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ΕΠΙΤΡΟΠΗ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΩΝ 

85ος ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΟΣ ΜΑΘΗΤΙΚΟΣ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ 
ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ “Ο ΘΑΛΗΣ” 

8 Νοεμβρίου 2024 

Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

Πρόβλημα 1 (6 μονάδες) 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με  ΑΒ = ΑΓ.  Η μεσοκάθετη της πλευράς ΑΓ τέμνει την 

παράλληλη ευθεία από το σημείο Α προς την ευθεία ΒΓ στο σημείο Ε, την πλευρά ΑΒ στο 

σημείο Η και την ευθεία ΒΓ στο σημείο Ζ. Δίνεται ότι:  ΑΖΗ = ΖΑΗ. 
(α) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ. 

(β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΖΓΕ είναι ρόμβος.   

 

Πρόβλημα 2 (6 μονάδες)  

Να προσδιορίσετε όλα τα ζεύγη πραγματικών αριθμών (𝑥, 𝑦) τα οποία ικανοποιούν την 

εξίσωση: 
(𝑥ଶ + 1)(𝑦ଶ + 1) + 4(𝑥 − 1)(𝑦 − 1) + 4(𝑥 + 𝑦 − 1) = 0. 

Πρόβλημα 3 (8 μονάδες)  
Έστω 𝛼, 𝛽 πραγματικοί αριθμοί με 𝛼 ≠ 0 τέτοιοι ώστε: 

𝛽

𝛽ଶ + 𝛽 + 1
= 𝛼. 

(α) Να εκφράσετε την παράσταση  
ఉమ

ఉరାఉమାଵ
  συναρτήσει του 𝛼. 

(β) Να προσδιορίσετε όλες τις τιμές του 𝛼 ώστε  

𝛽ଶ

𝛽ସ + 𝛽ଶ + 1
= 𝛼. 

 

Διάρκεια διαγωνισμού: 2 ώρες                                                                       Καλή επιτυχία! 

 

 

 

 

 

 
 


