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Προσδοκώμενοι Στόχοι  Ενότητας 

→ Ο/Η μαθητής/τρια θα πρέπει στο πέρας της ενότητας να έχει κατανοήσει  

     σε βάθος: 

➢ την έννοια της διώνυμης εξίσωσης,  

➢ τους τρόπους επίλυσής τους. 

 

Συμπλήρωση Κενών 

Σε αυτό το κομμάτι της ενότητας ο/η μαθητής/τρια θα βρει τις παρατηρήσεις, τα 

κόλπα και τις έξυπνες μεθόδους που χρειάζεται για να καταλάβει πλήρως όλα όσα 

έμαθε και να καλύψει τυχόντα κενά. 

 

Διώνυμες Εξισώσεις 

 
Ορισμός: 

«Διώνυμη» ονομάζεται μια εξίσωση, όταν η μεταβλητή για την οποία 

εργαζόμαστε είναι υψωμένη σε κάποια δύναμη. Έχουν τη μορφή 𝒙𝝂 = 𝜶, όπου ν 

θετικός ακέραιος/φυσικός αριθμός. 

Διακρίνουμε τις εξής περιπτώσεις: 

➢ 𝛢𝜈 𝜶 > 𝟎   𝜅𝛼𝜄  𝜈 𝜋𝜀𝜌𝜄𝜏𝜏ό𝜍, 𝜏ό𝜏𝜀 έ𝜒𝜀𝜄 𝜶𝜿𝝆𝜾𝜷ώ𝝇 𝝁ί𝜶 𝝀ύ𝝈𝜼 ∶ 

𝑥𝜈 = 𝛼 ⇔  𝒙 = √𝜶
𝝂

. 

 

➢ 𝛢𝜈 𝜶 > 𝟎  𝜅𝛼𝜄  𝝂 ά𝝆𝝉𝜾𝝄𝝇, 𝜏ό𝜏𝜀 έ𝜒𝜀𝜄 𝜶𝜿𝝆𝜾𝜷ώ𝝇 𝜹ύ𝝄 𝝀ύ𝝈𝜺𝜾𝝇 ∶ 

𝑥𝜈 = 𝛼 ⇔ 𝒙 = ±√𝜶
𝝂
. 

 

➢ 𝛢𝜈 𝜶 < 𝟎   𝜅𝛼𝜄  𝝂 𝝅𝜺𝝆𝜾𝝉𝝉ό𝝇, 𝜏ό𝜏𝜀 έ𝜒𝜀𝜄 𝜶𝜿𝝆𝜾𝜷ώ𝝇 𝝁ί𝜶 𝝀ύ𝝈𝜼 ∶ 

𝑥𝜈 = 𝛼 ⇔   𝒙 = {

−√−𝜶
𝝂

  
ή

 √|𝜶|
𝝂

}. 

➢ 𝛢𝜈 𝜶 < 𝝄  𝜅𝛼𝜄 𝝂 ά𝝆𝝉𝜾𝝄𝝇, 𝜏ό𝜏𝜀 𝜀ί𝜈𝛼𝜄 𝜶𝜹ύ𝝂𝜶𝝉𝜼, 𝛿𝜂𝜆𝛼𝛿ή 𝛿𝜀𝜈 έ𝜒𝜀𝜄 𝜅𝛼𝜇ί𝛼 𝜆ύ𝜎𝜂. 
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Λυμένες Ασκήσεις 

 
Άσκηση 1: 

Να λύσετε τις εξισώσεις. 

α) 𝑥3 = 27 

β) 𝑥6 + 10 = 9 

γ) −𝑥2 = 49 

δ) 𝑥16 = 11 

ε) 𝑥5 + 3 = −29 

στ) (𝑥 − 2)10 − 1024 = 0 

ζ) 8𝑥3 − 125 = 0 

η) 16𝑥4 − 1 = 0 

 

Λύση: 

α) 𝑥3 = 27 ⇔ 𝑥 = √27
3

 ⇔ 𝑥 = 3   

 

β) 𝑥6 + 10 = 9 ⇔  𝑥6 = −1 ⇎ 𝛼𝛿ύ𝜈𝛼𝜏𝜂   

 

γ) −𝑥2 = 49 ⇔ 𝑥2 = −49 ⇎ 𝛼𝛿ύ𝜈𝛼𝜏𝜂   

 

δ) 𝑥16 = 11 ⇔ 𝑥 = ± √11
16

  

 

ε) 𝑥5 + 3 = −29 ⇔ 𝑥5 = −32 ⇔ 𝑥 = −√|−32|
5

  ⇔ 𝑥 = −2 

 

στ) (𝑥 − 2)10 − 1024 = 0 ⇔  (𝑥 − 2)10 = 1024 ⇔  𝑥 − 2 = ± √1024
10

 ⇔  

        𝑥 − 2 = ±2 ⇔  𝑥 = 0  ή  𝑥 = 4          

 

ζ) 8𝑥3 − 125 = 0 ⇔  𝑥3 =
125

8
 ⇔  𝑥 = √

125

8

3
 ⇔ 𝑥 =

5

2
 

 

η) 16𝑥4 − 1 = 0 ⇔  𝑥4 =
1

16
 ⇔  𝑥 = ±√

1

16

4
 ⇔ 𝑥 = ±

1

2
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Έξυπνη Παρατήρηση 

Πολλές φορές οι διώνυμες εξισώσεις μπορούν να λυθούν και ως αναπτύγματα 

των αξιοσημείωτων ταυτοτήτων. 

 

ζ) 8𝑥3 − 125 = 0 ⇔  (2𝑥)3 − 53 = 0 ⇔   

    (2𝑥 − 5)(4𝑥2 + 10𝑥 + 25) = 0 ⇔  {
2𝑥 − 5 = 0

ή

4𝑥2 + 10𝑥 + 25 = 0

}  ⇔ 

    𝑥 =
5

2
   𝜅𝛼𝜄  4𝑥2 + 10𝑥 + 25 > 0 ∀𝑥 ∈ ℝ (θα το δούμε στην επόμενη ενότητα) 

 

 

η) 16𝑥4 − 1 = 0 ⇔  (4𝑥2)2 − 12 = 0 ⇔ (4𝑥2 − 1)(4𝑥2 + 1) = 0 ⇔ 

      {
4𝑥2 − 1 = 0

ή

4𝑥2 + 1 = 0

}  ⇔  {
4𝑥2 = 1

ή

4𝑥2 = −1

}  ⇔

{
 

 𝑥 = ±√
1

4

ή

𝛼𝛿ύ𝜈𝛼𝜏𝜂}
 

 
 ⇔ 𝑥 = ±

1

2
 

 

Άσκηση 2: 

Να επιλύσετε τις παρακάτω εξισώσεις. 

α) (|𝑥 − 5| + 3)5 = 32 

β) (𝑥 − 1)4 + 256 = 256𝑥 

γ) 𝑥3 − 12𝑥2 + 48𝑥 − 64 = 27 

δ) (6𝑥 + 9)2 = −81 

ε) 𝑥8 − 27 = 27𝑥5 − 𝑥3 

 

 

Λύση: 

α) (|𝑥 − 5| − 3)5 = 32 ⇔  |𝑥 − 5| − 3 = √32
5

  ⇔  |𝑥 − 5| − 3 = 2 ⇔ 

      |𝑥 − 5| = 5 ⇔ {
𝑥 − 5 = 5

ή
𝑥 − 5 = −5

}  ⇔  {
𝑥 = 10
ή

𝑥 = 0
} 
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β) (𝑥 − 1)5 + 256 = 256𝑥 ⇔ (𝑥 − 1)5 − 256(𝑥 − 1) = 0 ⇔ 

      (𝑥 − 1)[(𝑥 − 1)4 − 256] = 0 ⇔ {

𝑥 − 1 = 0
ή

(𝑥 − 1)4 − 256 = 0
}  ⇔ 

     {

𝑥 = 1
ή

(𝑥 − 1)4 = 256
}  ⇔  {

𝑥 = 1
ή

𝑥 − 1 = ±√256
4

}  ⇔ 

{
 
 

 
 

𝑥 = 1
ή

{
𝑥 = 5
ή

𝑥 = −3
}
}
 
 

 
 

  

 

γ) 𝑥3 − 12𝑥2 + 48𝑥 − 64 = 27 ⇔ (𝑥 − 4)3 = 27 ⇔   𝑥 − 4 = √27
3

 ⇔ 

    𝑥 − 4 = 3 ⇔ 𝑥 = 7 

 

  

δ) (6𝑥 + 9)2 = −81 ⇎ 𝛼𝛿ύ𝜈𝛼𝜏𝜂, διότι το τετράγωνο οποιουδήποτε  

      πραγματικού αριθμού δεν ισούται ποτέ με αρνητική ποσότητα. 

 

ε) 𝑥8 − 27 = 27𝑥5 − 𝑥3  ⇔ 

     𝑥8 − 27 − 27𝑥5 + 𝑥3 = 0 ⇔ 

     𝑥5(𝑥3 − 27) + 𝑥3 − 27 = 0 ⇔  

     (𝑥3 − 27)(𝑥5 + 1) = 0 ⇔ 

     {
𝑥3 − 27 = 0

ή

𝑥5 + 1 = 0

}  ⇔ {
𝑥3 = 27

ή

𝑥5 = −1

}  ⇔ 

     {

𝑥 = √27
3

ή

𝑥 = −√|−1|
5

}  ⇔ {
𝑥 = 3
ή

𝑥 = −1
} 
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Παρατήρηση 

Πολλές φορές στην επίλυση πολλών ασκήσεων· είτε εξισώσεων είτε 

πολυωνυμικών εξισώσεων είτε ασκήσεων που απαιτούν για την επίλυση τους 

απλοποίηση (νόμοι διαγραφής), δεν ξεχνάμε ποτέ την παραγοντοποίηση.  

Πολλές φορές οι όροι είναι κρυμμένοι με κάποιον τρόπο που πρέπει να τον βρούμε 

εμείς. Θέλει προσοχή και πάντα να υπάρχει στο πίσω μέρος του μυαλού μας ως 

τακτική. Στις περισσότερες ασκήσεις το κομμάτι της επίλυσης απαιτεί 

παραγοντοποίηση.  

 

 

 

 

 


