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ÊÅÖÁËÁÉÏ 9

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá ç ÁÌ åßíáé äéÜìåóïò êáé ÁÄ
ýøïò. Ðïéá ó÷Ýóç åßíáé óùóôÞ;

i) 

ii) 

iii)

iv) 

ÁéôéïëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.
2. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ

i) ÌÁ2 + ÌÂ2 = ....... + .......
ii) ÌÃ2 + ÌÄ2 = ....... + ........
Íá åîçãÞóåôå ãéáôß ÌÁ2 + ÌÂ2 = ÌÃ2 + ÌÄ2.
3. Áí óå ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé â2 + ã2 = 5á2 ôüôå:

a. ìá = }
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Êõêëþóôå ôï ãñÜììá ðïõ áíôéóôïé÷åß óôç óùóôÞ áðÜ-
íôçóç êáé áéôéïëïãÞóåôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Óå ôñßãùíï ÁÂÃ Ý÷ïõìå â=7, ã=6 êáé ìá=7/2. Íá

õðïëïãéóèïýí: i) ç ðëåõñÜ á, ii) ç ðñïâïëÞ ôçò äéáìÝ-
óïõ ìá óôç ÂÃ.

2. Íá áðïäåßîåôå üôé óå êÜèå ôñßãùíï éó÷ýåé

.

3. Äßíåôáé êýêëïò (O,R), ìéá äéÜìåôñüò ôïõ ÁÂ êáé
Ýóôù Ã, Ä ôá ìÝóá ôùí ÏÁ êáé ÏÂ áíôßóôïé÷á. 
Áí ÌÃ2 + ÌÄ2 = 5, üðïõ Ì ôõ÷áßï óçìåßï ôïõ êýêëïõ,
íá õðïëïãéóèåß ç áêôßíá R.
4. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ åããåãñáììÝíï óå êýêëï (Ï,R)
êáé Ýóôù È ôï âáñýêåíôñü ôïõ. 
Íá áðïäåßîåôå üôé:

i) ,

ii) .

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå Á

^
= 60°, â = 5, ã = 3. Íá

õðïëïãéóèåß ç äéÜìåóüò ôïõ ìá.

2. Äßíåôáé éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (ÁÂ=ÁÃ) êáé ôõ÷áßï
óçìåßï Ä ôçò ÁÂ. Íá áðïäåßîåôå üôé

.

3. i) Áí ÁÂÃÄ ïñèïãþíéï êáé Ì ôõ÷áßï óçìåßï íá
áðïäåßîåôå üôé ÌÁ2+ÌÃ2=ÌÂ2+ÌÄ2.
ii) Áí ÁÂÃÄ ôåôñÜãùíï êáé óçìåßï Ì óôï åóùôåñéêü
ôïõ, þóôå ÌÁ = 1, ÌÂ= Ï2w êáé ÌÃ= Ï3w, íá âñåèåß
ç ðëåõñÜ ôïõ ôåôñáãþíïõ.
4. Áí Ì,Í åßíáé ìÝóá ôùí äéáãùíßùí ÁÃ,ÂÄ åíüò
ôåôñáðëåýñïõ ÁÂÃÄ, íá áðïäåßîåôå üôé

ÁÂ2+ÂÃ 2+ÃÄ2+ÄÁ2=ÁÃ2+ÂÄ2+4ÌÍ2

(Èåþñçìá Euler).
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AB AÃ ÁÌ BM2 2 2 22 2- = +

AB AÃ ÂÃ ÌÄ2 2 2+ = ×

AB AÃ ÁÌ ÁÄ2 2 2 22 2+ = +

AB ÁÃ ÁÌ ÂÌ2 2 2 22 2+ = +

èåþñçìá äéáìÝóùí Ý÷ïõìå ÁÌ2 � ÂÌ2 = 2ÁÂ ? ÏÇ = 2ÁÂ ? }
2A

k2

B
} = k2. ÅðïìÝíùò ï

æçôïýìåíïò ãåùìåôñéêüò ôüðïò åßíáé ç å. 

Äéåñåýíçóç. Áí k = 0 åßíáé MA2 � MB2 = 0 Þ ÌÁ = ÌÂ, ïðüôå ôï Ì éóáðÝ÷åé áðü ôá
óçìåßá Á,Â. Ôüôå ï æçôïýìåíïò ãåùìåôñéêüò ôüðïò åßíáé ç ìåóïêÜèåôïò ôïõ ôìÞìáôïò ÁÂ.
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