
ÅÖÁÑÌÏÃÇ 4ç

¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ôï ýøïò ôïõ õá=ÁÇ. Íá áðïäåß-

îåôå üôé âã = 2Rõá, üðïõ R ç áêôßíá ôïõ ðåñéãåãñáììÝ-

íïõ êýêëïõ ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ.
Áðüäåéîç
Èåùñïýìå ôç äéÜìåôñï ÁÄ. Ôá ôñßãùíá ÁÇÃ êáé ÁÂÄ
åßíáé üìïéá, áöïý Â^ = Ç^ = 1z êáé Ã^ = Ä^ ùò åããåãñáììÝíåò
ðïõ âáßíïõí óôï ßäéï ôüîï.
ÅðïìÝíùò åßíáé
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} Þ   âã = 2Rõá.
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Áí ôï ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé ïñèïãþíéï ìå Á^ = 1 z , ôüôå åßíáé âã = áõá = 2Rõá .

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. i) Áí äýï ôñßãùíá åßíáé ßóá, ôüôå åßíáé üìïéá;

ii) Áí äýï ôñßãùíá åßíáé üìïéá ìå Ýíá ôñßôï ôñß-
ãùíï, ôüôå åßíáé êáé ìåôáîý ôïõò üìïéá;

2. Äýï éóïóêåëÞ ôñßãùíá åßíáé ðÜíôá üìïéá;

3. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá åßíáé ÁÂ = 3ÄÅ. Íá âñåèåß ï

ëüãïò }
Â

Å

Ã

Æ
} .

4. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá íá âñåèåß ôï ìÞêïò ôïõ ÄÅ.

5. Ïé ðëåõñÝò åíüò ôñéãþíïõ åßíáé 3cm, 4cm êáé 5cm.
¸íá ôñßãùíï üìïéï ìå áõôü Ý÷åé ðåñßìåôñï 24cm. Ðïéá
åßíáé ôá ìÞêç ôùí ðëåõñþí ôïõ;
6. Áí óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá ôï ôåôñÜðëåõñï ÂÊËÃ
åßíáé åããñÜøéìï, ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé ÁÊË åßíáé
üìïéá; Ðïéåò åßíáé ïé ïìüëïãåò ðëåõñÝò ôïõò;
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7. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá ïé åõèåßåò ÁÂ êáé ÃÄ åßíáé
ðáñÜëëçëåò; ÁéôéïëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

ÁóêÞóåéò EìðÝäùóçò
1. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á^ = 1z). Áðü
ôõ÷áßï óçìåßï Ä ôçò ÁÃ öÝñïõìå ÄÅ^ÂÃ. Íá áðïäåß-
îåôå üôé:

i) ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé ÄÅÃ åßíáé üìïéá,
ii) ÁÃ·ÅÄ = ÁÂ·ÅÃ.

2. Óôéò ðëåõñÝò ÁÂ êáé ÁÃ ôñéãþíïõ ÁÂÃ èåùñïýìå

óçìåßá Ä êáé Å áíôßóôïé÷á, þóôå ÁÄ = }
1

3
} ÁÂ êáé 

ÃÅ = }
2

3
} ÁÃ . Íá áðïäåßîåôå üôé:

i) ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé ÁÄÅ åßíáé üìïéá,
ii) ÂÃ = 3ÄÅ.

3. Ìßá ìåôáëëéêÞ ðëÜêá Ý÷åé ó÷Þìá ïñèïãþíéïõ ôñé-
ãþíïõ ìå ðëåõñÝò á,â,ã. Ç ðëÜêá èåñìáßíåôáé êáé áðü ôç

äéáóôïëÞ áõîÜíåôáé êÜèå ðëåõñÜ ôçò êáôÜ ôï }
1

1

5
} ôçò. Èá

ðáñáìåßíåé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ôï ó÷Þìá ôçò ðëÜêáò;
4. ¸íá äÝíôñï ñß÷íåé êÜðïéá óôéãìÞ óå ïñéæüíôéï
Ýäáöïò óêéÜ ìÞêïõò 24m. Óôï ßäéï óçìåßï, ôçí ßäéá
óôéãìÞ, ìéá êáôáêüñõöç ñÜâäïò ìÞêïõò 2m ñß÷íåé
óêéÜ ìÞêïõò 3m. Íá âñåèåß ôï ýøïò ôïõ äÝíôñïõ.

5. Äßíåôáé ôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ôï ýøïò ôïõ
ÁÄ. Íá áðïäåßîåôå üôé :

i) ÁÄ2 = ÄÂ ?ÄÃ,
ii) ÁÂ2 = ÂÄ ?ÂÃ,

iii) ÁÂ ?ÁÃ = ÁÄ ?ÂÃ.
6. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ åããåãñáììÝíï óå êýêëï (O,R)
êáé oé åõèåßåò Áx êáé Áy ðïõ ó÷çìáôßæïõí ßóåò ãùíßåò
ìå ôéò ÁÂ êáé ÁÃ êáé ôÝìíïõí ôç ÂÃ êáé ôïí êýêëï
áíôßóôïé÷á óôá Ä êáé Å. Íá áðïäåßîåôå üôé 
ÁÄ ? ÁÅ = ÁÂ ? ÁÃ.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò 
1. Ï ðáñáôçñçôÞò ÁÂ âëÝðåé ôï öùò ôïõ ëáìðôÞñá Ã
ìÝóá áðü ôïí êáèñÝðôç Ê. Íá õðïëïãßóåôå ôï ýøïò
ôïõ öáíïóôÜôç ÄÃ, üôáí åßíáé ÄÊ=3m, ÁÊ=2m êáé ôï

ýøïò ôïõ ðáñáôçñçôÞ 1,70m. (Åßíáé ãíùóôü áðü ôç
ÖõóéêÞ üôé ç ãùíßá ðñüóðôùóçò åßíáé ßóç ìå ôç ãùíßá
áíÜêëáóçò).

2. Íá áðïäåßîåôå üôé: 
i) äýï ðáñáëëçëüãñáììá åßíáé üìïéá, áí äýï äéáäï÷é-
êÝò ðëåõñÝò ôïõ åíüò åßíáé áíÜëïãåò ðñïò äýï äéáäï÷é-
êÝò ðëåõñÝò ôïõ Üëëïõ êáé ïé ãùíßåò ôùí ðëåõñþí áõ-
ôþí åßíáé ßóåò, 
ii) äýï ïñèïãþíéá ìå ßóç ôç ãùíßá ôùí äéáãùíßùí
ôïõò åßíáé üìïéá.
3. Èåùñïýìå ôïõò êýêëïõò (Ï1,R1) êáé (O2,R2) ðïõ

ôÝìíïíôáé óôá óçìåßá Á êáé Â. Áí ïé åöáðôüìåíåò óôï
Á ôÝìíïõí ôïõò êýêëïõò óôá Á1 êáé Á2 áíôßóôïé÷á, íá

áðïäåßîåôå üôé ÁÂ2 = ÂÁ1 ? ÂÁ2 .

4. Áí ÁÄ, ÂÅ êáé ÃÆ åßíáé ôá ýøç êáé Ç ôï ïñèüêåí-
ôñï ôñéãþíïõ ÁÂÃ íá áðïäåßîåôå üôé

ÇÄ ? ÇÁ = ÇÂ ? ÇÅ = ÇÃ ? ÇÆ.

5. Áðü ôï ìÝóï Ì ôïõ ôüîïõ Á
C
Â öÝñïõìå ôéò ÷ïñäÝò

ÌÄ êáé ÌÆ, ðïõ ôÝìíïõí ôç ÷ïñäÞ ÁÂ óôá Ä¢ êáé Æ¢
áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåé÷èåß üôé

ÌÄ ? ÌÄ¢ = ÌÆ ? ÌÆ¢.
6. Óå ïñèïãþíéï ôñáðÝæéï (Á^ = Ä^ = 1z) ïé äéáãþíéïé
åßíáé êÜèåôåò. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ýøïò ôïõ åßíáé
ìÝóï áíÜëïãï ôùí âÜóåùí.

Óýíèåôá ÈÝìáôá
1. Íá áðïäåßîåôå üôé äýï ôñáðÝæéá ìå áíÜëïãåò âÜóåéò
êáé ôéò ðñïóêåßìåíåò óå äýï ïìüëïãåò âÜóåéò ôïõò ãù-
íßåò ßóåò ìßá ðñïò ìßá, åßíáé üìïéá.

2. ¸óôù äïóìÝíç ãùíßá xO^y êáé óçìåßï Ì. Ï ôõ÷áßïò
êýêëïò ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôá Ï êáé Ì ôÝìíåé ôéò ðëåõ-
ñÝò Ïx, Oy óôá Â êáé Ã áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåé÷èåß üôé

}
M

M

B

Ã
} = }

d

d

¢
} , üðïõ d, d¢ åßíáé ïé áðïóôÜóåéò ôïõ Ì áðü

ôéò Ïx, Oy , áíôßóôïé÷á.

3. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á^ = 1z) êáé ôï

ýøïò ôïõ ÁÄ. Ç äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò Ã^ ôÝìíåé ôï AÄ
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