
199

ÌÅÔÑÉÊÅÓ Ó×ÅÓÅÉÓ

5. Óôçí õðïôåßíïõóá ÂÃ ïñèïãþíéïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ
èåùñïýìå ôá óçìåßá Ä êáé Å ôÝôïéá, þóôå ÂÄ=ÄÅ=ÅÃ.

Íá áðïäåßîåôå üôé ÁÄ2 + ÁÅ2 = }
5

9
}ÂÃ 2.

6. Áí óå ôñßãùíï ÁÂÃ éó÷ýåé â2+ã2=2áìá íá

õðïëïãéóèåß ç ãùíßá Á
^
.

Óýíèåôá ÈÝìáôá
1. Äýï áäÝëöéá êëçñïíüìçóáí áãñïôåìÜ÷éï ó÷Þìáôïò
ôñáðåæßïõ êáé áðïöÜóéóáí íá ôï ìïéñÜóïõí áíïßãï-
íôáò äñüìï ðïõ èá åíþíåé ôá ìÝóá ôùí ðáñÜëëçëùí
ðëåõñþí ôïõ. Áí ïé âÜóåéò åßíáé 8km êáé 6km, åíþ ïé
ìç ðáñÜëëçëåò ðëåõñÝò 5km êáé 7km, ðüóï èá óôïé-
÷ßóåé ç äéÜíïéîç ôïõ äñüìïõ, áí 1 ÷éëéüìåôñï äñüìïõ
êïóôßæåé 50.000 äñ÷;

2. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ, ìå ÁÃ>ÁÂ êáé Ì, Í ôá ìÝóá
ôùí ðëåõñþí ÁÂ êáé ÁÃ áíôßóôïé÷á. Áí Ï ôï ìÝóï ôïõ
ÌÍ, íá áðïäåßîåôå üôé:

ÏÃ2 � ÏÂ2 = }
ÁÃ2 �

2
ÁÂ2

}

3. Óå çìéêýêëéï äéáìÝôñïõ ÁÂ = 2á èåùñïýìå ôõ÷áßï
óçìåßï Ì. ×ùñßæïõìå ôç äéÜìåôñï ÁÂ óå ôñßá ßóá
ôìÞìáôá ÁÃ=ÃÄ=ÄÂ. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï Üèñïéóìá
ÌÁ2+ÌÂ2+ÌÃ2+ÌÄ2 åßíáé óôáèåñü.
4. Äßíåôáé ñüìâïò ÁÂÃÄ ðëåõñÜò á, Ï ôï êÝíôñï ôïõ
êáé êýêëïò (Ï,ëá), ë>0. Áí ãéá ôõ÷áßï óçìåßï Ì ôïõ
êýêëïõ éó÷ýåé ÌÁ2+ÌÂ2+ÌÃ2+ÌÄ2=18á2, íá âñåèåß
ï ðñáãìáôéêüò áñéèìüò ë.
5. Äßíåôáé ñüìâïò ÁÂÃÄ ðëåõñÜò á, ìå äéáãþíéï 
ÂÄ = á. ¸óôù ôõ÷áßï óçìåßï Ñ. Íá áðïäåßîåôå üôé 

á2 = (ÑÁ2 � ÑÂ2) + (ÑÃ2 � ÑÄ2).

ÌåôñéêÝò ó÷Ýóåéò óå êýêëï

9.7 ÔÝìíïõóåò êýêëïõ

Áò èåùñÞóïõìå Ýíáí êýêëï (Ï,R) êáé Ýíá åîùôåñéêü Þ åóù-
ôåñéêü óçìåßï ôïõ Ñ. Áðü ôï Ñ öÝñïõìå äýï ôõ÷áßåò åõèåßåò
ðïõ ôÝìíïõí ôïí êýêëï óôá óçìåßá Á, Â êáé Ã, Ä áíôßóôïé÷á.
Ôï áêüëïõèï èåþñçìá åêöñÜæåé üôé ÑÁ ? ÑÂ = ÑÃ ? ÑÄ.

Áðüäåéîç
Ôá ôñßãùíá ÑÁÃ êáé ÑÂÄ åßíáé üìïéá, áöïý ÑÁ

^
Ã = ÑÄ

^
Â êáé

ÑÃ
^

Á = ÑÂ
^

Ä (Óôï ó÷.17á Ý÷ïõìå üôé ÑÁ
^

Ã = ÑÄ
^

Â ãéáôß ôï
ôåôñÜðëåõñï åßíáé åããñÜøéìï êáé ç ÑÁ

^
Ã åßíáé åîùôåñéêÞ ôïõ

ãùíßá. Óôï ó÷.17â ÑÁ
^

Ã = ÑÄ
^

Â ùò åããåãñáììÝíåò ãùíßåò ðïõ
âáßíïõí óôï ßäéï ôüîï). 

Áí äýï ÷ïñäÝò ÁÂ, ÃÄ Þ ïé ðñïåêôÜóåéò ôïõò ôÝìíïíôáé
óå Ýíá óçìåßï Ñ , ôüôå éó÷ýåé 

ÑÁ ? ÑÂ = ÑÃ ? ÑÄ.

Èåþñçìá É

Ó÷Þìá 17á
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ÅðïìÝíùò, éó÷ýåé üôé 

Þ   .

Ðáñáôçñïýìå ëïéðüí üôé ôá ãéíüìåíá ôùí ôìçìÜôùí ðïõ ïñß-
æïõí ïé ôÝìíïõóåò åíüò êýêëïõ ÑÁ1 ? ÑÁ2, ÑÂ1 ? ÑÂ2, 

ÑÃ1 ? ÑÃ2, ... ðáñáìÝíïõí óôáèåñÜ. Ôï ãåãïíüò áõôü ìáò ïäç-

ãåß óôï óõìðÝñáóìá üôé ôá ãéíüìåíá áõôÜ åîáñôþíôáé ìüíï
áðü ôéò èÝóåéò ôïõ óçìåßïõ Ñ êáé ôïõ êýêëïõ (O,R).
Óôçí åéäéêÞ ðåñßðôùóç ôçò åöáðôïìÝíçò, üðïõ ôá äýï óçìåßá
ôïìÞò ôáõôßæïíôáé, ôï èåþñçìá éó÷ýåé.

Áðüäåéîç
ÖÝñïõìå ôçí åõèåßá ÑÏ ç ïðïßá ôÝìíåé ôïí êýêëï óôá óçìåßá
Ã êáé Ä. ÈÝôïõìå ÏÑ = ä, ïðüôå áðü ôï èåþñçìá É Ý÷ïõìå üôé:

.

Áðü ôï Ðõèáãüñåéï èåþñçìá óôï ôñßãùíï ÑÏÅ ðñïêýðôåé üôé

¢ñá .ÑÅ2 = ÑÁ ? ÑÂ

PE2 = PO2 � OE2= ä2 � R2

( )( )= - + = -ä R ä R ä R2 2

ÑÁ ? ÑÂ = ÑÃ ? ÑÄ = 

ÑÁ ?? ÑÂ = ÑÃ ?? ÑÄ}}
Ñ
Ñ
Á
Ä
}} = }}

Ñ
Ñ

Â
Ã
}}

Ó÷Þìá 18

Ó÷Þìá 19

Áí áðü Ýíá åîùôåñéêü óçìåßï Ñ êýêëïõ (O,R) öÝñïõìå
ôï åöáðôüìåíï ôìÞìá ÑÅ êáé ìßá åõèåßá ðïõ ôÝìíåé
ôïí êýêëï óôá óçìåßá Á, Â, ôüôå éó÷ýåé üôé

ÑÅ2 = ÑÁ ? ÑÂ.

Èåþñçìá ÉÉ

Ó÷Þìá 17â
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Óôçí ðñïçãïýìåíç áðüäåéîç åßäáìå üôé áí ìéá åõèåßá äéÝñ÷å-
ôáé áðü Ýíá åîùôåñéêü óçìåßï Ñ êýêëïõ (Ï,R) êáé ôÝìíåé ôïí
êýêëï óå óçìåßá Á, Â ôüôå ÑÁ ? ÑÂ = ä2 � R2. ¼ìïéá áðïäåé-
êíýåôáé üôé ÑÁ ? ÑÂ = R2 � ä2, áí ôï Ñ åßíáé åóùôåñéêü óçìåßï
ôïõ êýêëïõ.
Ç äéáöïñÜ ëÝãåôáé äýíáìç ôïõ óçìåßïõ Ñ ùò ðñïò
ôïí êýêëï (O,R) êáé óõìâïëßæåôáé

.

Áò åîåôÜóïõìå ôé óõìâáßíåé üôáí ôï Ñ åßíáé åóùôåñéêü óçìåßï
ôïõ êýêëïõ Þ üôáí áíÞêåé óå áõôüí. Ôüôå ç äýíáìç ôïõ óç-
ìåßïõ P ùò ðñïò ôïí êýêëï (O,R) åßíáé áñíçôéêÞ Þ ßóç ìå ôï
ìçäÝí áíôßóôïé÷á.
Åðåêôåßíïíôáò, ëïéðüí, ôïí ïñéóìü ôçò äýíáìçò óçìåßïõ ùò
ðñïò êýêëï êáôáëáâáßíïõìå üôé ïõóéáóôéêÜ åêöñÜæåé ôç ó÷å-
ôéêÞ èÝóç ôïõ óçìåßïõ Ñ ùò ðñïò ôïí êýêëï (O,R), êáèþò
åîáñôÜôáé ìüíï áðü ôï ä, äçëáäÞ ôçí áðüóôáóç ôïõ Ñ áðü ôï
êÝíôñï ôïõ êýêëïõ. ÅðïìÝíùò, Ý÷ïõìå üôé:

� ôï Ñ åßíáé åîùôåñéêü óçìåßï ôïõ êýêëïõ (O,R) áí êáé
ìüíï áí 

� ôï Ñ åßíáé åóùôåñéêü óçìåßï ôïõ êýêëïõ (O,R) áí êáé
ìüíï áí 

� ôï Ñ åßíáé óçìåßï ôïõ êýêëïõ (O,R) áí êáé ìüíï áí

(( ))Ä
Ï R

P

,
== 0

(( ))Ä
Ï R

P

,
<< 0

( )Ä
Ï R

P

,
> 0

( )Ä ä R OP R
Ï R

P
,

= - = -2 2 2 2

ä R2 2-

Ó÷Þìá 20
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ÅÖÁÑÌÏÃÇ 1ç

Áí äýï ôìÞìáôá AB êáé ÃÄ Þ ïé ðñïåêôÜóåéò ôïõò ôÝìíïíôáé óå Ýíá óçìåßï Ñ Ýôóé þóôå
ÑÁ ?? ÑÂ = ÑÃ ?? ÑÄ , ôüôå ôï ôåôñÜðëåõñï ìå êïñõöÝò ôá óçìåßá A, Â, Ã, Ä åßíáé åã-

ãñÜøéìï.
Áðüäåéîç
Áò èåùñÞóïõìå ôï óçìåßï ôïìÞò Ñ ôùí ôìçìÜôùí AB, ÃÄ Þ ôùí ðñïåêôÜóåþí ôïõò (ó÷.17).

Ç äïóìÝíç ó÷Ýóç ÑÁ ? ÑÂ = ÑÃ ? ÑÄ ãñÜöåôáé }
Ñ
Ñ
Á
Ã
} = }

Ñ
Ñ

Â
Ä
} êáé áöïý ÁÑ

^
Ã = ÂÑ

^
Ä , ôá ôñßãùíá

ÁÑÃêáé ÂÑÄ èá åßíáé üìïéá.
ÅðïìÝíùò ÑÂ

^
Ä = ÑÃ

^
Á, ïðüôå ôï ôåôñÜðëåõñï åßíáé åããñÜøéìï.

ÅÖÁÑÌÏÃÇ 2ç

Áò èåùñÞóïõìå åõèåßá å êáé ôñßá óçìåßá ôçò Ñ, A, Â, ìå ôï A ìåôáîý ôùí Ñ êáé Â.
¸óôù óçìåßï Å åêôüò ôçò åõèåßáò å ôÝôïéï, þóôå ÑÅ2 = ÑÁ ? ÑÂ. Tüôå ôï ôìÞìá ÑÅ
åßíáé åöáðôüìåíï óôïí êýêëï, ðïõ ïñßæïõí ôá óçìåßá Á, Â, Å. 
Áðüäåéîç
¸óôù (O,R) ï êýêëïò ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôá óçìåßá Á, Â, Å (ó÷.19). Ôüôå ÑÅ2 = ÑÁ ? ÑÂ =
ÏÑ2 � R2 = OÑ2 � ÏÅ2 Þ   ÑÅ2 + ÏÅ2 = ÏÑ2, ïðüôå ôï ôñßãùíï ÏÅÑ åßíáé ïñèïãþíéï êáé
ç ÑÅ åöÜðôåôáé óôïí êýêëï (O,R).

ÅÖÁÑÌÏÃÇ  3ç  Äéáßñåóç ôìÞìáôïò óå ìÝóï êáé Üêñï ëüãï (XñõóÞ ÔïìÞ)

Íá äéáéñåèåß Ýíá ôìÞìá ÁÂ, óå äýï Üíéóá ôìÞìáôá ÁÃ, ÃÂ þóôå ôï ìåãáëýôåñï áðü
áõôÜ íá åßíáé ìÝóï áíÜëïãï ôïõ ìéêñüôåñïõ êáé ôïõ áñ÷éêïý åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò.
Áðüäåéîç
¸óôù ÁÂ = á êáé ÁÃ = x ôï ìåãáëýôåñï áðü ôá ôìÞìáôá óôá ïðïßá ÷ùñßæåôáé ôï ÁÂ áðü ôï Ã
(ó÷.21). Ôüôå ÃÂ = á � x êáé èá ðñÝðåé íá éó÷ýåé ç ó÷Ýóç: ÁÃ2 = ÁÂ ? ÃÂ Þ x2 = á(á�x)   (1).
Ç ó÷Ýóç (1) ãñÜöåôáé x2 + áx � á2 = 0 Þ x (x + á) = á2 (2).

¸ôóé, ãéá íá êáôáóêåõÜóïõìå ôï x ãñÜöïõìå êýêëï 1Ï, }
á

2
}2 ðïõ åöÜðôåôáé óôï åõèýãñáììï

ôìÞìá ÁÂ óôï óçìåßï Â êáé öÝñïõìå ôçí ÁÏ, ç ïðïßá ôÝìíåé ôïí êýêëï óôá óçìåßá Ä, Å. Ôüôå

ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ
Ç åöáñìïãÞ åêöñÜæåé ôï áíôßóôñïöï ôïõ èåùñÞìáôïò É.

ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ
Ç åöáñìïãÞ áõôÞ åêöñÜæåé ôï áíôßóôñïöï ôïõ èåùñÞìáôïò ÉÉ.
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éó÷ýåé üôé ÁÂ2 = ÁÄ ? ÁÅ = ÁÄ(ÁÄ + ÄÅ) = 
= ÁÄ(ÁÄ + ÁÂ)   Þ   á2 = ÁÄ(ÁÄ + á) ïðüôå ôï ÁÄ Ý÷åé ôï
æçôïýìåíï ìÞêïò êáé ôï Ã åßíáé ç ôïìÞ ôïõ êýêëïõ (Á, ÁÄ)
êáé ôïõ ôìÞìáôïò ÁÂ.

Ó÷Þìá 21

Ó×ÏËÉÏ 
Ôï ðñüâëçìá ôçò äéáßñåóçò åíüò åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò óå ìÝóï êáé Üêñï ëüãï åßíáé ãíùóôü óÞìåñá êáé ùò ðñüâëçìá
ôçò ×ñõóÞò ÔïìÞò. Ìå ôï ðñüâëçìá áõôü åðéëýåôáé ãåùìåôñéêÜ ç åîßóùóç x2 = a(a � x) Þ x2 + áx � a2 = 0.

Ç èåôéêÞ ñßæá ôçò åîßóùóçò x2 + áx � a2 = 0 åßíáé x = }
á(Ï5w

2

� 1)
}, áðü üðïõ ðñïêýðôåé üôé }

á

x
} = }

Ï5w
2

+ 1
} = }

á

x

� x
},

ðïõ åßíáé ç áíáëïãßá ôçò «÷ñõóÞò ôïìÞò».

Ï ðáñáðÜíù ëüãïò óõìâïëßæåôáé äéåèíþò ìå ôï ãñÜììá ö, äçëáäÞ ö = }
ÏÏ5w

2

+ 1
}.

Ï óõìâïëéóìüò ðñïÝñ÷åôáé áðü ôï üíïìá ôïõ ãëýðôç ôçò êëáóéêÞò áñ÷áéüôçôáò Öåéäßá ï ïðïßïò êáôáóêåýáóå ôïí
Ðáñèåíþíá. Ïé áñ÷áßïé ¸ëëçíåò öéëüóïöïé äéáðßóôùóáí üôé üðïõ åìöáíßæåôáé ï ëüãïò ö (áñ÷éôåêôïíéêÞ, ãëõðôéêÞ
êôë.), äçìéïõñãåß ôçí áßóèçóç ôçò áñìïíßáò.

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Íá ðñïóäéïñéóèïýí ïé ôéìÝò ôùí x, y, óôá ðáñáêÜôù
ó÷Þìáôá:

2. Ðïéá ç äýíáìç óçìåßïõ Ñ ùò ðñïò êýêëï (Ï,R)
üôáí ÑºÏ;

3. Áí óôï äéðëáíü ó÷Þìá åßíáé 

Ä Ì
(Ï,R) = �3, íá õðïëïãßóåôå ôçí

áêôßíá R ôïõ êýêëïõ.

AóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Äßíåôáé êýêëïò (Ê,6) êáé óçìåßï Á, þóôå ÁÊ=14cm.
Áí áðü ôï óçìåßï Á öÝñïõìå ôÝìíïõóá ÁÂÃ ðïõ ôÝìíåé
ôïí êýêëï êáôÜ ÷ïñäÞ ÂÃ=6cm, íá õðïëïãßóåôå ôï ÁÂ.

2. Áí óå ôñßãùíï ÁÂÃ ï êýêëïò, ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôï
Á êáé ôá ìÝóá Ì, Í ôùí ÁÂ êáé ÁÃ áíôßóôïé÷á, åöÜ-
ðôåôáé ôçò ÂÃ óôï Ä, íá áðïäåßîåôå üôé

.
3. Èåùñïýìå êýêëï (Ï,R) êáé ôéò ÷ïñäÝò ôïõ ÁÂ, ÃÄ

ðïõ ôÝìíïíôáé óôï Ñ. Áí éó÷ýåé üôé }
Ñ

Ñ

Á

Â
} = }

Ñ

Ñ

Ä

Ã
} íá áðï-

äåßîåôå üôé ïé ÷ïñäÝò ÁÂ, ÃÄ åßíáé ßóåò.
4. Íá áðïäåßîåôå üôé ç ðñïÝêôáóç ôçò êïéíÞò ÷ïñäÞò
äýï ôåìíüìåíùí êýêëùí äé÷ïôïìåß êÜèå êïéíü åîùôå-
ñéêü åöáðôüìåíï ôìÞìá ôïõò.

ÁðïäåéêôéêÝò AóêÞóåéò 
1. ÔåôñÜãùíï ÁÂÃÄ ðëåõñÜò á åßíáé åããåãñáììÝíï óå
êýêëï (Ï,R). Áí Å åßíáé ôï ìÝóï ôçò ÁÄ êáé ç ÂÅ ðñï-
åêôåéíüìåíç ôÝìíåé ôïí êýêëï óôï Æ, íá áðïäåßîåôå üôé:

i) ,  ii) ÂÅ=5ÅÆ.BE =
á 5

2

AÄ ÄÂ ÄÃ2 = .
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2. Áðü óçìåßï Á åêôüò êýêëïõ (Ï,R) öÝñïõìå ôÝìíïõóá
ÁÂÃ êáé åöáðôüìåíï ôìÞìá ÁÄ. Áí ç äé÷ïôüìïò ôçò
ãùíßáò Á

^
ôÝìíåé ôéò ÂÄ,ÃÄ óôá Å êáé Æ áíôßóôïé÷á, íá

áðïäåßîåôå üôé ÅÂ×ÆÃ = ÅÄ×ÆÄ.
3. Áí ç äéÜìåóïò ÁÌ ôñéãþíïõ ÁÂÃ ôÝìíåé ôïí ðåñéã-
ãåãñáììÝíï êýêëï óôï Å ,íá áðïäåßîåôå üôé:

i) ÁÌ · ÌÅ = }
Â

4

Ã 2

} ,  ii) ÁÂ2+ÁÃ2=2ÁÌ×ÁÅ.

4. Äßíåôáé êýêëïò (Ï,R) êáé åõèåßá å ðïõ äåí ôÝìíåé ôïí
êýêëï. Áðü óçìåßï Ì ôçò å öÝñïõìå ôá åöáðôüìåíá
ôìÞìáôá ÌÁ, ÌÂ êáé ÏÃ^å . Áí ç ÁÂ ôÝìíåé ôçí ÏÃ
óôï Í, íá áðïäåßîåôå üôé OÍ ? ÏÃ = R2.
5. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á

^
=1z), åããå-

ãñáììÝíï óå êýêëï (Ï,R) êáé ôï ýøïò ôïõ ÁÄ. Áí ìåôá-
âëçôÞ åõèåßá ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôï Ã ôÝìíåé ôï ýøïò
óôï Ì êáé ôïí êýêëï óôï Ç, íá áðïäåßîåôå üôé 

ÃÌ ? ÃÇ = ÃÁ2
.

Óýíèåôá ÈÝìáôá
1. Áí ç äé÷ïôüìïò ÁÄ ôñéãþíïõ ÁÂÃ ôÝìíåé ôïí ðåñé-
ãåãñáììÝíï êýêëï óôï Å êáé åßíáé ÁÄ2 = ÄÂ ? ÄÃ, íá
áðïäåßîåôå üôé ÁÅ2=2ÅÃ 2.
2. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå â2+ã2=2á2 . Áí ç äéÜìåóïò
ÁÌ ôÝìíåé ôïí ðåñéãåãñáììÝíï êýêëï óôï Ä íá

áðïäåßîåôå üôé ÌÄ = }
áÏ

6

3w
} .

3. Óå ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé ìã = }
Ï
2

3w
} â. Áí Ì ôï âáñý-

êåíôñï ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ, íá áðïäåßîåôå üôé ï  ðåñéãå-
ãñáììÝíïò êýêëïò ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÌ åöÜðôåôáé ôçò
ÂÃ óôï Â.
4.Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ, ç äé÷ïôüìïò ôïõ ÁÄ, ç
äéÜìåóüò ôïõ ÁÌ êáé ï ðåñéãåãñáììÝíïò êýêëïò (Ê)
ôïõ ôñéãþíïõ ÁÄÌ. Áí Å, Æ åßíáé ôá óçìåßá ôïìÞò ôùí
ÁÂ êáé ÁÃ ìå ôïí êýêëï (Ê) áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå
üôé ÂÅ=ÃÆ.

1. ¸óôù ÁÂ, ÃÄ äýï åõèýãñáììá ôìÞìáôá. ÉêáíÞ êáé
áíáãêáßá óõíèÞêç, þóôå ÁÂ^ÃÄ åßíáé íá éó÷ýåé üôé 
AÃ 2 � ÁÄ2 = ÂÃ2 � ÂÄ2.

2. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ. Áí ÁÄ åßíáé ç äé÷ïôüìïò ôçò

ãùíßáò Á
^
, íá áðïäåßîåôå üôé

ÁÂ ? ÁÃ = ÁÄ2 + ÂÄ ? ÄÃ.
3. Áí Ì åßíáé ôï ìÝóï ôçò ðëåõñÜò ÂÃ ïîõãþíéïõ
ôñéãþíïõ ÁÂÃ êáé ÂÄ ôï ýøïò ôïõ, íá áðïäåßîåôå üôé
ÁÌ2=ÂÌ2+ÁÄ×ÁÃ.

4. Èåþñçìá Stewart
i) ¸óôù Ä óçìåßï ôçò ðëåõñÜò ÂÃ, ôñéãþíïõ ÁÂÃ. Íá
áðïäåßîåôå üôé 

.

ii) Íá äéáôõðþóåôå ôï èåþñçìá Stewart üôáí ôï ÁÂÃ
åßíáé éóïóêåëÝò (ÁÂ=ÁÃ).

5. Äßíåôáé ïîõãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ ìå ìâ^ìã. Íá

áðïäåßîåôå üôé:
i) â2 + ã2 = 5á2,
ii) áí ÁÄ ýøïò êáé Ç ôï ïñèüêåíôñï ôïõ ôñéãþíïõ
ÁÂÃ, ôüôå ÁÇ ? ÁÄ = 2á2.
6. Óå ïîõãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ öÝñïõìå ôç äéÜìåóï ÁÌ.
Áí Ä ç ðñïâïëÞ ôïõ Ì ðÜíù óôçí ÁÂ íá áðïäåßîåôå
üôé ÂÃ2=3ÁÂ2+ÁÃ2 � 4ÁÂ×ÁÄ.
7. Äßíåôáé êýêëïò (Ï,R) ìéá áêôßíá ÏÁ êáé ÷ïñäÞ ÂÃ
ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí ÏÁ. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï
Üèñïéóìá ÁÂ2+ÁÃ2 åßíáé óôáèåñü.
8. Äßíåôáé êýêëïò (Ï,R), ìßá äéÜìåôñïò ÁÂ êáé Ã, Ä ôá
ìÝóá ôùí ÏÁ, ÏÂ áíôßóôïé÷á. Áí ìßá ÷ïñäÞ ÅÇ ðïõ

äéÝñ÷åôáé áðü ôï Ã åßíáé ÅÇ = }
Ï

2

1w3w
} R, íá áðïäåßîåôå

üôé ÅÄ
^
Ç =1z.

( )BÄ ÁÃ ÄÃ ÁÂ ÂÃ ÁÄ ÂÄ ÄÃ. . .2 2 2+ = +
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