
Ïìïéüôçôá

Óôï êåöÜëáéï áõôü ìåëåôþíôáé ïé éäéüôçôåò ôùí üìïéùí åõèýãñáììùí ó÷ç-
ìÜôùí êáé åéäéêüôåñá ôùí üìïéùí ôñéãþíùí ãéá ôá ïðïßá äéáôõðþíïíôáé êá-
ôÜëëçëá êñéôÞñéá ïìïéüôçôáò. Ç ïìïéüôçôá åðåêôåßíåôáé óôï óýíïëï ôùí
óôïé÷åßùí ôùí åõèýãñáììùí ó÷çìÜôùí åíþ äßíïíôáé ðñáêôéêÝò åöáñìïãÝò
óå ðñáãìáôéêÜ ðñïâëÞìáôá êáé óçìåéþíåôáé üôé áðïôåëåß âáóéêü óõíäåôéêü
êñßêï ¢ëãåâñáò êáé Ãåùìåôñßáò. ÔÝëïò, ðáñïõóéÜæåôáé ç óôåíÞ ó÷Ýóç ôçò
ïìïéüôçôáò ìå ôçí ôñéãùíïìåôñßá.

88
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ÊÅÖÁËÁÉÏ
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 8

Íáüò óôï Khajuraho ôçò ÂïñåéïêåíôñéêÞò Éíäßáò, 10ïò - 11ïò áéþíáò.
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8.1 ¼ìïéá åõèýãñáììá ó÷Þìáôá 

Áò èåùñÞóïõìå Ýíá ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ êáé áðü ôá ìÝ-
óá Â´ êáé Ä´ ôùí ðëåõñþí ÁÂ êáé ÁÄ áíôßóôïé÷á, áò öÝñïõìå
ðáñÜëëçëåò ðñïò ôéò ÁÄ êáé ÁÂ, ïé ïðïßåò ôÝìíïíôáé óôï óç-
ìåßï Ã´. Ôüôå ôï ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂ¢Ã¢Ä¢ Ý÷åé ôéò ãùíßåò ôïõ
ßóåò ìå ôéò áíôßóôïé÷åò ãùíßåò ôïõ ÁÂÃÄ, åíþ éó÷ýåé üôé

}
A

A

B

B

¢
} = }

B

Â

¢Ã
Ã

¢
} = }

Ã

Ã

¢Ä
Ä

¢
} = }

Á

Á

Ä

Ä

¢
} = }

1

2
}.

Áò èåùñÞóïõìå êáôüðéí Ýíá ôñßãùíï ÁÂÃ êáé áò ðñïåêôåß-
íïõìå ôéò ðëåõñÝò ôïõ ÁÂ êáé ÁÃ ðñïò ôá óçìåßá Â êáé Ã
áíôßóôïé÷á. Èåùñïýìå óçìåßï Â¢ óôçí ðñïÝêôáóç ôçò ÁÂ,
Ýôóé, þóôå AB¢= 3ÁÂ. Áðü ôï Â¢ öÝñïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò
ôçí ôñßôç ðëåõñÜ ÂÃ, ðïõ ôÝìíåé ôçí ðñïÝêôáóç ôçò ÁÃ óôï
óçìåßï Ã¢. 
Ôüôå ðáñáôçñïýìå üôé ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé ÁÂ¢Ã¢ Ý÷ïõí üëåò
ôéò ãùíßåò ôïõò ßóåò ìßá ðñïò ìßá, åíþ åðéðëÝïí éó÷ýåé üôé

}
Á

Á

Â

Â

¢
} = }

Á

Á

Ã

Ã

¢
} = }

Â

Â

¢Ã
Ã

¢
} = 3.

Ôá äýï ðáñáëëçëüãñáììá, üðùò êáé ôá äýï ôñßãùíá ðïõ êá-
ôáóêåõÜóèçêáí ðñïçãïõìÝíùò ëÝãïíôáé üìïéá, åíþ ï ëüãïò
ôùí ïìüëïãùí ðëåõñþí ôïõò (äçëáäÞ ôùí ðëåõñþí ðïõ âñß-
óêïíôáé áðÝíáíôé áðü ßóåò ãùíßåò) ëÝãåôáé ëüãïò ïìïéüôçôáò.
Ãåíéêüôåñá ãéá ôá üìïéá åõèýãñáììá ó÷Þìáôá Ý÷ïõìå ôïí
áêüëïõèï ïñéóìü.

Ïñéóìüò

Äýï åõèýãñáììá ó÷Þìáôá ëÝãïíôáé üìïéá, áí Ý÷ïõí
ôéò ðëåõñÝò ôïõò áíÜëïãåò êáé ôéò ãùíßåò ðïõ ó÷çìá-
ôßæïíôáé áðü ïìüëïãåò ðëåõñÝò ôïõò ßóåò ìßá ðñïò
ìßá. 

Ï ëüãïò ôùí ïìüëïãùí ðëåõñþí äýï åõèýãñáììùí ó÷çìÜôùí,
ëÝãåôáé ëüãïò ïìïéüôçôáò áõôþí êáé óõìâïëßæåôáé ìå ë. Ç ïìïéü-
ôçôá ìåôáîý äýï åõèýãñáììùí ó÷çìÜôùí óõìâïëßæåôáé ìå < .

Áðüäåéîç  
Áò èåùñÞóïõìå äýï üìïéá åõèýãñáììá ó÷Þìáôá ÁÂÃÄÅ êáé
Á¢Â¢Ã¢Ä¢Å¢ (áíÜëïãá áðïäåéêíýåôáé ãéá åõèýãñáììá ó÷Þìáôá

Ï ëüãïò ôùí ðåñéìÝôñùí äýï üìïéùí åõèýãñáììùí
ó÷çìÜôùí éóïýôáé ìå ôï ëüãï ïìïéüôçôÜò ôïõò.

171

ÏÌÏÉÏÔÇÔÁ

Ó÷Þìá 1

Ó÷Þìá 2

Èåþñçìá
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ìå ðåñéóóüôåñåò êïñõöÝò). Ëüãù ôçò ïìïéüôçôáò èá Ý÷ïõìå
üôé

}
Á

Á

¢Â
Â

¢
} = }

Â

Â

¢Ã
Ã

¢
} = }

Ã

Ã

¢Ä
Ä

¢
} = }

Ä

Ä

¢Å
Å

¢
} = }

Å

Å

¢Á
Á

¢
} = ë,

êáé áðü ôéò éäéüôçôåò ôùí áíáëïãéþí, ôï Üèñïéóìá ôùí áñéèìç-
ôþí ðñïò ôï Üèñïéóìá ôùí ðáñáíïìáóôþí éóïýôáé ìå ë, äçëáäÞ:

= ë.

8.2 ÊñéôÞñéá ïìïéüôçôáò

Óôçí ðáñÜãñáöï áõôÞ èá áó÷ïëçèïýìå ìå ôçí ïìïéüôçôá ôùí
ôñéãþíùí, êáèþò áðïäåéêíýåôáé (åöáñìïãÞ 3) üôé äýï üìïéá
åõèýãñáììá ó÷Þìáôá ÷ùñßæïíôáé óå éóÜñéèìá üìïéá ôñßãùíá.

Áðüäåéîç
Áò èåùñÞóïõìå ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á¢Â¢Ã¢ ìå Á

^
= Á

^¢, Â^ = Â
^¢,

ïðüôå êáé Ã
^

= Ã
^¢. Xùñßò âëÜâç ôçò ãåíéêüôçôáò, èåùñïýìå üôé

Á¢Â¢ , ÁÂ, åðïìÝíùò õðÜñ÷åé óçìåßï Â¢¢ óôçí ÁÂ ôÝôïéï,
þóôå ÁÂ¢¢ = Á¢Â¢. Áðü ôç Â¢¢ öÝñïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò ôç ÂÃ
ðïõ ôÝìíåé ôçí ÁÃ óôï Ã¢¢. Ôüôå ôá ôñßãùíá ÁÂ¢¢Ã¢¢êáé ÁÂÃ

åßíáé üìïéá, áöïý éó÷ýåé üôé Â¢¢Ã¢¢//ÂÃ, ïðüôå  }
Á

Á

Â

Â

¢¢
} = }

Á

Á

Ã

Ã

¢¢
} =

}
Â

Â

¢¢Ã
Ã

¢¢
} êáé ç Á

^
åßíáé êïéíÞ, åíþ Â

^ ¢¢ = Â
^

ïðüôå êáé Ã
^¢¢ = Ã

^
.

¼ìùò ôá ôñßãùíá ÁÂ¢¢Ã¢¢ êáé Á¢Â¢Ã¢ åßíáé ßóá, êáèþò Ý÷ïõí
ìßá ðëåõñÜ ßóç êáé ôéò ðñïóêåßìåíåò óå áõôÞ ãùíßåò ßóåò.
Óõíåðþò ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á¢Â¢Ã¢ åßíáé üìïéá.

Áí äýï ôñßãùíá Ý÷ïõí äýï ãùíßåò ôïõò ßóåò ìßá ðñïò
ìßá, ôüôå åßíáé üìïéá.

Á¢Â¢+Â¢Ã¢+Ã¢Ä¢+Ä¢Å¢+E¢A¢
}}}

ÁÂ+ÂÃ+ÃÄ+ÄÅ+EA

172

ÊÅÖÁËÁÉÏ 8

Èåþñçìá I (1o ÊñéôÞñéï Ïìïéüôçôáò)

Ó÷Þìá 4

Ó÷Þìá 3

ÐÏÑIÓÌÁÔÁ

(i) Äýï ïñèïãþíéá ôñßãùíá åßíáé üìïéá, üôáí Ý÷ïõí ìßá
ïîåßá ãùíßá ôïõò ßóç.

(ii) ¼ëá ôá éóüðëåõñá ôñßãùíá åßíáé üìïéá ìåôáîý ôïõò.

(iii) Äýï éóïóêåëÞ ôñßãùíá, ôá ïðïßá Ý÷ïõí ìßá áíôßóôïé-
÷ç ãùíßá ßóç, åßíáé üìïéá.
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Áðüäåéîç
Èåùñïýìå ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á¢Â¢Ã¢ (ó÷.4) Ýôóé, þóôå Á

^
= Á

^¢

êáé }
Á

Á

¢Â
Â

¢
} = }

Á

Á

¢Ã
Ã

¢
}. ×ùñßò âëÜâç ôçò ãåíéêüôçôáò èåùñïýìå üôé

Á¢Â¢ , ÁÂ, åðïìÝíùò èá õðÜñ÷åé óçìåßï Â¢¢ óôçí ÁÂ, ìå ÁÂ¢¢
= Á¢Â¢. Áðü ôï  Â¢¢ öÝñïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò ôç ÂÃ ðïõ ôÝìíåé
ôçí ÁÃ óôï Ã¢¢. ÅðïìÝíùò, ôá ôñßãùíá ÁÂ¢¢Ã¢¢ êáé ÁÂÃ åßíáé
üìïéá. ÅðåéäÞ ÁÂÃ <ÁÂ¢¢Ã¢¢ åßíáé 

}
Á

Á

Â

Â

¢¢
} = }

Á

Á

Ã

Ã

¢¢
} Þ  }

Á

Á

¢Â
Â

¢
} = }

Á

Á

Ã

Ã

²
}.

¼ìùò, áðü ôçí õðüèåóç éó÷ýåé üôé }
Á

Á

¢Â
Â

¢
} = }

Á

Á

¢Ã
Ã

¢
} .

ÅðïìÝíùò êáôáëÞãïõìå üôé }
Á

Á

Ã

Ã

¢¢
} = }

Á

Á

¢Ã
Ã

¢
} Þ ÁÃ¢¢ = Á¢Ã¢.

ÔåëéêÜ ôá ôñßãùíá ÁÂ¢¢Ã¢¢ êáé Á¢Â¢Ã¢ åßíáé ßóá, êáèþò Ý÷ïõí
äýï ðëåõñÝò ßóåò ìßá ðñïò ìßá êáé ôéò ðåñéå÷üìåíåò óôéò ðëåõ-
ñÝò áõôÝò ãùíßåò ßóåò.

Áðüäåéîç
Èåùñïýìå ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á´Â´Ã´ (ó÷. 4), þóôå

}
Á

Á

¢Â
Â

¢
} = }

Á

Á

¢Ã
Ã

¢
} = }

Â

Â

¢Ã
Ã

¢
}.

×ùñßò âëÜâç ôçò ãåíéêüôçôáò èåùñïýìå Á¢Â¢ , ÁÂ , åðïìÝ-
íùò èá õðÜñ÷åé óçìåßï Â¢¢ óôçí ÁÂ, ìå ÁÂ¢¢ = Á¢Â¢. Áðü ôï
Â¢¢ öÝñïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò ôç ÂÃ ðïõ ôÝìíåé ôçí ÁÃ óôï
Ã¢¢, ïðüôå ôá ôñßãùíá ÁÂ¢¢Ã¢¢ êáé ÁÂÃ åßíáé üìïéá.

ÅðåéäÞ ÁÂÃ <ÁÂ¢¢Ã¢¢ åßíáé  

}
Á

Á

Â

Â

¢¢
} = }

Á

Á

Ã

Ã

¢¢
} = }

Â

Â

¢¢Ã
Ã

¢¢
}    Þ }

Á

Á

¢Â
Â

¢
} = }

Á

Á

Ã

Ã

¢¢
} = }

Â

Â

¢¢Ã
Ã

¢¢
}.

Áí äýï ôñßãùíá Ý÷ïõí ôéò ðëåõñÝò ôïõò áíÜëïãåò ìßá
ðñïò ìßá, ôüôå åßíáé üìïéá.

Áí äýï ôñßãùíá Ý÷ïõí äýï ðëåõñÝò áíÜëïãåò ìßá ðñïò
ìßá êáé ôéò ðåñéå÷üìåíåò óôéò ðëåõñÝò áõôÝò ãùíßåò
ßóåò, ôüôå åßíáé üìïéá.
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ÏÌÏÉÏÔÇÔÁ

Èåþñçìá II (2o ÊñéôÞñéï Ïìïéüôçôáò)

Èåþñçìá IIÉ (3o ÊñéôÞñéï Ïìïéüôçôáò)

Ó×ÏËÉÏ
Ôï èåþñçìá ðïõ åêöñÜæåé üôé äýï
üìïéá ôñßãùíá Ý÷ïõí ôéò ðëåõñÝò
ôïõò áíÜëïãåò êáé ôï Ðõèáãüñåéï
èåþñçìá áðïôåëïýí ôïõò âáóé-
êïýò óõíäåôéêïýò êñßêïõò ôçò
Ãåùìåôñßáò ìå ôçí ¢ëãåâñá. Ç
óýíäåóç ôçò Ãåùìåôñßáò ìå ôçí
¢ëãåâñá åßíáé éäéáßôåñá åðïéêïäï-
ìçôéêÞ, êáèþò ìáò åðéôñÝðåé íá
÷ñçóéìïðïéïýìå ôçí åðïðôåßá ôçò
Ãåùìåôñßáò óå áëãåâñéêÜ ðñïâëÞ-
ìáôá êáé ôçí åõ÷Ýñåéá ôùí ðñÜ-
îåùí ôçò ¢ëãåâñáò óå ãåùìåôñéêÜ
ðñïâëÞìáôá. Ôá üìïéá ôñßãùíá êáé
ôï Ðõèáãüñåéï èåþñçìá áðïôÝëå-
óáí ôá èåìÝëéá ôçò Ôñéãùíïìå-
ôñßáò. ×ñçóéìïðïéþíôáò üìïéá
ôñßãùíá ìðïñïýìå íá õðïëïãßóïõ-
ìå ôéò äéáóôÜóåéò åíüò áíôéêåéìÝ-
íïõ ìåôñþíôáò ôéò äéáóôÜóåéò åíüò
ìéêñüôåñïõ ìïíôÝëïõ ôïõ. Ôï ìï-
íôÝëï áõôü èá Ý÷åé ôéò ßäéåò ãùíßåò
ìå ôï áñ÷éêü, åðïìÝíùò ïé äéáóôÜ-
óåéò ôïõ áñ÷éêïý ðñïêýðôïõí áí
ðïëëáðëáóéÜóïõìå ôéò áíôßóôïé÷åò
äéáóôÜóåéò ôïõ ìïíôÝëïõ ìå ôï ëü-
ãï ïìïéüôçôáò ôùí äýï ó÷çìÜôùí.
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¼ìùò áðü ôçí õðüèåóç Ý÷ïõìå üôé
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} = }

Á
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} = }
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} .

ÅðïìÝíùò ðñïêýðôåé üôé 

}
Á

Á
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²
} = }

Á

Á

¢Ã
Ã

¢
} êáé }

Â

Â

¢¢Ã
Ã

¢¢
} = }

Â

Â

¢Ã
Ã

¢
} , 

ïðüôå ÁÃ¢¢ = Á¢Ã¢ êáé   Â²Ã² = Â¢Ã¢. 
¢ñá ôá ôñßãùíá ÁÂ¢¢Ã¢¢ êáé A¢B¢Ã¢ åßíáé ßóá ãéáôß Ý÷ïõí êáé
ôéò ôñåéò ðëåõñÝò ôïõò ßóåò.

174

ÊÅÖÁËÁÉÏ 8

ÅÖÁÑÌÏÃH 1ç

Áò èåùñÞóïõìå äýï üìïéá ôñßãùíá ÁÂÃ, Á¢¢Â¢¢Ã¢¢ ìå ëüãï ïìïéüôçôáò ë êáé óçìåßá Ì

ôçò ÂÃ, Ì¢¢ ôçò Â¢¢Ã´ ôÝôïéá, þóôå }
Â

Ì

Ì

Ã
} = }

Â

M

¢M

¢Ã¢

¢
} . 

Ôüôå éó÷ýåé üôé }
Á

Á

¢

Ì

Ì¢
} = }

Â

Â

¢

Ì

M¢
} = }

Ã

Ã

¢

Ì

Ì¢
} = ë.

Áðüäåéîç
¸óôù üôé Á¢Â¢ , ÁÂ, ïðüôå èá õðÜñ÷åé óçìåßï Â¢¢ ôçò ÁÂ ôÝôïéï, þóôå ÁÂ¢¢ = Á¢Â¢ êáé
óçìåßï Ã¢¢ ôçò ÁÃ ôÝôïéï, þóôå ÁÃ¢¢ = Á¢Ã¢, ìå Â¢¢Ã¢¢//ÂÃ. ¸óôù óçìåßï Ì¢¢ ôçò Â¢¢Ã²
ôÝôïéo, þóôå Â¢¢Ì¢¢ = Â¢Ì¢.
Ðñïåêôåßíïõìå ôçí ÁÌ¢¢ þóôå íá ôìÞóåé ôç ÂÃ óå óçìåßï Å. Ôüôå ôá ôñßãùíá ÁÂ¢¢Ì¢¢ êáé
ÁÂÅ åßíáé üìïéá, ïðüôå

}
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²
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¼ìïéá Ý÷ïõìå üôé ë = }
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Å

¢
Ã
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} = }
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Å

¢
} .

Ïðüôå }
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Ì

¢Ì
¢Ã¢

¢
} = }

Â
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Å
} = }

Â

Ì

Ì

Ã
} , óõíåðþò ôá Å êáé Ì ôáõôßæïíôáé.

Ó÷Þìá 5
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175

ÏÌÏÉÏÔÇÔÁ

ÐÏÑIÓÌÁÔÁ

(i) Ï ëüãïò ïìïéüôçôáò äýï üìïéùí ôñéãþíùí åßíáé ßóïò ìå ôï ëüãï äýï ïìüëïãùí
õøþí ôïõò.

(ii) Ï ëüãïò ïìïéüôçôáò äýï üìïéùí ôñéãþíùí åßíáé ßóïò ìå ôï ëüãï äýï ïìüëïãùí
äé÷ïôüìùí ôïõò.

(iii) Ï ëüãïò ïìïéüôçôáò äýï üìïéùí ôñéãþíùí åßíáé ßóïò ìå ôï ëüãï äýï ïìüëïãùí
äéáìÝóùí ôïõò. 

EÖÁÑÌÏÃÇ 2ç
Ðüóï ýøïò Ý÷åé ôï ó÷ïëåßï óáò;
Ëýóç

¸íáò ìáèçôÞò âëÝðåé ôçí êïñõöÞ Ã ôïõ ó÷ïëåßïõ áðü äýï óçìåßá Á êáé Â óôï Ýäáöïò 
(ó÷. 6). ×ñçóéìïðïéþíôáò Ýíáí åîÜíôá (âë. åðüìåíç ðáñÜãñáöï) ìåôñÜåé ôéò ãùíßåò Á

^
, Â

^

ìå ôéò ïðïßåò öáßíåôáé ôï ó÷ïëåßï, ð.÷. Á
^

= 19° êáé Â
^

= 43°.
Káôüðéí ìåôñÜåé ôçí áðüóôáóç áðü ôï óçìåßï Á ùò ôï Â, ð.÷. ÁÂ=12 ìÝôñá . Ç ìÝôñçóç

ôùí ãùíéþí Ýãéíå áðü êÜðïéá áðüóôáóç áðü ôï Ýäáöïò ßóç ìå ôï ýøïò ôïõ ìáèçôÞ, áò
õðïèÝóïõìå üôé Ý÷åé ýøïò 1,8 ìÝôñá. Ãéá íá õðïëïãßóïõìå ôï ýøïò ôïõ ó÷ïëåßïõ
êáôáóêåõÜæïõìå óå ìßá êüëëá ÷áñôß ôï áíôßóôïé÷ï ìïíôÝëï. Èåùñïýìå Ýíá åõèýãñáììï
ôìÞìá A´B´=6 cm. Ðñïåêôåßíïõìå ôçí Á´Â´ ðñïò ôï ìÝñïò ôïõ Â´ êáé ó÷çìáôßæïõìå óôï
ßäéï çìéåðßðåäï äýï ãùíßåò xÁ

^ ¢y = 19° êáé xB
^ ¢z = 43°. Oé çìéåõèåßåò A´y êáé B´z ôÝìíïíôáé

óôï óçìåßï Ã´. Áðü ôï óçìåßï Ã´ öÝñïõìå ôçí êÜèåôç Ã´Ä´ óôçí Á´Â´ êáé Ý÷ïõìå
êáôáóêåõÜóåé ôï ìïíôÝëï ìáò. ÌåôñÜìå üôé ôï Ã´Ä´ éóïýôáé ìå 3,3 cm. 

O ëüãïò ïìïéüôçôáò åßíáé ë= }
Á

Á

¢
Â

Â¢
} =200. 

ÅðïìÝíùò ôï ðñáãìáôéêü ìÞêïò ôïõ ÃÄ åßíáé ÃÄ = ëÃ¢Ä¢ = 6,6 ìÝôñá. ÐñïóèÝôïíôáò êáé
ôï ýøïò ôïõ ìáèçôÞ, Ý÷ïõìå üôé ôï ðñáãìáôéêü ýøïò ôïõ ó÷ïëåßïõ åßíáé 8,4 ìÝôñá.

Ó÷Þìá 6

Ó×ÏËÉÏ
Ìå ôç ÷ñÞóç ôçò ïìïéüôçôáò ìðïñïýìå íá ìåôñÞóïõìå ìÞêç åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí ðïõ åßíáé áðñüóéôá.
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ÅÖÁÑÌÏÃÇ 3ç

Íá áðïäåßîåôå üôé äýï üìïéá åõèýãñáììá
ó÷Þìáôá ÷ùñßæïíôáé óå éóÜñéèìá üìïéá ôñß-
ãùíá.
Áðüäåéîç
Èá áðïäåßîïõìå ôçí åöáñìïãÞ ãéá äýï ðåíôÜ-
ãùíá ÁÂÃÄÅ êáé Á¢Â¢Ã¢Ä¢Å¢, êáèþò ç áðüäåé-
îç åßíáé áíÜëïãç ãéá êÜèå ðïëýãùíï.
Áò õðïèÝóïõìå üôé ôá äýï ðåíôÜãùíá åßíáé
üìïéá ìå ëüãï ïìïéüôçôáò ë. Áðü ôéò êïñõöÝò
Á, Á¢ ôùí ðåíôáãþíùí öÝñïõìå ôéò äéáãùíßïõò ÁÃ, ÁÄ êáé Á¢Ã¢, Á¢Ä¢ áíôßóôïé÷á, ïðüôå êá-
èÝíá ðåíôÜãùíï ÷ùñßóèçêå óå ôñßá ôñßãùíá ÁÂÃ, ÁÃÄ, ÁÄÅ êáé Á¢Â¢Ã¢, Á¢Ã¢Ä¢, Á¢Ä¢Å¢
áíôßóôïé÷á. 

Ôüôå Ý÷ïõìå üôé ÁÂÃ < Á¢Â¢Ã¢ êáé ÁÄÅ < Á¢Ä¢Å¢. ÅðïìÝíùò, èá åßíáé êáé Ã
^

1 = Ã
^ ¢

1 êáé

}
Á

Á

¢
Ã

Ã¢
} = ë. Ôüôå üìùò èá Ý÷ïõìå üôé Ã

^
2 = Ã

^ ¢
2 (áöïý Ã

^
= Ã

^
´) êáé }

Ã

Ã

¢
Ä

Ä¢
} = ë. 

ÅðïìÝíùò êáé ôá ôñßãùíá ÁÃÄ êáé Á¢Ã¢Ä¢ èá åßíáé üìïéá.

Ï ÅÎÁÍÔÁÓ
Ôï äéðëáíü ó÷Þìá åêöñÜæåé ôç ëåéôïõñãßá ôïõ åîÜíôá,
äçëáäÞ ìáò ðáñïõóéÜæåé Ýíáí áðëü ìç÷áíéóìü ãéá íá ìå-
ôñÜìå ôéò ãùíßåò õðü ôéò ïðïßåò öáßíåôáé Ýíá ó÷Þìá. Ãéá
íá êáôáóêåõáóèåß ÷ñåéÜæåôáé Ýíá ßóéï îýëï, Ýíá ìïéñï-
ãíùìüíéï, ìßá ÷ïñäÞ (êéèÜñáò) Þ ðåôïíéÜ, Ýíá âáñÜêé
(íÞìá ôçò óôÜèìçò) êáé äýï áíèñþðïõò, Ýíáí ãéá íá âëÝ-
ðåé ôï áíôéêåßìåíï êáé Ýíáí ãéá íá äéáâÜæåé ôç ìÝôñçóç.

Ó×ÏËÉÏ
ÐáëéÜ ïé ìáèçìáôéêïß óõíåéäçôïðïßçóáí üôé ãéá íá
åðéëýïõí ôÝôïéïõ åßäïõò ðñïâëÞìáôá Þôáí áñêåôü íá
Ý÷ïõí Ýíáí ðßíáêá ìå ôñßãùíá êáé ôéò äéáóôÜóåéò ôïõò,
ïðüôå èá áñêïýóå íá ìåëåôïýí ôïí ðßíáêá ðáñÜ íá
êáôáóêåõÜæïõí ìïíôÝëá ôùí ôñéãþíùí ðïõ ðñïÝêõðôáí
áðü öõóéêÜ ðñïâëÞìáôá.
ÐáñáôÞñçóáí üôé áñêåß ï ðßíáêáò áõôüò íá Ý÷åé ìüíï
ïñèïãþíéá ôñßãùíá áöïý êÜèå ôñßãùíï äéáìåñßæåôáé óå
äýï ïñèïãþíéá (ó÷. 8). ¸íáò ôÝôïéïò ðßíáêáò åßíáé ïé ôé-
ìÝò ôùí ôñéãùíïìåôñéêþí óõíáñôÞóåùí : ôá çìßôïíá êáé óõíçìßôïíá ôùí ãùíéþí åíüò ïñèïãþíéïõ ôñéãþíïõ ìå
õðïôåßíïõóá 1. ÐñáêôéêÜ ôá áðïôåëÝóìáôá áðü ôçí ôñéãùíïìåôñßá åßíáé áêñéâÝóôåñá áðü áõôÜ ðïõ ðñïêýðôïõí
áðü ìÝôñçóç êáé êáôáóêåõÞ ìïíôÝëïõ, üðùò ðñïçãïõìÝíùò. Ùóôüóï ïé ôñéãùíïìåôñéêïß ðßíáêåò äåí åßíáé ôßðïôå
Üëëï, ðáñÜ ðßíáêåò üìïéùí ôñéãþíùí.
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ÅÖÁÑÌÏÃÇ 4ç

¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ôï ýøïò ôïõ õá=ÁÇ. Íá áðïäåß-

îåôå üôé âã = 2Rõá, üðïõ R ç áêôßíá ôïõ ðåñéãåãñáììÝ-

íïõ êýêëïõ ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ.
Áðüäåéîç
Èåùñïýìå ôç äéÜìåôñï ÁÄ. Ôá ôñßãùíá ÁÇÃ êáé ÁÂÄ
åßíáé üìïéá, áöïý Â^ = Ç^ = 1z êáé Ã^ = Ä^ ùò åããåãñáììÝíåò
ðïõ âáßíïõí óôï ßäéï ôüîï.
ÅðïìÝíùò åßíáé

}
Á

Á

Ç

Â
} = }

Á

Á

Ä

Ã
} Þ   âã = 2Rõá.

177

ÏÌÏÉÏÔÇÔÁ

Ó÷Þìá 10

ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ

Áí ôï ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé ïñèïãþíéï ìå Á^ = 1 z , ôüôå åßíáé âã = áõá = 2Rõá .

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. i) Áí äýï ôñßãùíá åßíáé ßóá, ôüôå åßíáé üìïéá;

ii) Áí äýï ôñßãùíá åßíáé üìïéá ìå Ýíá ôñßôï ôñß-
ãùíï, ôüôå åßíáé êáé ìåôáîý ôïõò üìïéá;

2. Äýï éóïóêåëÞ ôñßãùíá åßíáé ðÜíôá üìïéá;

3. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá åßíáé ÁÂ = 3ÄÅ. Íá âñåèåß ï

ëüãïò }
Â

Å

Ã

Æ
} .

4. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá íá âñåèåß ôï ìÞêïò ôïõ ÄÅ.

5. Ïé ðëåõñÝò åíüò ôñéãþíïõ åßíáé 3cm, 4cm êáé 5cm.
¸íá ôñßãùíï üìïéï ìå áõôü Ý÷åé ðåñßìåôñï 24cm. Ðïéá
åßíáé ôá ìÞêç ôùí ðëåõñþí ôïõ;
6. Áí óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá ôï ôåôñÜðëåõñï ÂÊËÃ
åßíáé åããñÜøéìï, ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé ÁÊË åßíáé
üìïéá; Ðïéåò åßíáé ïé ïìüëïãåò ðëåõñÝò ôïõò;

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ
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7. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá ïé åõèåßåò ÁÂ êáé ÃÄ åßíáé
ðáñÜëëçëåò; ÁéôéïëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

ÁóêÞóåéò EìðÝäùóçò
1. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á^ = 1z). Áðü
ôõ÷áßï óçìåßï Ä ôçò ÁÃ öÝñïõìå ÄÅ^ÂÃ. Íá áðïäåß-
îåôå üôé:

i) ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé ÄÅÃ åßíáé üìïéá,
ii) ÁÃ·ÅÄ = ÁÂ·ÅÃ.

2. Óôéò ðëåõñÝò ÁÂ êáé ÁÃ ôñéãþíïõ ÁÂÃ èåùñïýìå

óçìåßá Ä êáé Å áíôßóôïé÷á, þóôå ÁÄ = }
1

3
} ÁÂ êáé 

ÃÅ = }
2

3
} ÁÃ . Íá áðïäåßîåôå üôé:

i) ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé ÁÄÅ åßíáé üìïéá,
ii) ÂÃ = 3ÄÅ.

3. Ìßá ìåôáëëéêÞ ðëÜêá Ý÷åé ó÷Þìá ïñèïãþíéïõ ôñé-
ãþíïõ ìå ðëåõñÝò á,â,ã. Ç ðëÜêá èåñìáßíåôáé êáé áðü ôç

äéáóôïëÞ áõîÜíåôáé êÜèå ðëåõñÜ ôçò êáôÜ ôï }
1

1

5
} ôçò. Èá

ðáñáìåßíåé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ôï ó÷Þìá ôçò ðëÜêáò;
4. ¸íá äÝíôñï ñß÷íåé êÜðïéá óôéãìÞ óå ïñéæüíôéï
Ýäáöïò óêéÜ ìÞêïõò 24m. Óôï ßäéï óçìåßï, ôçí ßäéá
óôéãìÞ, ìéá êáôáêüñõöç ñÜâäïò ìÞêïõò 2m ñß÷íåé
óêéÜ ìÞêïõò 3m. Íá âñåèåß ôï ýøïò ôïõ äÝíôñïõ.

5. Äßíåôáé ôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ôï ýøïò ôïõ
ÁÄ. Íá áðïäåßîåôå üôé :

i) ÁÄ2 = ÄÂ ?ÄÃ,
ii) ÁÂ2 = ÂÄ ?ÂÃ,

iii) ÁÂ ?ÁÃ = ÁÄ ?ÂÃ.
6. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ åããåãñáììÝíï óå êýêëï (O,R)
êáé oé åõèåßåò Áx êáé Áy ðïõ ó÷çìáôßæïõí ßóåò ãùíßåò
ìå ôéò ÁÂ êáé ÁÃ êáé ôÝìíïõí ôç ÂÃ êáé ôïí êýêëï
áíôßóôïé÷á óôá Ä êáé Å. Íá áðïäåßîåôå üôé 
ÁÄ ? ÁÅ = ÁÂ ? ÁÃ.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò 
1. Ï ðáñáôçñçôÞò ÁÂ âëÝðåé ôï öùò ôïõ ëáìðôÞñá Ã
ìÝóá áðü ôïí êáèñÝðôç Ê. Íá õðïëïãßóåôå ôï ýøïò
ôïõ öáíïóôÜôç ÄÃ, üôáí åßíáé ÄÊ=3m, ÁÊ=2m êáé ôï

ýøïò ôïõ ðáñáôçñçôÞ 1,70m. (Åßíáé ãíùóôü áðü ôç
ÖõóéêÞ üôé ç ãùíßá ðñüóðôùóçò åßíáé ßóç ìå ôç ãùíßá
áíÜêëáóçò).

2. Íá áðïäåßîåôå üôé: 
i) äýï ðáñáëëçëüãñáììá åßíáé üìïéá, áí äýï äéáäï÷é-
êÝò ðëåõñÝò ôïõ åíüò åßíáé áíÜëïãåò ðñïò äýï äéáäï÷é-
êÝò ðëåõñÝò ôïõ Üëëïõ êáé ïé ãùíßåò ôùí ðëåõñþí áõ-
ôþí åßíáé ßóåò, 
ii) äýï ïñèïãþíéá ìå ßóç ôç ãùíßá ôùí äéáãùíßùí
ôïõò åßíáé üìïéá.
3. Èåùñïýìå ôïõò êýêëïõò (Ï1,R1) êáé (O2,R2) ðïõ

ôÝìíïíôáé óôá óçìåßá Á êáé Â. Áí ïé åöáðôüìåíåò óôï
Á ôÝìíïõí ôïõò êýêëïõò óôá Á1 êáé Á2 áíôßóôïé÷á, íá

áðïäåßîåôå üôé ÁÂ2 = ÂÁ1 ? ÂÁ2 .

4. Áí ÁÄ, ÂÅ êáé ÃÆ åßíáé ôá ýøç êáé Ç ôï ïñèüêåí-
ôñï ôñéãþíïõ ÁÂÃ íá áðïäåßîåôå üôé

ÇÄ ? ÇÁ = ÇÂ ? ÇÅ = ÇÃ ? ÇÆ.

5. Áðü ôï ìÝóï Ì ôïõ ôüîïõ Á
C
Â öÝñïõìå ôéò ÷ïñäÝò

ÌÄ êáé ÌÆ, ðïõ ôÝìíïõí ôç ÷ïñäÞ ÁÂ óôá Ä¢ êáé Æ¢
áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåé÷èåß üôé

ÌÄ ? ÌÄ¢ = ÌÆ ? ÌÆ¢.
6. Óå ïñèïãþíéï ôñáðÝæéï (Á^ = Ä^ = 1z) ïé äéáãþíéïé
åßíáé êÜèåôåò. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ýøïò ôïõ åßíáé
ìÝóï áíÜëïãï ôùí âÜóåùí.

Óýíèåôá ÈÝìáôá
1. Íá áðïäåßîåôå üôé äýï ôñáðÝæéá ìå áíÜëïãåò âÜóåéò
êáé ôéò ðñïóêåßìåíåò óå äýï ïìüëïãåò âÜóåéò ôïõò ãù-
íßåò ßóåò ìßá ðñïò ìßá, åßíáé üìïéá.

2. ¸óôù äïóìÝíç ãùíßá xO^y êáé óçìåßï Ì. Ï ôõ÷áßïò
êýêëïò ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôá Ï êáé Ì ôÝìíåé ôéò ðëåõ-
ñÝò Ïx, Oy óôá Â êáé Ã áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåé÷èåß üôé

}
M

M

B

Ã
} = }

d

d

¢
} , üðïõ d, d¢ åßíáé ïé áðïóôÜóåéò ôïõ Ì áðü

ôéò Ïx, Oy , áíôßóôïé÷á.

3. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á^ = 1z) êáé ôï

ýøïò ôïõ ÁÄ. Ç äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò Ã^ ôÝìíåé ôï AÄ
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óôï Æ êáé ç äé÷ïôüìïò ôçò ÄÁ^Â ôÝìíåé ôç ÂÃ óôï Å. Íá
áðïäåßîåôå üôé ÆÅ//ÁÂ.

4. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå Â^ � Ã^ = 1z êáé ôï ýøïò ôïõ

ÁÄ. Íá áðïäåßîåôå üôé ÁÄ2 = ÄÂ ?ÄÃ .

5. Ç äé÷ïôüìïò ÁÄ åíüò ôñéãþíïõ ÁÂÃ ôÝìíåé ôïí
ðåñéãåãñáììÝíï êýêëï óôï Å. Íá áðïäåßîåôå üôé : 
i) AB ? AÃ = ÁÄ ? ÁÅ,

ii) ÅÂ2 = ÅÁ ?ÅÄ .

179

ÏÌÏÉÏÔÇÔÁ

ÃÅÍÉÊEÓ ÁÓÊÇÓÅÉÓ

1. ¸óôù äïóìÝíïò êýêëïò (Ï,R) êáé óçìåßï Á óôï
åîùôåñéêü ôïõ êýêëïõ. Áðü ôï Á öÝñïõìå ôçí åöá-
ðôïìÝíç ÁÔ êáé ôçí ôÝìíïõóá ÁÂÃ. Íá áðïäåé÷èåß üôé

}
Á

Á

Â

Ã
} = }

Ô

Ô

Â

Ã2

2

} .

2. Áðü óçìåßï Á öÝñïõìå ôéò åöáðôüìåíåò ÁÂ êáé ÁÃ
êýêëïõ (Ï,R) êáé ôõ÷áßá ôÝìíïõóá ÁÄÅ. Íá áðïäåé-
÷èåß üôé  ÂÄ ? ÃÅ = ÂÅ ? ÃÄ.
3. Aí Å, Æ åßíáé ïé ðñïâïëÝò ôùí êïñõöþí Â, Ã åíüò
ôñéãþíïõ ÁÂÃ (ìå â Þã) óôç äé÷ïôüìï ôïõ ÁÄ íá
áðïäåßîåôå üôé ôá Å, Æ åßíáé óõæõãÞ áñìïíéêÜ ôùí Á, Ä.
4. Óå êÜèå ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ íá áðïäåé÷èåß üôé
ïé áðïóôÜóåéò ôõ÷áßïõ óçìåßïõ ôçò äéáãùíßïõ ÁÃ áðü
ôéò ðëåõñÝò ÁÂ êáé ÁÄ åßíáé áíôéóôñüöùò áíÜëïãåò
ðñïò ôéò ðëåõñÝò áõôÝò.

5. Áí Ì ôõ÷áßï óçìåßï êýêëïõ (Ï,R), íá áðïäåßîåôå
üôé :
i) ç áðüóôáóç d ôïõ Ì áðü ÷ïñäÞ ÁÂ ôïõ êýêëïõ åßíáé

d = }
ÌÁ

2R

?ÌÂ
} ,

ii) ç áðüóôáóç d´ ôïõ Ì áðü ôçí åöáðôïìÝíç óå

ôõ÷áßï óçìåßï Á ôïõ êýêëïõ åßíáé d´ = }
Ì

2

Á

R

2

} ,

iii) áí d, d1, d2 ïé áðïóôÜóåéò ôïõ Ì áðü ìßá ÷ïñäÞ ÃÄ

ôïõ êýêëïõ êáé áðü ôéò åöáðôüìåíåò óôá Ã, Ä

áíôßóôïé÷á, ôüôå d 2 = d1·d2 .

6. Èåþñçìá Ðôïëåìáßïõ: Óå êÜèå åããñÜøéìï ôåôñÜ-
ðëåõñï ôï Üèñïéóìá ôùí ãéíïìÝíùí ôùí áðÝíáíôé
ðëåõñþí åßíáé ßóï ìå ôï ãéíüìåíï ôùí äéáãùíßùí ôïõ.

Äñáóôçñéüôçôåò

1. Íá êáôáóêåõáóèïýí äýï ôåôñÜðëåõñá ôùí ïðïßùí ïé ðëåõñÝò åßíáé
ðáñÜëëçëåò ìßá ðñïò ìßá, áëëÜ äåí åßíáé üìïéá.

2. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ÁÂÃÄ. Íá êáôáóêåõáóèåß ôåôñÜðëåõñï Á¢Â¢Ã¢Ä¢ ôï
ïðïßï íá áðïôåëåßôáé áðü ôñßãùíá ßóá ìå ôá ôñßãùíá óôá ïðïßá
÷ùñßæåé ç äéáãþíéïò ÁÃ ôï ïñèïãþíéï Ýôóé, þóôå ôï Á¢Â¢Ã¢Ä¢ íá ìçí
åßíáé üìïéï ìå ôï ÁÂÃÄ.

Åñãáóßá

ÊáôáóêåõÜóôå Ýíáí åîÜíôá êáé õðïëïãßóôå ôï ýøïò ìßáò ðïëõêáôïéêßáò
óôç ãåéôïíéÜ óáò áêïëïõèþíôáò ôç äéáäéêáóßá ôçò åöáñìïãÞò 2.
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ÁÍÁÊÅÖÁËÁÉÙÓÇ

� ¼ìïéá åõèýãñáììá ó÷Þìáôá � ÁíÜëïãåò ðëåõñÝò
� ºóåò ãùíßåò

� O ëüãïò ôùí ðåñéìÝôñùí äýï üìïéùí åõèýãñáììùí ó÷çìÜôùí éóïýôáé ìå ôï ëüãï ïìïéü-
ôçôÜò ôïõò.

� ÊñéôÞñéá Ïìïéüôçôáò ôñéãþíùí � Äýï ßóåò ãùíßåò

� Äýï ðëåõñÝò áíÜëïãåò

êáé ôéò ðåñéå÷üìåíåò

ãùíßåò ßóåò

� Ôñåéò ðëåõñÝò áíÜëïãåò

� Óå äýï üìïéá ôñßãùíá ï ëüãïò äýï ïìüëïãùí óôïé÷åßùí ôïõò éóïýôáé ìå ôï ëüãï ïìïéüôçôÜò
ôïõò.
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