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4. Äßíåôáé åõèýãñáììï ôìÞìá AB = 12 cm êáé ôï ìÝóï
ôïõ Ï. Íá âñåèåß óçìåßï Ì ôïõ ÁÏ, þóôå ôá óçìåßá Ì
êáé Â íá äéáéñïýí åóùôåñéêÜ êáé åîùôåñéêÜ áíôßóôïé÷á
ôï ôìÞìá ÁÏ óôïí ßäéï ëüãï.

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Ïé ãùíßåò åíüò ôñéãþíïõ åßíáé áíÜëïãåò ðñïò ôïõò
áñéèìïýò 4, 3, 2. Íá âñåèïýí ïé ãùíßåò ôïõ ôñéãþíïõ
óå ìïßñåò.
2. Ï ëüãïò ìéáò ãùíßáò ù ðñïò ôçí ðáñáðëçñùìáôéêÞ

ôçò åßíáé }
1
3

} . Íá âñåèåß ç ãùíßá ù.

3. Ïé ðëåõñÝò åíüò ôñéãþíïõ åßíáé áíÜëïãåò ðñïò ôïõò
áñéèìïýò 6, 3, 4. Áí ç ðåñßìåôñïò ôïõ ôñéãþíïõ åßíáé
65cm, íá âñåèïýí ôá ìÞêç ôùí ðëåõñþí ôïõ.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò 

1. Ïé åîùôåñéêÝò ãùíßåò åíüò ôñéãþíïõ åßíáé áíÜëïãåò
ôùí áñéèìþí 2, 3 êáé 4. Íá õðïëïãéóèïýí ïé åóùôåñé-
êÝò ôïõ ãùíßåò.

2. Óå åõèåßá å ðáßñíïõìå äéáäï÷éêÜ ôá óçìåßá Á, Â, Ã
êáé Ä, þóôå ÁÂ = 6cm, ÂÃ = 12cm, ÃÄ = 2cm. Íá âñå-
èåß óçìåßï Ì ôïõ ÂÃ, ôï ïðïßï äéáéñåß åóùôåñéêÜ ôá
ôìÞìáôá ÁÄ êáé ÂÃ óôïí ßäéï ëüãï.

3. Ìå ôç âïÞèåéá ôùí éäéïôÞôùí ôùí áíáëïãéþí, íá
äéáéñÝóåôå äïóìÝíï ôìÞìá AB = á óå äýï ôìÞìáôá, ôá

ïðïßá Ý÷ïõí ëüãï }
3
4

} .

7.7  Èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ

Åßäáìå óôçí § 5.6  üôé áí ðáñÜëëçëåò åõèåßåò ôÝìíïõí äýï Üë-
ëåò åõèåßåò êáé ïñßæïõí ßóá ôìÞìáôá ðÜíù óôç ìßá, èá ïñßæïõí
ßóá ôìÞìáôá êáé ðÜíù óôçí Üëëç. Ôá ðáñáðÜíù ãåíéêåýïíôáé
ãéá ïðïéïíäÞðïôå ëüãï óôï åðüìåíï èåþñçìá ðïõ åßíáé ãíù-
óôü ùò èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ.

ÄçëáäÞ:

Áí å1//å2//å3 , ôüôå }
Á

ÅÆ

Â
} = }

Æ

Â

Ç

Ã
} = }

Å

Á

Ç

Ã
} (ó÷.8á).

Áí ä1//ä2//ä3, ôüôå }
Ê

ÅÆ

Ë
} = }

Ë

Æ

Ì

Ç
} = }

Ê

Å

Ì

Ç
} (ó÷.8â).

Áí ôñåéò ôïõëÜ÷éóôïí ðáñÜëëçëåò åõèåßåò ôÝìíïõí äõï
Üëëåò åõèåßåò, ïñßæïõí óå áõôÝò ôìÞìáôá áíÜëïãá. 

Èåþñçìá

Ó÷Þìá 8
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Ó÷Þìá 9

Áðüäåéîç
(i) Áí ôá ôìÞìáôá ÁÂ êáé ÂÃ (ó÷.9) åßíáé óýììåôñá, õðÜñ÷åé
åõèýãñáììï ôìÞìá ì ôÝôïéï, þóôå ÁÂ = êì êáé ÂÃ = ëì (1),
üðïõ ê, ë öõóéêïß áñéèìïß. Äéáéñïýìå ôï ôìÞìá ÁÂ óå ê ôìÞ-
ìáôá ßóá ìå ôï ì êáé ôï ÂÃ óå ë ôìÞìáôá ßóá ìå ôï ì. 
Áðü ôá óçìåßá ðïõ ïñßæïíôáé ìå ôïí ðáñáðÜíù ôñüðï öÝñïõ-
ìå åõèåßåò ðáñÜëëçëåò ðñïò ôçí å1, ïé ïðïßåò ôÝìíïõí ôç ä2.

ÅðåéäÞ ôá ôìÞìáôá ðïõ ïñßæïíôáé ðÜíù óôç ä1 åßíáé ßóá ìåôá-

îý ôïõò, ôüôå êáé ôá ôìÞìáôá ðïõ ïñßæïíôáé ðÜíù óôç ä2 èá åß-

íáé ßóá ôìÞìáôá, ðïõ ôï ìÞêïò ôïõ êáèåíüò áò åßíáé í. Ôüôå
èá Ý÷ïõìå ÅÆ = êí  êáé  ÆÇ = ëí   (2). 

Áðü ôéò (1) êáé (2) ðñïêýðôåé üôé: }
A
B

B
Ã
} = }

ê
ëì
ì
} = }

ê
ë

} êáé 

}
Æ
Å

Ç
Æ
} = }

ê
ëí
í
} = }

ê
ë

},   ïðüôå   }
Á
Â

Â
Ã
} = }

Æ
Å

Ç
Æ
} Þ    }

Á
ÅÆ

Â
} = }

Æ
Â

Ç
Ã
} (3).

Áðü ôçí áíáëïãßá (3) ðáßñíïõìå: 

}
Á
ÅÆ

Â
} = }

Æ
Â

Ç
Ã
} = }

Á
ÅÆ

Â
+
+
Æ
Â
Ç
Ã

} Þ     }
Á
ÅÆ

Â
} = }

Æ
Â

Ç
Ã
} = }

Á
ÅÆ

Ã
}.

(ii) Áí ôá ôìÞìáôá ÁÂ êáé ÂÃ åßíáé áóýììåôñá, ï ëüãïò }
Á
Â

Â
Ã
}

åßíáé áóýììåôñïò áñéèìüò. Áðïäåéêíýåôáé üôé êáé óå áõôÞ ôçí
ðåñßðôùóç éó÷ýåé ç ðñïçãïýìåíç áíáëïãßá.

Éó÷ýåé êáé ôï áíôßóôñïöï ôïõ èåùñÞìáôïò ôïõ ÈáëÞ. 

Èåùñïýìå äýï åõèåßåò ä1 êáé ä2 ðïõ ôÝìíïõí äýï ðá-

ñÜëëçëåò åõèåßåò å1 êáé å2 óôá óçìåßá Á, Â êáé Å, Æ

áíôßóôïé÷á. 
Áí Ã êáé Ç åßíáé óçìåßá ôùí åõèåéþí ä1 êáé ä2 áíôß-

óôïé÷á ôÝôïéá, þóôå }
Á

ÂÃ

Â
} = }

Æ

Å

Ç

Æ
} , ôüôå ç åõèåßá ÃÇ

åßíáé ðáñÜëëçëç ðñïò ôéò å1 êáé å2 (ó÷.9).

Èåþñçìá

ÐÏÑÉÓÌÁ

ÊÜèå åõèåßá ðïõ åßíáé ðáñÜëëçëç ìå ìßá áðü ôéò ðëåõ-
ñÝò åíüò ôñéãþíïõ ÷ùñßæåé ôéò äýï Üëëåò ðëåõñÝò óå ìÝ-
ñç áíÜëïãá êáé áíôßóôñïöá.
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Áðüäåéîç
¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ÄÅ//ÂÃ (ó÷.10).
ÖÝñïõìå áðü ôçí êïñõöÞ Á åõèåßá å//ÂÃ//ÄÅ, ïðüôå áðü ôï
èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ ðñïêýðôåé üôé

}
Á
Á

Ä
Å
} = }

Ä
Å

Â
Ã
}.

Ìéá óçìáíôéêÞ åöáñìïãÞ ôïõ èåùñÞìáôïò ôïõ ÈáëÞ åßíáé ôï
åðüìåíï èåþñçìá.

Áðüäåéîç
¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ÄÅ//ÂÃ (ó÷.12). Èá áðïäåßîïõìå üôé:

}
Á

Á

Â

Ä
} = }

Á

Á

Å

Ã
} = }

Ä

Â

Å

Ã
} .

ÅðåéäÞ ÄÅ//ÂÃ, áðü ôï èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ Ý÷ïõìå 

(1).

ÖÝñïõìå ôçí ÅÆ ðáñÜëëçëç ôçò ÁÂ, ïðüôå ôï ÄÅÆÂ åßíáé
ðáñáëëçëüãñáììï, Üñá ÄÅ=ÂÆ  (2).
ÅðåéäÞ ÅÆ//ÁÂ, áðü ôï èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ Ý÷ïõìå 

Þ    (3).

Áðü ôéò (1) êáé (3) ðñïêýðôåé üôé .

� Ìå ôç âïÞèåéá ôïõ èåùñÞìáôïò ôïõ ÈáëÞ ãßíïíôáé ïñéóìÝ-
íåò ãåùìåôñéêÝò êáôáóêåõÝò. Äýï áðü ôéò óðïõäáéüôåñåò åßíáé
ôá ðáñáêÜôù ðñïâëÞìáôá.

ÁÄ
ÁÂ

ÁÅ
ÁÃ

ÄÅ
ÂÃ

= =

ÁÅ
ÁÃ

ÄÅ
ÂÃ

=
ÁÅ

ÁÃ

BZ

BÃ
=

ÁÄ
ÁÂ

ÁÅ
ÁÃ

=

Ó÷Þìá 10

ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ 
Ôï ðáñáðÜíù ðüñéóìá éó÷ýåé
êáé óôçí ðåñßðôùóç ðïõ ç ÄÅ
ôÝìíåé ôéò ðñïåêôÜóåéò ôùí ðëåõ-
ñþí ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ. 

Ôï ôñßãùíï ðïõ ïñßæåôáé áðü ôéò åõèåßåò äýï ðëåõñþí
ôñéãþíïõ êáé ìßá ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí ôñßôç ðëåõñÜ
ôïõ, Ý÷åé ðëåõñÝò áíÜëïãåò ðñïò ôéò ðëåõñÝò ôïõ áñ÷é-
êïý ôñéãþíïõ.

Èåþñçìá

Ó÷Þìá 12

Ó÷Þìá 11
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ÐÑÏÂËÇÌÁ 1 (ÊáôáóêåõÞ ôÝôáñôçò áíáëüãïõ)

Áí äïèïýí ôñßá åõèýãñáììá ôìÞìáôá á, â êáé ã, íá êáôáóêåõáóèåß ôï ôìÞìá x, ðïõ

ïñßæåôáé áðü ôçí áíáëïãßá }
á

â
} =}

x

ã
} .

Ëýóç
¸óôù ìéá ãùíßá zO. ^y. ÐÜíù óôç ìßá ðëåõñÜ ôçò Ïz
ðáßñíïõìå äéáäï÷éêÜ ôá ôìÞìáôá ÏÁ = á, ÁÂ = â êáé
ðÜíù óôçí Ïy ôï ôìÞìá ÏÃ = ã. Áðü ôï Â öÝñïõìå ôçí
ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí ÁÃ, ðïõ ôÝìíåé ôçí Ïy óôï Ä. 
Ôüôå ÃÄ = x ãéáôß 

Þ   .

Åßíáé öáíåñü üôé ìå ôïí ßäéï ôñüðï êáôáóêåõÜæåôáé ôï

ôìÞìá x áí  }
á

x
} = }

â

ã
} Þ   }

á

x
} = }

â

ã
} Þ   }

á

â
} = }

x

ã
} ,

áñêåß êÜèå öïñÜ íá ãñÜöïõìå ôï x ùò ôÝôáñôï üñï ôçò 
áíáëïãßáò.

ÐÑÏÂËÇÌÁ 2 (Äéáßñåóç åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò óå äïóìÝíï ëüãï)

Íá äéáéñåèåß åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ, åóùôåñéêÜ êáé åîùôåñéêÜ, óå äïóìÝíï ëüãï }
ì

í
} ,

üðïõ ì,í ãíùóôÜ ôìÞìáôá.

Ëýóç
Áðü ôï Á öÝñïõìå ìéá çìéåõèåßá Áx, ðÜíù óôçí ïðïßá
ðáßñíïõìå ôìÞìá ÁÅ=ì. Áðü ôï Â öÝñïõìå åõèåßá
ðáñÜëëçëç ôçò Áx êáé ðáßñíïõìå ðÜíù óå áõôÞ
åêáôÝñùèåí ôïõ Â ôìÞìáôá ÂÆ=ÂÇ=í. Ôá óçìåßá Ã
êáé Ä óôá ïðïßá ïé åõèåßåò ÅÇ êáé ÅÆ ôÝìíïõí ôçí
åõèåßá ÁÂ åßíáé ôá æçôïýìåíá. ÐñÜãìáôé, ôá ôñßãùíá
ÁÅÃ êáé ÃÇÂ Ý÷ïõí áíÜëïãåò ðëåõñÝò, ïðüôå:

}
Ã

Ã

Á

Â
} = }

Â

Á

Ç

Å
} = }

ì

í
} .

¼ìïéá ôá ôñßãùíá ÄÁÅ êáé ÄÂÆ Ý÷ïõí áíÜëïãåò
ðëåõñÝò, ïðüôå:

á
â

ã
x

=OA
AB

OÃ
ÃÄ

=
Ó÷Þìá 13

Ó÷Þìá 14
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.

� Áí ì=í, ôï ôåôñÜðëåõñï ÁÂÆÅ åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï,
ïðüôå ç ÅÆ äå äßíåé óçìåßï Ä ðÜíù óôçí ÁÂ, åíþ ôï Ã åßíáé
ôï ìÝóï ôïõ ÁÂ.

ÄA
ÄÂ

ÁÅ
ÂÆ

ì
í

= =

Ó÷Þìá 15

Äýï óçìåßá Ã êáé Ä, ðïõ äéáéñïýí åóùôåñéêÜ êáé åîùôåñéêÜ
ôï ôìÞìá ÁÂ óôïí ßäéï ëüãï, ëÝãïíôáé óõæõãÞ áñìïíéêÜ ôùí
Á êáé Â (ó÷.16).

ÄçëáäÞ ôá Ã êáé Ä åßíáé óõæõãÞ áñìïíéêÜ ôùí Á êáé Â, áí ôá
ôÝóóåñá óçìåßá åßíáé óõíåõèåéáêÜ êáé 

. 

Áðü ôç ó÷Ýóç áõôÞ ðáßñíïõìå ôçí áíáëïãßá

Þ , 

áðü ôçí ïðïßá ðñïêýðôåé üôé êáé ôá Á êáé Â åßíáé óõæõãÞ
áñìïíéêÜ ôùí Ã êáé Ä. Ôá ôÝóóåñá óçìåßá (Á,Â) êáé   (Ã,Ä)
ëÝìå üôé áðïôåëïýí áñìïíéêÞ ôåôñÜäá.

ÁÃ
ÁÄ

ÂÃ
ÂÄ

=
ÃÁ
ÄÁ

ÃÂ
ÄÂ

=

ÃÁ
ÃÂ

ÄÁ
ÄÂ

=

Óçìåßùóç 
Ôï Ä ëÝãåôáé áñìïíéêü óõæõãÝò ôïõ Ã ùò ðñïò ôá Á êáé Â. ¼ðùò åßäáìå
ðáñáðÜíù, áí ôï Ã åßíáé ôï ìÝóï ôïõ ÁÂ, ôï Ä äåí õðÜñ÷åé. 

Ó÷Þìá 16
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AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Óôá ðáñáêÜôù ó÷Þìáôá íá âñåßôå ôá x êáé y.

2. Íá äéêáéïëïãÞóåôå ãéáôß ÁÂ//ÃÄ êáé ÅÆ//ÊË//ÌÍ
óôá ðáñáêÜôù ó÷Þìáôá.

3. Óôï äéðëáíü ó÷Þìá åßíáé:

i) Ó      Ë

ii) ÅÆ//ÃÄ Ó      Ë
Íá ÷áñáêôçñßóåôå ùò
óùóôÞ (Ó) Þ ëÜèïò (Ë)
êáèåìßá áðü ôéò ðñïçãïý-
ìåíåò ó÷Ýóåéò êáé íá
äéêáéïëïãÞóåôå ôéò áðá-
íôÞóåéò óáò.

4. Äßíåôáé ôìÞìá ÁÂ êáé äõï óçìåßá Ã êáé Ä þóôå 

}
Ã

Ã

Á

Â
} = }

Ä

Ä

Á

Â
} . Áñêåß ç ðñïçãïýìåíç ó÷Ýóç þóôå ôá Ã êáé

Ä íá åßíáé óõæõãÞ áñìïíéêÜ ôùí Á êáé Â;
5. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá åßíáé ÊË = 4, ËÅ = 2. Íá
âñåèåß óçìåßï Æ ôÝôïéï, þóôå ôá óçìåßá (Æ,Å) íá åßíáé
óõæõãÞ áñìïíéêÜ ôùí (Ê,Ë).

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Óôï äéðëáíü ó÷Þìá åßíáé
ÄÅ//ÂÃ, ÅÆ//ÁÂ êáé ÆÇ//ÁÃ.
Íá áðïäåßîåôå üôé

}
Ä

Ä

Á

Â
} = }

Ç

Ç

Â

Á
} .

2. Áðü ôçí êïñõöÞ Á ðáñáëëçëïãñÜììïõ ÁÂÃÄ öÝñïõ-
ìå åõèåßá å ç ïðïßá ôÝìíåé ôç äéáãþíéï ÂÄ óôï Å, ôçí
ðëåõñÜ ÂÃ óôï Æ êáé ôçí ðñïÝêôáóç ôçò ÄÃ óôï Ç. Íá
áðïäåßîåôå üôé

i) }
Á

Á

Ç

Æ
} = }

Ä

Á

Ç

Â
} , ii) ÁÅ2 = ÅÁ ?ÅÇ.

3. Ïé ìç ðáñÜëëçëåò ðëåõñÝò ÁÄ, ÂÃ ôñáðåæßïõ ÁÂÃÄ
ôÝìíïíôáé óôï Ï. Ç ðáñÜëëçëç áðü ôï Â ðñïò ôçí ÁÃ
ôÝìíåé ôçí ÁÄ óôï Å. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ÏÁ åßíáé ìÝ-
óï áíÜëïãï ôùí ÏÄ êáé ÏÅ.
4. Áðü óçìåßï Ä ôçò ðëåõñÜò ÂÃ ôñéãþíïõ ÁÂÃ öÝñïõ-
ìå ôçí ðáñÜëëçëç ðñïò ôç äéÜìåóü ôïõ ÁÌ, ðïõ ôÝìíåé
ôéò åõèåßåò ÁÂ êáé ÁÃ óôá óçìåßá Å êáé Æ áíôßóôïé÷á.

Íá áðïäåßîåôå üôé .

5. Äßíåôáé ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ êáé óçìåßï Å ôçò äéáãù-
íßïõ ÁÃ. Ïé ðáñÜëëçëåò áðü ôï Å ðñïò ôéò ÂÃ, ÃÄ ôÝ-
ìíïõí ôéò ÁÂ, ÁÄ óôá Æ êáé Ç áíôßóôïé÷á. Íá
áðïäåßîåôå üôé ÆÇ//ÄÂ.
6. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ êáé óçìåßá Ä, Å ôçò ðëåõñÜò

ÂÃ, þóôå . Ïé ðáñÜëëçëåò áðü ôá Ä

êáé Å ðñïò ôéò ÁÃ êáé ÁÂ áíôßóôïé÷á ôÝìíïõí ôçí ÁÂ
óôï Æ êáé ôçí ÁÃ óôï Ç. Íá áðïäåßîåôå üôé ÆÇ//ÂÃ.
7. Áðü ôõ÷áßï óçìåßï Ê ôçò äéáìÝóïõ ÁÌ ôñéãþíïõ

ÂÄ ÃÅ
ÂÃ

= <
2

ÁÅ

ÁÆ

ÁÂ

ÁÃ
=

ÁÅ

ÅÄ

ÂÆ

ÆÃ
=

å1//å2
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ÁÍÁËÏÃÉÅÓ

ÁÂÃ öÝñïõìå ðáñÜëëçëåò ðñïò ôéò ÁÂ êáé ÁÃ, ðïõ ôÝì-
íïõí ôç ÂÃ óôá Ä êáé Å áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé
ÌÄ = ÌÅ .
8. Äßíåôáé ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) êáé Å ôï ìÝóï ôçò
ìéêñÞò âÜóçò ÁÂ. Áí ç ÄÅ ôÝìíåé ôçí ÁÃ óôï Æ êáé ôçí
ðñïÝêôáóç ôçò ÃÂ óôï Ç, íá áðïäåßîåôå üôé ôá Æ, Ç åß-
íáé óõæõãÞ áñìïíéêÜ ôùí Ä, Å.
9. ÄåîáìåíÞ ýøïõò õ=12m ðåñéÝ÷åé íåñü ðïõ öôÜíåé
óå ýøïò h. ÑÜâäïò ìÞêïõò 15m ôïðïèåôåßôáé óôç äåîá-
ìåíÞ, üðùò óôï äéðëáíü ó÷Þìá. ÂãÜæïõìå ôç ñÜâäï êáé
ðáñáôçñïýìå üôé ôï ôìÞìá ðïõ âñÝ÷ôçêå Ý÷åé ìÞêïò
10m. Ìðïñïýìå íá õðïëïãßóïõìå ôï ýøïò h ôïõ íå-
ñïý;

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. Áí ôá Ã, Ä åßíáé óõæõãÞ áñìïíéêÜ ôùí Á, Â êáé Ï åß-
íáé ôï ìÝóï ôïõ ÁÂ, íá áðïäåßîåôå üôé ôá Ã êáé Ä âñß-
óêïíôáé ðñïò ôï ßäéï ìÝñïò ôïõ Ï.
2. Íá äéáéñåèåß åõèýãñáììï ôìÞìá AB = a  óå ôìÞìáôá
x, y, ù ôÝôïéá, þóôå 4x = 6y = 3ù.
3. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ åããåãñáììÝíï óå êýêëï (Ï,R)
êáé Ýóôù Ä ç ôïìÞ ôçò äéáìÝôñïõ ÁÅ ìå ôç ÂÃ. Áí Æ êáé
Ç åßíáé ïé ðñïâïëÝò ôïõ Ä óôéò ÁÂ êáé ÁÃ áíôßóôïé÷á,
íá áðïäåßîåôå üôé ÆÇ//ÂÃ.
4. Äßíåôáé ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ êáé óçìåßï Å ôçò

ÄÂ ôÝôïéï, þóôå ÄÅ = }
1

5
} ÄÂ. Áí ç ÃÅ ôÝìíåé ôçí ÁÄ óôï

Æ, íá áðïäåßîåôå üôé ÁÆ = 3ÄÆ.
5. Áðü ôçí êïñõöÞ Â ðáñáëëçëïãñÜììïõ ÁÂÃÄ öÝ-
ñïõìå åõèåßá å, ðïõ ôÝìíåé ôçí ðëåõñÜ ÁÄ óôï Å êáé
ôçí ðñïÝêôáóç ôçò ÃÄ óôï Æ. Íá áðïäåßîåôå üôé 

}
Ä

Ä

Á

Å
} 2 }

Ä

Ä

Ã

Æ
} = 1. 

6. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ôá óçìåßá Ä, Å ôçò ÂÃ
þóôå ÂÄ = ÄÅ = ÅÃ. Ç ðáñÜëëçëç áðü ôï Ä ðñïò ôçí
ÁÂ ôÝìíåé ôç äéÜìåóï ÁÌ óôï Ê. Íá áðïäåßîåôå üôé:
i) Ôï Ê åßíáé ôï âáñýêåíôñï ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ.
ii) ÊÅ//ÁÃ.
7. Ôñáðåæßïõ ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) ïé äéáãþíéåò ÁÃ, ÂÄ ôÝ-
ìíïíôáé óôï Ï. Áðü ôï Ï öÝñïõìå ðáñÜëëçëåò ðñïò ôéò
ÁÄ, ÂÃ ðïõ ôÝìíïõí ôç ÄÃ óôá Å êáé Æ áíôßóôïé÷á. Íá
áðïäåßîåôå üôé ÄÅ = ÃÆ. 

Óýíèåôá èÝìáôá 
1. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ôá óçìåßá Ä êáé Å ôùí

ðëåõñþí ôïõ ÁÂ êáé ÁÃ áíôßóôïé÷á, þóôå }
Ä

Ä

Á

Â
} = }

Å

Å

Á

Ã
} .

Íá áðïäåßîåôå üôé ôá ìÝóá Ê, Ë, Ì ôùí ÁÂ, ÁÃ êáé ÄÅ
áíôßóôïé÷á, åßíáé óõíåõèåéáêÜ óçìåßá.
2. Áðü ôï ìÝóï Ì ôçò ðëåõñÜò ÂÃ ôñéãþíïõ ÁÂÃ öÝ-
ñïõìå ôõ÷áßá åõèåßá, ðïõ ôÝìíåé ôéò ÁÂ êáé ÁÃ óôá Æ
êáé Ç áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé 
ÆÁ ? ÇÃ = ÇÁ ? ÆÂ.
3. Äßíåôáé åõèåßá å, ôÝóóåñá äéáäï÷éêÜ óçìåßá ôçò Á,
Ã, Â, Ä êáé óçìåßï Ï åêôüò áõôÞò. Áðü ôï Â öÝñïõìå
ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí ÏÁ, ç ïðïßá ôÝìíåé ôéò ÏÃ, ÏÄ óôá
Å êáé Æ áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé ôá Ã, Ä åßíáé
óõæõãÞ áñìïíéêÜ ôùí Á, Â, áí êáé ìüíï áí ÂÅ = ÂÆ.
4. Áí Ýíá óçìåßï Ä ÷ùñßæåé åóùôåñéêÜ ôçí ðëåõñÜ ÂÃ
ôñéãþíïõ ÁÂÃ óå ëüãï ë êáé Ýíá óçìåßï Å ÷ùñßæåé åóù-
ôåñéêÜ ôï ÁÄ óå ëüãï ê, íá õðïëïãéóèåß ï ëüãïò óôïí ï-
ðïßï ÷ùñßæåé ç åõèåßá ÂÅ ôçí ðëåõñÜ ÁÃ.
5. Ç åöáðôïìÝíç åíüò êýêëïõ óå óçìåßï ôïõ Ì ôÝìíåé
ôéò åöáðôüìåíåò óôá Üêñá Á, Â ìéÜò äéáìÝôñïõ  ôïõ ÁÂ,
óôá óçìåßá Ã êáé Ä áíôßóôïé÷á. Áí Ê åßíáé ôï óçìåßï
ôïìÞò ôùí ÂÃ, ÁÄ, íá áðïäåßîåôå üôé ÌÊ^AB.
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