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EÌÂÁÄÁ

Ôï ðñüâëçìá ôïõ ôåôñáãùíéóìïý
êõñôïý ðïëõãþíïõ

10.6 Ìåôáó÷çìáôéóìüò ðïëõãþíïõ 
óå éóïäýíáìü ôïõ

Óå ðïëëÝò ðåñéðôþóåéò, ãéá ôïí õðïëïãéóìü ôïõ åìâáäïý åíüò
åõèýãñáììïõ ó÷Þìáôïò åðéäéþêïõìå ôïí ìåôáó÷çìáôéóìü óå
Ýíá éóïäýíáìï ôåôñÜãùíï. Ç êáôáóêåõÞ åíüò ôåôñáãþíïõ
éóïäýíáìïõ ìå Ýíá ðïëýãùíï ëÝãåôáé ôåôñáãùíéóìüò áõôïý.
Ç ëýóç ôùí åðüìåíùí äýï ðñïâëçìÜôùí áðïôåëåß ôç ìÝèïäï
êáôáóêåõÞò ôïõ éóïäýíáìïõ ôåôñáãþíïõ.

4. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ. Åõèåßá ðáñÜëëçëç ðñïò ôç
ÂÃ, ôÝìíåé ôçí ÁÂ óôï Ä êáé ôçí ÁÃ óôï Å. Íá áðïäåß-

îåôå üôé (ÁÂÄ)2 = (ÁÄÅ)(ÁÂÃ).

5. ÐÜíù óôéò ðëåõñÝò êõñôïý ôåôñáðëåýñïõ ÁÂÃÄ êá-
ôáóêåõÜæïõìå åîùôåñéêÜ áõôïý ôá ôåôñÜãùíá ÁÂÅÆ,
ÂÃÇÈ, ÃÄÉÊ êáé ÁÄËÌ. Íá áðïäåßîåôå üôé

(ÁÌÆ) +(ÃÇÊ) = (ÂÈÅ) + (ÄÉË).

6. Èåùñïýìå ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á^ = 1z) êáé
ôñßá ðïëýãùíá P1, Ñ2 êáé Ñ3 üìïéá ìåôáîý ôïõò, ðïõ

Ý÷ïõí ùò ïìüëïãåò ðëåõñÝò ôéò ÂÃ, ÃÁ êáé ÁÂ áíôß-
óôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé (P2)+(P3)=(P1), üðïõ (P1),

(P2) êáé (P3) ôá åìâáäÜ ôïõò.

Óýíèåôá èÝìáôá

1. Èåùñïýìå ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ êáé Ýóôù Ï ôï óçìåßï
ôïìÞò ôùí äéáãùíßùí ôïõ. Áí Å1, Å2, Å3 êáé Å4 åßíáé

ôá åìâáäÜ ôùí ôñéãþíùí ÁÏÂ, ÂÏÃ, ÃÏÄ êáé ÄÏÁ
áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé Å1 ? Å3 = Å2 ? Å4 . Áí

õðïèÝóïõìå üôé ç ÁÄ åßíáé ðáñÜëëçëç ðñïò ôç ÂÃ, ôüôå
íá áðïäåßîåôå üôé

i) Å1 = Å3 ,   (ii) Å1
2 = Å2 ? Å4 ,

iii) Å1 # }
1

4
} Å , üðïõ Å = (ÁÂÃÄ).

2. Áðü åóùôåñéêü óçìåßï Ó ôñéãþíïõ ÁÂÃ öÝñïõìå
ðáñÜëëçëåò ðñïò ôéò ðëåõñÝò ôïõ. Áí Å1, Å2, Å3 åßíáé

ôá åìâáäÜ ôùí ôñéþí ôñéãþíùí ðïõ ó÷çìáôßæïíôáé íá
áðïäåßîåôå üôé 
i) êáèÝíá áðü ôá ôñßãùíá åìâáäþí Å1, Å2, Å3 åßíáé

üìïéï ìå ôï ÁÂÃ,

ii) ÏÅw1w + ÏÅw2w + ÏÅw3w + = ÏÅw, üðïõ Å = (ÁÂÃ).

3. Óå ôñßãùíï ÁÂÃ öÝñïõìå ôéò äé÷ïôüìïõò ÁÄ, ÂÅ êáé
ÃÆ. Íá áðïäåßîåôå üôé

i) (ÄÅÆ) = , 

ii) (ÄÅÆ) # }
1

4
}(ÁÂÃ).

4. Äßíåôáé ôï ôñßãùíï ÁÂÃ êáé óçìåßá Ê,Ë ôùí ðëåõñþí
ÁÂ,ÁÃ áíôßóôïé÷á. Áðü ôá Ê,Ë íá öÝñåôå äýï åõèåßåò
ðïõ íá ÷ùñßæïõí ôï ôñßãùíï óå ôñßá éóïäýíáìá ìÝñç.

2áâã
}}}
(á + â)(â + ã) (ã + á) (ÁÂÃ)
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 10

Ó×ÏËÉÏ
Áðü ôá ðáñáðÜíù ðñïêýðôåé üôé êÜèå êõñôü ðïëýãùíï ôåôñáãùíßæåôáé, áöïý ìå ðåðåñáóìÝíïõ ðëÞèïõò åðáíá-
ëÞøåéò ôçò äéáäéêáóßáò ôïõ ðñïâëÞìáôïò 1 êáé ôÝëïò ôçò äéáäéêáóßáò ôïõ ðñïâëÞìáôïò 2 êáôáóêåõÜæåôáé ôåôñÜ-
ãùíï éóïäýíáìï ðñïò ôï áñ÷éêü ðïëýãùíï. Éó÷ýåé ôï ßäéï óõìðÝñáóìá ãéá ìç åõèýãñáììá åðßðåäá ó÷Þìáôá; 
Ç áðÜíôçóç èá äïèåß óôï åðüìåíï êåöÜëáéï (§11.8).

ÐÑÏÂËÇÌÁ 1

Íá ìåôáó÷çìáôéóèåß ðïëýãùíï óå Üëëï éóïäýíáìü ôïõ ìå ìéá ðëåõñÜ ëéãüôåñç.
Ëýóç
Áò èåùñÞóïõìå Ýíá ðïëýãùíï, ð.÷. Ýíá ðåíôÜãùíï ÁÂÃÄÅ
(ó÷. 25) Áðü ôçí êïñõöÞ Á öÝñïõìå ôç äéáãþíéï ÁÃ, ðïõ
áöÞíåé ðñïò ôï Ýíá ìÝñïò ôçò ìüíï ìéá êïñõöÞ, ôç Â. Áðü ôï
Â öÝñïõìå ôçí ðáñÜëëçëï ðñïò ôçí ÁÃ, ç ïðïßá ôÝìíåé ôçí
åõèåßá ÄÃ óôï Æ. Ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé ÁÆÃ Ý÷ïõí êïéíÞ âÜóç
ÁÃ êáé ôá áíôßóôïé÷á ðñïò áõôÞ ýøç ßóá, áöïý ÂÆ // ÁÃ. 
ÅðïìÝíùò, (ÁÂÃ) = (ÁÆÃ), ïðüôå
(ÁÂÃÄÅ) = (ÁÂÃ) + (ÁÃÄÅ) = (ÁÆÃ) + (ÁÃÄÅ) = (ÁÆÄÅ)

äçëáäÞ ôï ðåíôÜãùíï ÁÂÃÄÅ åßíáé éóïäýíáìï ìå ôï ôåôñÜðëåõñï ÁÆÄÅ êáé åðïìÝíùò ôï
áñ÷éêü ìáò ðïëýãùíï åßíáé éóïäýíáìï ìå ðïëýãùíï ðïõ Ý÷åé ìéá ðëåõñÜ ëéãüôåñç.
Áí åðáíáëÜâïõìå ôçí ðáñáðÜíù äéáäéêáóßá óôï ôåôñÜðëåõñï ÁÆÄÅ, èá ìåôáó÷çìáôéóèåß
óå éóïäýíáìï ôñßãùíï. ¸ôóé, ôï áñ÷éêü ìáò ðïëýãùíï ìðïñåß íá ìåôáó÷çìáôéóèåß óå éóï-
äýíáìï ôñßãùíï.

ÐÑÏÂËÇÌÁ 2

Íá ìåôáó÷çìáôéóèåß ôñßãùíï óå éóïäýíáìï ôåôñÜãùíï.
Ëýóç
¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ êáé  ôï ýøïò ðïõ áíôéóôïé÷åß óôç ÂÃ.
Óôçí ðñïÝêôáóç ôçò ÂÃ ðñïò ôï Ã ðáßñíïõìå ôìÞìá 

ÃÅ = }
õ

2
á} êáé ãñÜöïõìå çìéêýêëéï äéáìÝôñïõ ÂÅ. ÖÝñïõìå

ôçí êÜèåôï ôçò ÂÃ óôï Ã, ç ïðïßá ôÝìíåé ôï çìéêýêëéï óå
óçìåßï Æ. Áðü ôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÆÂÅ Ý÷ïõìå:

ÃÆ2 = ÂÃ ? ÃÅ = á ? }
õ

2
á} = }

1

2
} áõá = (ÁÂÃ),

ïðüôå óõìðåñáßíïõìå üôé ôï ôìÞìá ÃÆ åßíáé ç ðëåõñÜ x ôïõ æçôïýìåíïõ ôåôñáãþíïõ, ðïõ
åßíáé éóïäýíáìï ìå ôï ôñßãùíï ÁÂÃ.

Ó÷Þìá 25

Ó÷Þìá 26
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EÌÂÁÄÁ

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Ôé ëÝãåôáé ôåôñáãùíéóìüò åíüò ðïëõãþíïõ;

2. Ðþò ìåôáó÷çìáôßæåôáé Ýíá ïñèïãþíéï óå éóïäýíá-
ìï ôñßãùíï;
3. Ðþò ìåôáó÷çìáôßæåôáé Ýíá ðáñáëëçëüãñáììï óå
éóïäýíáìï ôñßãùíï;
4. Ðþò ìåôáó÷çìáôßæåôáé Ýíá ôñáðÝæéï óå éóïäýíáìï
ôåôñÜãùíï;

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Íá êáôáóêåõáóèåß ôåôñÜãùíï éóïäýíáìï ìå
äïóìÝíï ïñèïãþíéï ðëåõñþí á,â. 

2. Íá êáôáóêåõáóèåß ôåôñÜãùíï éóïäýíáìï ìå ôï
Üèñïéóìá äýï ôåôñáãþíùí ðëåõñþí á,â áíôßóôïé÷á.
3. ÄïóìÝíï êõñôü ôåôñÜðëåõñï  íá äéáéñåèåß óå äýï
éóïäýíáìá ìÝñç ìå åõèåßá ðïõ íá äéÝñ÷åôáé áðü ìéá
êïñõöÞ ôïõ.
4. Äßíåôáé êõñôü ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ êáé óçìåßï Ê ôçò
ðëåõñÜò ôïõ ÁÄ.
i) Íá ìåôáó÷çìáôéóèåß ôï ÁÂÃÄ óå éóïäýíáìü ôïõ
ôñßãùíï ôïõ ïðïßïõ ìéá êïñõöÞ íá åßíáé ôï Ê êáé ïé
Üëëåò íá âñßóêïíôáé ðÜíù óôçí åõèåßá ÂÃ.
ii) Íá á÷èåß áðü ôï Ê ìéá åõèåßá ðïõ íá äéáéñåß ôï
ôåôñÜðëåõñï óå äýï éóïäýíáìá ìÝñç.

ÃÅÍÉÊÅÓ ÁÓÊÇÓÅÉÓ

1. Èåùñïýìå ôñßãùíï ÁÂÃ êáé åõèåßá å//ÂÃ, ðïõ
ôÝìíåé ôéò ðëåõñÝò ÁÂ êáé ÁÃ óôá Ä êáé Å áíôßóôïé÷á.
Íá áðïäåßîåôå üôé:
i) (ÂÄÅ) = (ÃÄÅ),   ii) (ÂÁÅ) = (ÃÁÄ),
iii) (ÂÁÅ) + (ÃÁÄ) = (ÁÂÃ), ìå ôçí åðéðëÝïí õðüèåóç
üôé ôá Ä, Å åßíáé ìÝóá ôùí ÁÂ, ÁÃ áíôßóôïé÷á.
2. Èåùñïýìå ôñßãùíï ÁÂÃ êáé óçìåßï Ä ôçò ðëåõñÜò ôïõ

ÂÃ, þóôå ÂÄ = }
ë2

ë

+ 4
} ÂÃ, ë > 0. Íá áðïäåßîåôå üôé:

i) (ÁÂÄ) = }
ë2

ë

+ 4
} (ÁÂÃ), ii) (ÁÂÄ) # }

1

4
} (ÁÂÃ),

iii) (ÁÃÄ) $ }
3

4
} (ÁÂÃ).

3. ¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ç äé÷ïôüìïò ôïõ ÁÄ. Ìå ôç

èåùñßá ôïõ åìâáäïý íá áðïäåßîåôå üôé }
Â

ÄÃ

Ä
} = }

Á

Á

Â

Ã
}

(Èåþñçìá äé÷ïôüìïõ).
4. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå â = 3ã, ÁÄ ìßá äé÷ïôüìïò
ôïõ êáé ÂÅ ìßá äéÜìåóüò ôïõ. Íá áðïäåßîåôå üôé:

i) (ÁÂÄ) = }
1

3
} (ÁÄÃ),

ii) (ÁÂÄ)·(ÄÅÃ) = (ÁÄÃ)·(ÂÅÄ),

iii) (ÄÅÃ) = }
3

8
} (ÁÂÃ).

5. Äßíåôáé éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ ìå ÁÂ = ÁÃ = 6cm

êáé A^ = 120°. 
i) Íá âñåèåß ôï åìâáäüí ôïõ,

ii) Áí Å åßíáé óçìåßï ôçò ÁÃ ôÝôïéï, þóôå ÁÅ = }
1

3
} ÁÃ

êáé ÁÄ ôï ýøïò ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ, íá âñåèåß ôï
åìâáäüí ôïõ ôñéãþíïõ ÄÅÃ.
iii) Áí ç ðáñÜëçëç áðü ôï Á ðñïò ôç ÂÃ ôÝìíåé ôçí
ðñïÝêôáóç ôçò ÄÅ óôï Æ, íá âñåèåß ôï åìâáäüí ôïõ
ôñéãþíïõ ÁÅÆ.
6. Èåùñïýìå ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÄ||ÂÃ)  êáé ôá ìÝóá Ê,
Ë ôùí ÁÄ, ÂÃ áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé:
i) (ÁÂËÊ) = (ÊËÃÄ), 
ii) (ÌÁÂ) = (ÌÃÄ), ãéá ïðïéïäÞðïôå óçìåßï Ì ôïõ ÊË.
7. Èåùñïýìå ïñèïãþíéï êáé éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ

(A^ = 1z) ìå ÁÂ = ã. Äéáéñïýìå ôçí ðëåõñÜ ÁÂ óå í ßóá
ôìÞìáôá (í öõóéêüò, í $2) êáé áðü ôá óçìåßá äéáß-
ñåóçò öÝñïõìå ðáñÜëëçëåò ðñïò ôçí ÁÃ.
i) Íá õðïëïãéóèïýí ùò óõíÜñôçóç ôïõ ã ôá åìâáäÜ ôùí
í ó÷çìÜôùí óôá ïðïßá äéáéñÝèçêå ôï ôñßãùíï ÁÂÃ.
ii) ×ñçóéìïðïéþíôáò ôï ( i) íá áðïäåßîåôå üôé

1 + 3 + 5 + ... + (2í � 1) = í2.
8. Äýï ôåôñÜãùíá ÁÂÃÄ êáé ÄÅÆÇ Ý÷ïõí êïéíÞ ôçí
êïñõöÞ Ä êáé åìâáäüí 36 ôï êáèÝíá. Áí ïé ðëåõñÝò ÂÃ
êáé ÅÆ Ý÷ïõí êïéíü ìÝóï Ì, íá âñåèåß ôï åìâáäüí ôïõ
ó÷Þìáôïò ÁÂÌÆÇÄ.
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