
¶·Ú·Î¿Ùˆ ı· ·Û¯ÔÏËıÔ‡ÌÂ ÌÂ ÙÈ˜ “Ú¿ÍÂÈ˜” ÙˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ. ΔÔ Ô˘ÛÈ·ÛÙÈÎfi “Ú¿ÍË”
ÚÔÎ‡ÙÂÈ ·fi ÙÔ Ú‹Ì· “Ú¿ÙÙˆ” Î·È ‰ËÏÒÓÂÈ ÌÈ· ‰Ú¿ÛË ‹ ÂÓ¤ÚÁÂÈ·. √È ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ¤¯Ô˘ÌÂ
ÁÓˆÚ›ÛÂÈ Ì¤¯ÚÈ ÙÒÚ· ˘ÏÔÔÈÔ‡Ó ·Ó¿ÁÎÂ˜ Ì¤ÙÚËÛË˜. ™‡ÓıÂÙÂ˜ ÌÂÙÚ‹ÛÂÈ˜ ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó ·fi ·Ï¤˜
ÌÂÙÚ‹ÛÂÈ˜ ÌÂ ÙË ‰È‰ÈÎ·Û›· ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ, fiˆ˜ ÁÈ· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ· ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜ Î·È ÙË˜ ·Ê·›ÚÂÛË˜.

√ ‰ÈÏ·Ófi˜ ›Ó·Î·˜ ‰›ÓÂÈ Ù· ·ıÚÔ›ÛÌ·Ù·, ‰ËÏ·‰‹ Ù·
·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜ ÙˆÓ ÌÔÓÔ„‹ÊÈˆÓ
Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ.

➣ ΔÈ ·Ú·ÙËÚÂ›˜ ÁÈ· ÙËÓ ÚfiÛıÂÛË ÌÂ ÙÔ 0;
➣ ¶fiÛÔÈ ·ÚÈıÌÔ› ÌÔÚÔ‡Ó Ó· ÚÔÛÙÂıÔ‡Ó Î¿ıÂ ÊÔÚ¿;
➣ ¢‡Ô ·ÚÈıÌÔ› ¤¯Ô˘Ó ¿ıÚÔÈÛÌ· 12 Î·È ‰È·ÊÔÚ¿ 2.

ªÔÚÂ›˜ Ó· ‚ÚÂÈ˜ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ·˘ÙÔ‡˜;
➣ ™‡ÁÎÚÈÓÂ Ù· ·ıÚÔ›ÛÌ·Ù· 3 + 6 Î·È 6 + 3 Î·È ÌÂÙ¿ Ù·

·ıÚÔ›ÛÌ·Ù· (5+4) + 2 Î·È 5 + (4+2)
➣ ¢È·Ù‡ˆÛÂ Ù· Û˘ÌÂÚ¿ÛÌ·Ù¿ ÛÔ˘.
➣ ºÙÈ¿ÍÂ ¤Ó· ·ÚfiÌÔÈÔ ›Ó·Î· ÁÈ· ÙÔÓ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌfi,

‰È·Ù‡ˆÛÂ Ù· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ÂÚˆÙ‹Ì·Ù· Î·È ÚÔÛ¿ıËÛÂ Ó· ‰ÒÛÂÈ˜ ÙÈ˜ Î·Ù¿ÏÏËÏÂ˜ ··ÓÙ‹ÛÂÈ˜.

¶·Ú·ÙËÚÔ‡ÌÂ fiÙÈ Î¿ıÂ ÊÔÚ¿ ÌÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ÚÔÛı¤ÛÔ˘ÌÂ ‰‡Ô ÌfiÓÔ ·ÚÈıÌÔ‡˜, Û˘ÓÂÒ˜
·fi Ù· ˙Â˘Á¿ÚÈ· ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ¿ıÚÔÈÛÌ· 12, ‰ËÏ·‰‹ 9+3, 8+4, 7+5, 6+6,
ÂÎÂ›ÓÔ Ô˘ ¤¯ÂÈ ‰È·ÊÔÚ¿ 2 Â›Ó·È ÙÔ ˙Â˘Á¿ÚÈ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ 7 Î·È 5.
∂›ÛË˜, ·Ú·ÙËÚÔ‡ÌÂ fiÙÈ: 0+1=1+0=1, 0+2=2+0=2, 0+3=3+0=3, Î.Ô.Î.
∏ Û‡ÁÎÚÈÛË ÙˆÓ ·ıÚÔÈÛÌ¿ÙˆÓ 3+6=9 Î·È 6+3=9, fiˆ˜ Î·È ¿ÏÏˆÓ Ù¤ÙÔÈˆÓ ·ıÚÔÈÛÌ¿ÙˆÓ
.¯. 7+1=8 Î·È 1+7=8 Î.Ï., Ì·˜ Ô‰ËÁÔ‡Ó ÛÙË ‰È·Ù‡ˆÛË ÙË˜ ·ÓÙÈÌÂÙ·ıÂÙÈÎ‹˜ È‰ÈfiÙËÙ·˜.
∂›ÛË˜, Ë Û‡ÁÎÚÈÛË ÙˆÓ ·ıÚÔÈÛÌ¿ÙˆÓ: (5+4)+2=11 Î·È 5+(4+2)=11, ·ÏÏ¿ Î·È ¿ÏÏˆÓ
·ıÚÔÈÛÌ¿ÙˆÓ, fiˆ˜ .¯. (9+1)+3=13 Î·È 9+(1+3)=13 Î.Ï., Ì·˜ Ô‰ËÁÔ‡Ó ÛÙË ‰È·Ù‡ˆÛË
ÙË˜ ÚÔÛÂÙ·ÈÚÈÛÙÈÎ‹˜ È‰ÈfiÙËÙ·˜. ∂ÔÌ¤Óˆ˜, ÌÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ‰È·Ù˘ÒÛÔ˘ÌÂ ÙÈ˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÙË˜
ÚfiÛıÂÛË˜ Î·È ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ÙÔ˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡ ÙˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ.

™Â fiÏÔ ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ ÙÔ˘ ÂıÓÈÎÔ‡ ‰ÚfiÌÔ˘ ∞ı‹Ó·˜ - ∞ÏÂÍ·Ó‰ÚÔ‡ÔÏË˜ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ¯ÈÏÈÔÌÂÙÚÈÎ¤˜
ÂÓ‰Â›ÍÂÈ˜. √È ÂÓ‰Â›ÍÂÈ˜ ·˘Ù¤˜ ÁÚ¿ÊÔ˘Ó: ÛÙË §·Ì›· 214, ÛÙË §¿ÚÈÛ· 362, ÛÙËÓ ∫·ÙÂÚ›ÓË 445,
ÛÙË £ÂÛÛ·ÏÔÓ›ÎË 514, ÛÙËÓ ∫·‚¿Ï· 677, ÛÙËÓ •¿ÓıË 732, ÛÙËÓ ∫ÔÌÔÙËÓ‹ 788 Î·È ÛÙËÓ
∞ÏÂÍ·Ó‰ÚÔ‡ÔÏË 854. 
➣ ªÔÚÂ›˜ Ó· ‚ÚÂÈ˜ ÙÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ fiÏÂˆÓ ·ÔÛÙ¿ÛÂÈ˜;

√ ™‡ÚÔ˜ ˘ÔÏfiÁÈÛÂ ÌÂ ÙÔ Ì˘·Ïfi ÙÔ˘ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘
‰ÈÏ·ÓÔ‡ Û¯‹Ì·ÙÔ˜ Î·È ÙÔ ‚Ú‹ÎÂ 1600 ÙÂÙÚ·ÁˆÓÈÎ¿
¯ÈÏÈÔÛÙ¿.

➣ ÀÔÏfiÁÈÛÂ Î·È Û˘ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ Î·È ‰ÒÛÂ ÌÈ· ÂÍ‹ÁËÛË 
ÁÈ· ÙÔ ÙÈ ·ÎÚÈ‚Ò˜ ¤Î·ÓÂ˜ ÁÈ· Ó· ÙÔ ‚ÚÂÈ˜.

™ÎÂÊÙfiÌ·ÛÙÂ
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∞.1.2. ¶ÚfiÛıÂÛË, ·Ê·›ÚÂÛË Î·È ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌfi˜ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ

¢ƒ∞™Δ∏ƒπ√Δ∏Δ∞  1Ë

¢ƒ∞™Δ∏ƒπ√Δ∏Δ∞  2Ë

¢ƒ∞™Δ∏ƒπ√Δ∏Δ∞  3Ë

+ 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9
0 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9
1 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
2 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11
3 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
4 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13
5 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14
6 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15
7 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16
8 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17
9 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18

62

16

16

38



� ¶ÚfiÛıÂÛË Â›Ó·È Ë Ú¿ÍË ÌÂ ÙËÓ ÔÔ›· ·fi ‰‡Ô
Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ · Î·È ‚, ÙÔ˘˜ ÚÔÛıÂÙ¤Ô˘˜,
‚Ú›ÛÎÔ˘ÌÂ ¤Ó· ÙÚ›ÙÔ Ê˘ÛÈÎfi ·ÚÈıÌfi Á, Ô˘ Â›Ó·È ÙÔ
¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ Î·È ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ: · + ‚ = Á

π‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜:
� ΔÔ 0 fiÙ·Ó ÚÔÛÙÂıÂ› ÛÂ ¤Ó· Ê˘ÛÈÎfi ·ÚÈıÌfi ‰ÂÓ ÙÔÓ

ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÈ.

� ªÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ·ÏÏ¿˙Ô˘ÌÂ ÙË ÛÂÈÚ¿ ÙˆÓ ‰‡Ô ÚÔÛıÂ-
Ù¤ˆÓ ÂÓfi˜ ·ıÚÔ›ÛÌ·ÙÔ˜ (∞ÓÙÈÌÂÙ·ıÂÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·)

� ªÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ·ÓÙÈÎ·ıÈÛÙÔ‡ÌÂ ÚÔÛıÂÙ¤Ô˘˜ ÌÂ ÙÔ
¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‹ Ó· ·Ó·Ï‡Ô˘ÌÂ ¤Ó· ÚÔÛıÂÙ¤Ô ÛÂ
¿ıÚÔÈÛÌ· (¶ÚÔÛÂÙ·ÈÚÈÛÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·).

.
� ∞Ê·›ÚÂÛË Â›Ó·È Ë Ú¿ÍË ÌÂ ÙËÓ ÔÔ›·, fiÙ·Ó ‰›ÓÔÓÙ·È ‰‡Ô

·ÚÈıÌÔ›, ª (ÌÂÈˆÙ¤Ô˜) Î·È ∞ (·Ê·ÈÚÂÙ¤Ô˜) ‚Ú›ÛÎÔ˘ÌÂ ¤Ó·Ó
·ÚÈıÌfi ¢ (‰È·ÊÔÚ¿), Ô ÔÔ›Ô˜ fiÙ·Ó ÚÔÛÙÂıÂ› ÛÙÔ ∞ ‰›ÓÂÈ ÙÔ ª.

� ™ÙÔ˘˜ Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Ô ·Ê·ÈÚÂÙ¤Ô˜ ∞ Ú¤ÂÈ Ó· Â›Ó·È
¿ÓÙ· ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ˜ ‹ ›ÛÔ˜ ÙÔ˘ ÌÂÈˆÙ¤Ô˘ ª. ™Â ·ÓÙ›ıÂÙË
ÂÚ›ÙˆÛË Ë Ú¿ÍË ÙË˜ ·Ê·›ÚÂÛË˜ ‰ÂÓ Â›Ó·È ‰˘Ó·ÙfiÓ Ó·
ÂÎÙÂÏÂÛÙÂ›.

� ¶ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌfi˜ Â›Ó·È Ë Ú¿ÍË ÌÂ ÙËÓ ÔÔ›· ·fi ‰‡Ô
Ê˘ÛÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ · Î·È ‚, ÙÔ˘˜ ·Ú¿ÁÔÓÙÂ˜, ‚Ú›ÛÎÔ˘ÌÂ ¤Ó·
ÙÚ›ÙÔ Ê˘ÛÈÎfi ·ÚÈıÌfi Á, Ô˘ Â›Ó·È ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓfi ÙÔ˘˜: · � ‚ = Á.

π‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÙÔ˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡:
� ΔÔ 1 fiÙ·Ó ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÙÂ› ÌÂ ¤Ó· Ê˘ÛÈÎfi ·ÚÈıÌfi ‰ÂÓ

ÙÔÓ ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÈ.

� ªÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ·ÏÏ¿˙Ô˘ÌÂ ÙË ÛÂÈÚ¿ ÙˆÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ
ÂÓfi˜ ÁÈÓÔÌ¤ÓÔ˘ (∞ÓÙÈÌÂÙ·ıÂÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·)

� ªÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ·ÓÙÈÎ·ıÈÛÙÔ‡ÌÂ ·Ú¿ÁÔÓÙÂ˜ ÌÂ ÙÔ
ÁÈÓfiÌÂÓfi ÙÔ˘˜ ‹ Ó· ·Ó·Ï‡Ô˘ÌÂ ¤Ó· ·Ú¿ÁÔÓÙ· ÛÂ
ÁÈÓfiÌÂÓÔ (¶ÚÔÛÂÙ·ÈÚÈÛÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·)

� ∂ÈÌÂÚÈÛÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ· ÙÔ˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡ ˆ˜ ÚÔ˜
ÙËÓ ÚfiÛıÂÛË:

� ∂ÈÌÂÚÈÛÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ· ÙÔ˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡ ˆ˜ ÚÔ˜
ÙËÓ ·Ê·›ÚÂÛË:

£˘ÌfiÌ·ÛÙÂ - ª·ı·›ÓÔ˘ÌÂ

ª∂ƒ√™ ∞� - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 1Ô - √È Ê˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› - 15 -

13 + 5  =  18

· + 0 = 0 + · = ·

· + ‚ = ‚ + ·

·+(‚+Á)=(·+‚)+Á

ª = ∞ + ¢

Î·È ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ

¢ = ª - ∞

7 �  6  = 42

· � 1 = 1 � · = ·

· � ‚ = ‚ � ·

· �(‚ �Á )= (· �‚ ) �Á

·�(‚+Á)=·�‚+·�Á

·�(‚-Á)=·�‚-·�Á

¶ÚÔÛıÂÙ¤ÔÈ ÕıÚÔÈÛÌ·

¶·Ú¿ÁÔÓÙÂ˜ °ÈÓfiÌÂÓÔ



¡· ˘ÔÏÔÁÈÛÙÔ‡Ó Ù· ÁÈÓfiÌÂÓ·: (·) 35 � 10,  (‚) 421 � 100,   (Á) 5 � 1.000,   (‰) 27 � 10.000

(·) 35 � 10 = 350
(‚) 421 � 100 = 42 .100
(Á) 5 � 1 .000 = 5.000
(‰)   27 � 10.000 = 270.000
∞fi Ù· ·Ú·¿Óˆ ‰È·ÈÛÙÒÓÔ˘ÌÂ fiÙÈ ÁÈ· Ó· ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó· ·ÚÈıÌfi Â› 10,
100, 1.000, ... ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ ÛÙÔ Ù¤ÏÔ˜ ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ ÙfiÛ· ÌË‰ÂÓÈÎ¿ fiÛ· ¤¯ÂÈ Î¿ıÂ ÊÔÚ¿ Ô
·Ú¿ÁÔÓÙ·˜ 10, 100, 1.000 ....

¡· ÂÎÙÂÏÂÛÙÔ‡Ó ÔÈ ·ÎfiÏÔ˘ıÂ˜ Ú¿ÍÂÈ˜:
(·) 89 � 7 + 89 � 3, (‚) 23 � 49 + 77 � 49, (Á) 76 � 13 – 76 � 3, (‰) 284 � 99

(·) 89 � 7 + 89 � 3 = 89 � (7 + 3) = 89 � 10 = 890
(‚) 23 � 49 + 77 � 49 = (23 + 77) � 49 = 100 � 49 = 490
(Á) 76 � 13 – 76 � 3 = 76 � (13–3) = 76 � 10 = 760
(‰) 284 � 99 = 284 � (100 – 1) = 284 � 100 – 284 � 1 = 28.400 – 284 = 28.116

¡· ÂÚÌËÓÂ˘ÙÔ‡Ó ÌÂ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎfi ÙÚfiÔ ÔÈ ÂÈÌÂÚÈÛÙÈÎ¤˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜:
(· + ‚) � Á = · � Á + ‚ � Á  Î·È  (· – ‚) � Á = · � Á – ‚ � Á

¢‡Ô ÔÚıÔÁÒÓÈ· ·Ú·ÏÏËÏfi-
ÁÚ·ÌÌ· (ÌÏ¤ Î·È Î›ÙÚÈÓÔ)
¤¯Ô˘Ó Ì›· ‰È¿ÛÙ·ÛË ÌÂ ÙÔ ›‰ÈÔ
Ì‹ÎÔ˜ Á. °È· ·˘Ùfi ÙÔ ÏfiÁÔ
ÌÔÚÔ‡ÌÂ, ·Ó Ù· “ÎÔÏÏ‹-
ÛÔ˘ÌÂ”, fiˆ˜ Ê·›ÓÂÙ·È ÛÙÔ
Û¯‹Ì·, Ó· ÊÙÈ¿ÍÔ˘ÌÂ ¤Ó·
ÙÚ›ÙÔ, ÙÔ ∞∑∏¢, ÌÂ ÂÌ‚·‰fiÓ ›ÛÔ ÌÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙÔ˘˜. ∞Ó ‚¿ÏÔ˘ÌÂ ÙÔ
ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ ¿Óˆ ÛÙÔ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ, fiˆ˜ Ê·›ÓÂÙ·È ÛÙÔ Û¯‹Ì·, ı· ·ÔÎÙ‹ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó· ¿ÏÏÔ,
ÙÔ ∞∂£¢, Ô˘ ı· ¤¯ÂÈ ÂÌ‚·‰fiÓ ›ÛÔ ÌÂ ÙË ‰È·ÊÔÚ¿ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙˆÓ ‰‡Ô ·Ú¯ÈÎÒÓ.

§‡ÛË

§‡ÛË

§‡ÛË
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·∞

¢

B

°

Á

‚∂

£

∑

∏
∂Ì‚·‰fiÓ ∞μ°¢ = · � Á ∂Ì‚·‰fiÓ ∂∑∏£=‚�Á

∞

¢

Á

∑

∏

∂Ì‚. ∞ZH¢    = ∂Ì‚. ∞μ°¢ + ∂Ì‚. ∂∑∏£
√fiÙÂ: (·+‚) � Á =     · � Á     +     ‚ � Á

∂Ì‚. ∞∂£¢    = ∂Ì‚. ∞μ°¢ – ∂Ì‚. ∂∑∏£
√fiÙÂ: (·–‚) � Á =     · � Á      –       ‚ � Á

· + ‚
B∂

°£

∞

¢

Á

°∏

· – ‚ B∑∂

£

2.

3.

∏ ÚÒÙË ÂÌÊ¿ÓÈÛË ÙˆÓ Û˘Ì‚fiÏˆÓ + Î·È — ¯ÚÔÓÔÏÔÁÂ›Ù·È ·fi Ù· Ù¤ÏË ÙÔ˘ 15Ô˘ ·ÈÒÓ·, ·ÏÏ¿ Ë ÁÂÓÈÎÂ˘Ì¤ÓË
¯Ú‹ÛË ÙÔ˘˜ ÂÌÊ·Ó›˙ÂÙ·È ÙÔÓ 19Ô ·ÈÒÓ·. ∞Ú¯ÈÎ¿ ÁÈ· ÙËÓ ·Ê·›ÚÂÛË ¯ÚËÛÈÌÔÔÈ‹ıËÎÂ ÙÔ Û‡Ì‚ÔÏÔ «:».
§¤ÁÂÙ·È fiÙÈ Ë Î·Ù·ÁˆÁ‹ ÙˆÓ Û˘Ì‚fiÏˆÓ ·˘ÙÒÓ ÔÊÂ›ÏÂÙ·È ÛÙÔ˘˜ ÂÌfiÚÔ˘˜ Ô˘ Ù· ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Û·Ó ÁÈ· Ó·
‰ËÏÒÛÔ˘Ó fiÙÈ ¤Ó· ‚¿ÚÔ˜ ‚Ú¤ıËÎÂ ÈÔ ÔÏ‡ ‹ ÈÔ Ï›ÁÔ, ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·, ·fi ÙÔ Î·ÓÔÓÈÎfi.
Δ· Û‡Ì‚ÔÏ· x Î·È = Î·ıÈÂÚÒıËÎ·Ó ·fi ÕÁÁÏÔ˘˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÔ‡˜ ÙÔ 1632 Î·È ÙÔ 1557 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

¶∞ƒ∞¢∂π°ª∞Δ∞ -  ∂º∞ƒª√°∂™
1.



MÂÚÈÎ¤˜ ÊÔÚ¤˜ ¤Ó·˜ ·Ïfi˜ Û˘ÏÏÔÁÈÛÌfi˜ Î¿ÔÈÔ˘ ·ÓıÚÒÔ˘ ·Í›˙ÂÈ ÈÔ ÔÏ‡ ·’ fiÏÔ
ÙÔ ¯Ú˘Û¿ÊÈ ÙÔ˘ ÎfiÛÌÔ˘. MÂ Î¿ÔÈÂ˜ ¤Í˘ÓÂ˜ È‰¤Â˜ ÎÂÚ‰›˙ÔÓÙ·È Ì¿¯Â˜, Á›ÓÔÓÙ·È
ÌÓËÌÂÈÒ‰Ë ¤ÚÁ· Î·È ‰ÔÍ¿˙ÔÓÙ·È ¿ÓıÚˆÔÈ, ÂÓÒ ·Ú¿ÏÏËÏ· ·Ó·Ù‡ÛÛÂÙ·È Ë ÂÈÛÙ‹ÌË,
ÂÍÂÏ›ÛÛÂÙ·È Ë ÙÂ¯ÓÔÏÔÁ›·, ‰È·ÌÔÚÊÒÓÂÙ·È Ë ÈÛÙÔÚ›· Î·È ·ÏÏ¿˙ÂÈ Ë ˙ˆ‹.
ŒÓ· ÌÈÎÚfi ·Ú¿‰ÂÈÁÌ· Â›Ó·È Ë “¤Í˘ÓË ÚfiÛıÂÛË” Ô˘ ÛÎ¤ÊÙËÎÂ Ó· Î¿ÓÂÈ Ô °Î¿Ô˘˜

(Karl Friedrich Gauss, 1777 - 1850), fiÙ·Ó ÛÂ ¤Ó· ¯ˆÚÈfi ÙË˜ °ÂÚÌ·Ó›·˜ Á‡Úˆ ÛÙ· 1789, ÛÙËÓ ÚÒÙË
Ù¿ÍË ÙÔ˘ Û¯ÔÏÂ›Ô˘, ¿Ú¯ÈÛÂ Ó· Ì·ı·›ÓÂÈ ÁÈ· ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Î·È ÙÈ˜ ·ÚÈıÌËÙÈÎ¤˜ Ú¿ÍÂÈ˜. ŸÙ·Ó Ô
‰¿ÛÎ·ÏÔ˜ ˙‹ÙËÛÂ ·fi ÙÔ˘˜ Ì·ıËÙ¤˜ ÙÔ˘ Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÔ˘Ó ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ·:
1+2+3+....+98+99+100, ÚÈÓ ÔÈ ˘fiÏÔÈÔÈ ·Ú¯›ÛÔ˘Ó ÙÈ˜ Ú¿ÍÂÈ˜, Ô ÌÈÎÚfi˜ °Î¿Ô˘˜ ÙÔ Â›¯Â ‹‰Ë
˘ÔÏÔÁ›ÛÂÈ. √ ‰¿ÛÎ·ÏÔ˜ ¤ÎÏËÎÙÔ˜ ÙÔÓ ÚÒÙËÛÂ Ò˜ ÙÔ ‚Ú‹ÎÂ. ΔfiÙÂ ÂÎÂ›ÓÔ˜ ¤ÁÚ·„Â ÛÙÔÓ ›Ó·Î·:

(1 + 100) + (2 + 99) + (3 + 98) + ... + (48 + 53) + ( 50 + 51) =
= 101 + 101 + 101 + ... + 101 + 101 + 101 = 101 � 50 = 5.050

50 ÊÔÚ¤˜

¶ÚÔÛ¿ıËÛÂ Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÈ˜ ÌÂ ÙÔÓ ÙÚfiÔ ÙÔ˘ °Î¿Ô˘˜ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· 1+2+3+...+ 998 + 999 + 1000
Î·È Ó· ÌÂÙÚ‹ÛÂÈ˜ ÙÔ ¯ÚfiÓÔ Ô˘ ¯ÚÂÈ¿ÛÙËÎÂ˜. ¶fiÛÔ ¯ÚfiÓÔ ı· ¤Î·ÓÂ˜ ¿Ú·ÁÂ Ó· ÙÔ ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÈ˜ ÌÂ
Î·ÓÔÓÈÎ‹ ÚfiÛıÂÛË;

™˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ Ù· ·Ú·Î¿Ùˆ ÎÂÓ¿:

(·) H È‰ÈfiÙËÙ· · + ‚ = ‚ + · Ï¤ÁÂÙ·È ........................................................................

(‚) ∏ È‰ÈfiÙËÙ· · + ‚ + Á = · + (‚ + Á) = (· + ‚) + Á Ï¤ÁÂÙ·È ...............................

(Á) √ ·ÚÈıÌfi˜ Ô˘ ÚÔÛÙ›ıÂÙ·È ÛÂ ·ÚÈıÌfi Î·È ‰›ÓÂÈ ¿ıÚÔÈÛÌ· ÙÔÓ · Â›Ó·È ................

(‰) ΔÔ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· ÙË˜ ·Ê·›ÚÂÛË˜ Ï¤ÁÂÙ·È ................................................................

(Â) ™Â ÌÈ· ·Ê·›ÚÂÛË ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› ª, ∞ Î·È ¢ Û˘Ó‰¤ÔÓÙ·È ÌÂ ÙË Û¯¤ÛË: ............................

(ÛÙ) ∏ È‰ÈfiÙËÙ· · � ‚ = ‚ � · Ï¤ÁÂÙ·È ............................................................................

(˙) ∏ È‰ÈfiÙËÙ· · � (‚ � Á) = (· � ‚) � Á Ï¤ÁÂÙ·È .............................................................

(Ë) ∏ È‰ÈfiÙËÙ· · � (‚ + Á) = · � ‚ + · � Á Ï¤ÁÂÙ·È ......................................................

™˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ Ù· ÁÈÓfiÌÂÓ·: (·) 52� �=5.200, (‚) 37� �=370, (Á) 490��=4.900.000

™˘ÌÏ‹ÚˆÛÂ Ù· ÎÂÓ¿ ÌÂ ÙÔ˘˜ Î·Ù¿ÏÏËÏÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜, ÒÛÙÂ Ó· ÚÔÎ‡„Ô˘Ó ÛˆÛÙ¿ 
·ıÚÔ›ÛÌ·Ù·:

(·) (‚) (Á) 

AÓÙÈÛÙÔ›¯ÈÛÂ Î¿ıÂ ÁÚ·ÌÌ‹ ÙÔ˘ ÚÒÙÔ˘ ›Ó·Î· ÌÂ
¤Ó· ·fi Ù· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· Ô˘ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÛÙÔ
‰Â‡ÙÂÚÔ ›Ó·Î·.

� 5 � 5
+ 5 2 �

4 � 9 3

4 � 5
+ 5 2 �

� � 1 0

� 5 8 2
+ 7 5 � 1

� 1 � 7 3
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1.

2.
3.

4.

∞™∫∏™∂π™ ∫∞π  ¶ƒ√μ§∏ª∞Δ∞

151 � 2 � 3 � 4

101 � 2 + 3 � 4

241 + 2 + 3 � 4

141 + 2 + 3 + 4



ΔÔÔı¤ÙËÛÂ ¤Ó· “x” ÛÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ı¤ÛË

(·) 157 + 33 = 190 200 180 

(‚) 122 + 25 + 78 = 200 250 225 

(Á) 785 – 323 = 462 458 562 

(‰) 7.321 – 4.595 = 2.724 2.627 2.726 

(Â) 60 – (18 – 2) = 60+18–2 (60–18)–2 60–18+2 

(ÛÙ) 52 – 11 – 9 = 52–(11+9) (52–11)–9 52–20 

(˙) 23 � 10 = 230 240 2.300 

(Ë) 97 � 100 = 970 9.700 9.800 

(ı) 879 � 1000 = 87900 879000 880000 

ÀÔÏfiÁÈÛÂ Ù· ·Ú·Î¿Ùˆ ÁÈÓfiÌÂÓ·, ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÌÂÚÈÛÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·:
(·) 3�13,  (‚) 7�11,  (Á) 45�12,  (‰) 12�101,  (Â) 5�110,  (ÛÙ) 4�111,  (˙) 34�99,  (Ë) 58�98.

YÔÏfiÁÈÛÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ Û¯‹Ì·ÙÔ˜, ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜
Î·Ù¿ÏÏËÏ· ÙËÓ ÂÈÌÂÚÈÛÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·.

AÁÔÚ¿Û·ÌÂ ‰È¿ÊÔÚ· Û¯ÔÏÈÎ¿ Â›‰Ë Ô˘ ÎfiÛÙÈ˙·Ó: 156 Q, 30 Q, 38 Q, 369 Q Î·È 432 Q.
(·) ÀÔÏfiÁÈÛÂ Úfi¯ÂÈÚ· ·Ó ·ÚÎÔ‡Ó 1.000 Q ÁÈ· Ó· ÏËÚÒÛÔ˘ÌÂ Ù· Â›‰Ë Ô˘ ·ÁÔÚ¿Û·ÌÂ.
(‚) μÚÂ˜ fiÛ· ·ÎÚÈ‚Ò˜ ¯Ú‹Ì·Ù· ı· ÏËÚÒÛÔ˘ÌÂ.

√ ¡›ÎÔ˜ Î·Ù¤‚ËÎÂ ÁÈ· „ÒÓÈ· ÌÂ 160 Q. ™Â ¤Ó· Ì·Á·˙› ‚Ú‹ÎÂ ¤Ó· Ô˘Î¿ÌÈÛÔ Ô˘
ÎfiÛÙÈ˙Â 35 Q, ¤Ó· ·ÓÙ·ÏfiÓÈ Ô˘ ÎfiÛÙÈ˙Â 48 Q Î·È ¤Ó· Û·Î¿ÎÈ Ô˘ ÎfiÛÙÈ˙Â 77 Q. ΔÔ˘
ÊÙ¿ÓÔ˘Ó Ù· ¯Ú‹Ì·Ù· ÁÈ· Ó· Ù· ·ÁÔÚ¿ÛÂÈ fiÏ·;

™Â ¤Ó· ·ÚÙÔÔÈÂ›Ô ¤ÊÙÈ·Í·Ó Ì›· Ì¤Ú· 120 ÎÈÏ¿ ¿ÛÚÔ
„ˆÌ›, 135 ÎÈÏ¿ ¯ˆÚÈ¿ÙÈÎÔ, 25 ÎÈÏ¿ ÛÈÎ¿ÏÂˆ˜ Î·È 38 ÎÈÏ¿
ÔÏ‡ÛÔÚÔ. ¶Ô˘Ï‹ıËÎ·Ó 107 ÎÈÏ¿ ¿ÛÚÔ „ˆÌ›, 112 ÎÈÏ¿
¯ˆÚÈ¿ÙÈÎÔ, 19 ÎÈÏ¿ ÛÈÎ¿ÏÂˆ˜ Î·È 23 ÎÈÏ¿ ÔÏ‡ÛÔÚÔ. ¶fiÛ·
ÎÈÏ¿ „ˆÌ› ¤ÌÂÈÓ·Ó ·Ô‡ÏËÙ·;

√ ÕÚË˜ ÁÂÓÓ‹ıËÎÂ ÙÔ 1983 Î·È Â›Ó·È 25 ¯ÚfiÓÈ· ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ˜
·fi ÙÔÓ ·Ù¤Ú· ÙÔ˘.
(·) ¶fiÛˆÓ ¯ÚÔÓÒÓ Â›Ó·È Ô ÕÚË˜ Û‹ÌÂÚ·;
(‚) ¶fiÙÂ ÁÂÓÓ‹ıËÎÂ Ô ·Ù¤Ú·˜ ÙÔ˘;

‘∂Ó· Û¯ÔÏÂ›Ô ¤¯ÂÈ 12 ·›ıÔ˘ÛÂ˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜. √È 7 ¯ˆÚ¿ÓÂ ·fi 20 ‰ÈÏ¿ ıÚ·Ó›· Î·È ÔÈ
˘fiÏÔÈÂ˜ ·fi 12 ‰ÈÏ¿ ıÚ·Ó›·. ™ÙÔ Û¯ÔÏÂ›Ô ÂÁÁÚ¿ÊËÎ·Ó: ÛÙËÓ ∞’ Ù¿ÍË 80 ·È‰È¿,
ÛÙËÓ μ’ Ù¿ÍË 58 ·È‰È¿ Î·È ÛÙËÓ °’ Ù¿ÍË 61 ·È‰È¿. ∂·ÚÎÔ‡Ó ÔÈ ·›ıÔ˘ÛÂ˜ ÁÈ· Ù· ·È‰È¿
·˘ÙÔ‡ ÙÔ˘ °˘ÌÓ·Û›Ô˘;
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∞Ú¯ÈÎ¿ Ô ¿ÓıÚˆÔ˜ ¤Î·ÓÂ ÌfiÓÔ ÙÔ ‰È·¯ˆÚÈÛÌfi: ¤Ó·, ‰‡Ô, ÔÏÏ¿. ªÂ ÙËÓ ÚfiÔ‰Ô ÙÔ˘

ÔÏÈÙÈÛÌÔ‡, ÙËÓ ·Ó¿Ù˘ÍË ÙˆÓ ÙÂ¯ÓÒÓ Î·È ÙÔ˘ ÂÌÔÚ›Ô˘ ‰È·ÌÔÚÊÒÓÂÈ ÙÈ˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ ÙˆÓ

·ÚÈıÌÒÓ. ™’ ·˘Ùfi ‚Ô‹ıËÛ·Ó Î·È Ù· Ê˘ÛÈÎ¿ ÚfiÙ˘· ·Ú›ıÌËÛË˜, fiˆ˜ .¯. Ù· ‰¿ÎÙ˘Ï· ÙÔ˘

ÂÓfi˜ ¯ÂÚÈÔ‡ (·Ú›ıÌËÛË ‚¿ÛË ÙÔ 5) ‹ ÙˆÓ ‰‡Ô ¯ÂÚÈÒÓ (‚¿ÛË ÙÔ 10). ªÂÙ¿, Ù· ÚÒÙ· ·˘Ù¿

·ÚÈıÌËÙÈÎ¿ Û˘ÛÙ‹Ì·Ù·, Û˘ÌÏËÚÒÓÔÓÙ·È ÌÂ ÙÈ˜ Ú¿ÍÂÈ˜ ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜ Î·È ÙË˜

·Ê·›ÚÂÛË˜.

Δ· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· ÙË˜ ·Ú›ıÌËÛË˜ Î·Ù·ÁÚ¿ÊÔÓÙ·Ó ÌÂ ÙË ‚Ô‹ıÂÈ· ¯·Ú·ÁÒÓ ¿Óˆ ÛÂ Í‡Ï·

‹ ÎfiÎ·Ï· ‹ ÌÂ ÎfiÌÔ˘˜ ÛÂ Û¯ÔÈÓÈ¿. ΔÔ ·Ú¯·ÈfiÙÂÚÔ Â‡ÚËÌ· ·Ó¿ÁÂÙ·È ÛÙÔ˘˜

ÚÔ˚ÛÙÔÚÈÎÔ‡˜ ¯ÚfiÓÔ˘˜ Î·È Â›Ó·È ÙÔ ÎfiÎ·ÏÔ Ô‰ÈÔ‡ ÂÓfi˜ ÌÈÎÚÔ‡ Ï‡ÎÔ˘ Ì‹ÎÔ˘˜ 18

ÂÎ·ÙÔÛÙÒÓ Ô˘ ‚Ú¤ıËÎÂ, ÙÔ 1937, ÛÙËÓ fiÏË μÂÛÙfiÓÈÙÛÂ ÙË˜ ªÔÚ·‚›·˜ (ÂÈÎfiÓ·).

∏ ·Ó¿ÁÎË ˘ÔÏÔÁÈÛÌÔ‡ ÌÂÁÂıÒÓ ··ÈÙÂ› Û‡ÁÎÚÈÛË ÌÂ ¤Ó· ÛÙ·ıÂÚfi ˘fi‰ÂÈÁÌ·, ÙË ÌÔÓ¿‰·

Ì¤ÙÚËÛË˜. √È ÚÒÙÂ˜ ÌÔÓ¿‰Â˜ ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡Ó ¿ÏÈ ÛÂ Ì¤ÏË ÙÔ˘ ÛÒÌ·ÙÔ˜, fiˆ˜ ·Ï¿ÌÂ˜,

‰¿¯Ù˘ÏÔ˘˜, fi‰È·, ÔÚÁÈ¿, ‹¯Ë. ∞fi Ù· Ê˘ÛÈÎ¿ ÚfiÙ˘·, ÙÈ˜ ¯·Ú·Á¤˜, ÙÔ˘˜ ÎfiÌÔ˘˜, Ù·

‚fiÙÛ·Ï· ÂÚ¿Û·ÌÂ Ì¤Û· ÛÂ ÂÚ›Ô‰Ô ¯ÈÏÈ¿‰ˆÓ ÂÙÒÓ ÛÙ· Û‡Ì‚ÔÏ· Ô˘ ·Ú›ÛÙ·Ó·Ó

·ÚÈıÌÔ‡˜. Δ· Û‡Ì‚ÔÏ· ·˘Ù¿ ‹Ù·Ó ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¿ ÛÙÔ˘˜ ‰È¿ÊÔÚÔ˘˜ ·Ú¯·›Ô˘˜ ÔÏÈÛÙÈÛÌÔ‡˜.

∏ ÂÓÔÔ›ËÛË ÙÔ˘ Û˘Ì‚ÔÏÈÛÌÔ‡ ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ Ô˘ ˘¿Ú¯ÂÈ Û‹ÌÂÚ· ¯ÚÂÈ¿ÛÙËÎÂ ¯ÈÏÈ¿‰Â˜

¯ÚfiÓÈ· ÁÈ· Ó· Á›ÓÂÈ.

∏ ÈÛÙÔÚ›· ÙÔ˘ ÌË‰ÂÓfi˜ Î·È Ô Û˘Ì‚ÔÏÈÛÌfi˜ ÙÔ˘ ·ÎÔÏÔ˘ıÂ› ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ‹ ÔÚÂ›·. ∫È ·˘Ùfi ÁÈ·Ù› Ë ·Ó¿ÁÎË

‡·ÚÍË˜ ÍÂ¯ˆÚÈÛÙÔ‡ Û˘Ì‚fiÏÔ˘ ÁÈ· ÙÔ “Ù›ÔÙ·” ÂÌÊ·Ó›ÛÙËÎÂ ÔÏ‡ ·ÚÁfiÙÂÚ·.

√È ™Ô˘Ì¤ÚÈÔÈ Î·È ÔÈ μ·‚˘ÏÒÓÈÔÈ ¿ÊËÓ·Ó ¤Ó· ÎÂÓfi ‰È¿ÛÙËÌ· ÁÈ· Ó· ‰ËÏÒÛÔ˘Ó ÙËÓ ·Ô˘Û›· ·ÚÈıÌËÙÈÎÔ‡

„ËÊ›Ô˘ ÛÂ Î¿ÔÈ· ı¤ÛË. √È ·Ú·ÓÔ‹ÛÂÈ˜ Î·È Ù· Ï¿ıË Ô˘ ÚÔ¤Î˘Ù·Ó ÙÔ˘˜ Ô‰‹ÁËÛ·Ó ÛÙËÓ

˘ÈÔı¤ÙËÛË ÙÔ˘ ÂÈ‰ÈÎÔ‡ Û˘Ì‚fiÏÔ˘ ‹ ‹ Î·Ù¿ ÙËÓ ¶ÂÚÛÈÎ‹ ÂÚ›Ô‰Ô.

ΔÔ Û‡Ì‚ÔÏÔ ·˘Ùfi ÙÔ ÙÔÔıÂÙÔ‡Û·Ó ÌfiÓÔ ÌÂÙ·Í‡ ‰‡Ô „ËÊ›ˆÓ Î·È fi¯È ÛÙÔ Ù¤ÏÔ˜ ÂÓfi˜ ·ÚÈıÌÔ‡. ∞fi

ÙÔÓ 3Ô - 12Ô ·ÈÒÓ· Ì.Ã. ÙÔ ÌË‰¤Ó Â›Ó·È ÌÈ· ÎÔ˘Î›‰·. √ Ì·ıËÌ·ÙÈÎfi˜ Î·È ·ÛÙÚÔÓfiÌÔ˜ μÚ·¯Ì·ÁÎÔ‡Ù·,

ÙÔ 628 Ì.Ã. ÔÓÔÌ¿˙ÂÈ ÙÔ ÌË‰¤Ó ˆ˜ “ÙÔ Ù›ÔÙ·”. ΔÔÓ 9Ô ·ÈÒÓ· Û˘Ó·ÓÙ¿ÌÂ ÂÈÁÚ·Ê‹ ÌÂ Û·Ê‹

Û˘Ì‚ÔÏÈÛÌfi ÁÈ· ÙÔ ÌË‰¤Ó.

√È πÓ‰Ô› ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Ó ÙÔ Û‡Ì‚ÔÏÔ ÙÔ˘ ÌË‰ÂÓfi˜ Î·È ˆ˜ ÙÂÏÂ˘Ù·›Ô „ËÊ›Ô ·ÚÈıÌÔ‡. ŒÙÛÈ Â›¯·Ó 10

ÈÛfiÙÈÌ· „ËÊ›· Ù·: ñ ‹ 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 Î·È 9.

√ ÕÚ·‚·˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎfi˜ ∞Ï-ÃÔ˘·Ú›˙ÌÈ (787 - 850 Ì.Ã.), ÛÙÔ ¤ÚÁÔ ÙÔ˘ “∞ÏÁfiÚÈıÌÔÈ ÙˆÓ πÓ‰ÈÎÒÓ

·ÚÈıÌÒÓ” ÁÚ¿ÊÂÈ ÙÔ 820 Ì.Ã. ÁÈ· ÙÔ ÌË‰¤Ó: “ŸÙ·Ó ÌÈ· ·Ê·›ÚÂÛË ‰ÂÓ ·Ê‹ÓÂÈ Ù›ÔÙ·, ÙfiÙÂ, ÁÈ· Ó· ÌË

ÌÂ›ÓÂÈ ¿‰ÂÈ· Ë ı¤ÛË Ú¤ÂÈ Ó· Ì·›ÓÂÈ ¤Ó·˜ ÌÈÎÚfi˜ Î‡ÎÏÔ˜, ÁÈ·Ù› ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¿ ÔÈ ı¤ÛÂÈ˜ ı·

ÏÈÁÔÛÙ¤„Ô˘Ó Î·È ÌÔÚÂ› .¯. Ë ‰Â‡ÙÂÚË Ó· ıÂˆÚËıÂ› ˆ˜ ÚÒÙË”.

√ ŒÏÏËÓ·˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎfi˜ ∫Ï·‡‰ÈÔ˜ ¶ÙÔÏÂÌ·›Ô˜ (100 - 178 Ì.Ã.) ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÂ› ÙÔ Û‡Ì‚ÔÏÔ 0 ÁÈ· Ó·

·Ú·ÛÙ‹ÛÂÈ ÙÔ ÌË‰¤Ó, ÛÙÔ ‚È‚Ï›Ô ÙÔ˘ “ªÂÁ¿ÏË ª·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ™‡ÓÙ·ÍË” ‹ “∞ÏÌ·Á¤ÛÙË”

(150 Ì.Ã.). ΔÔ ÂÈÓfiËÛÂ ·fi ÙÔ ·Ú¯ÈÎfi ÁÚ¿ÌÌ· ÙË˜ Ï¤ÍË˜ “Ô˘‰¤Ó” Ô˘ ÛËÌ·›ÓÂÈ Î·Ó¤Ó· („ËÊ›Ô).
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