
7.8  ÈåùñÞìáôá ôùí äé÷ïôüìùí ôñéãþíïõ

Èá ìåëåôÞóïõìå åäþ, ùò åöáñìïãÝò ôïõ èåùñÞìáôïò ôïõ Èá-
ëÞ, âáóéêÝò éäéüôçôåò ôçò åóùôåñéêÞò êáé åîùôåñéêÞò äé÷ï-
ôüìïõ ãùíßáò ôñéãþíïõ.

ÄçëáäÞ, áí ÁÄ äé÷ïôüìïò ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ, éó÷ýåé 

.

Áðüäåéîç
¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ç äé÷ïôüìïò ôïõ ÁÄ (ó÷.18). Áðü ôï
Â öÝñïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí ÁÄ, ðïõ ôÝìíåé ôçí ðñï-
Ýêôáóç ôçò ÁÃ óôï Å. Áðü ôï èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ óôï ôñßãùíï

ÃÅÂ Ý÷ïõìå }
Ä

Ä

Â

Ã
} = }

Á

Á

Å

Ã
} (1).

Ãéá íá áðïäåßîïõìå ôï æçôïýìåíï, áñêåß íá áðïäåßîïõìå üôé
ÁÅ = ÁÂ. ÐñÜãìáôé:

Á
^

1 = Â
^

1 (åíôüò åíáëëÜî ôùí ðáñáëëÞëùí ÁÄ êáé ÂÅ),

Á
^

2 = Å
^

(åíôüò åêôüò êáé åðß ôá áõôÜ ôùí ðáñáëëÞëùí ÁÄ

êáé ÂÅ),

Á
^

1 = Á
^

2 (ÁÄ äé÷ïôüìïò),

ïðüôå  Â
^

1 = Å
^

Üñá  ÁÅ = ÁÂ (2). 

Áðü ôéò (1) êáé (2) ðñïêýðôåé üôé }
Ä

Ä

Â

Ã
} = }

Á

Á

Â

Ã
}.

ÅðåéäÞ ôï óçìåßï Ä ðïõ äéáéñåß ôçí ðëåõñÜ ÂÃ óå ëüãï }
Á

Á

Â

Ã
}

åßíáé ìïíáäéêü, ôï èåþñçìá éó÷ýåé êáé áíôßóôñïöá, äçëáäÞ:

Áí ôï Ä åßíáé óçìåßï ôçò ðëåõñÜò ÂÃ êáé éó÷ýåé }
Ä

Ä

Â

Ã
} = }

Á

Á

Â

Ã
}

ôüôå ç ÁÄ åßíáé äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò Á
^

.

ÄÂ

ÄÃ

ÁÂ

ÁÃ
=
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 7

Ç äé÷ïôüìïò ìéáò ãùíßáò ôñéãþíïõ äéáéñåß ôçí áðÝíá-
íôé ðëåõñÜ åóùôåñéêÜ óå ëüãï ßóï ìå ôï ëüãï ôùí ðñï-
óêåßìåíùí ðëåõñþí.

Èåþñçìá (åóùôåñéêÞò äé÷ïôüìïõ ôñéãþíïõ)

Ó÷Þìá 17

Ó÷Þìá 18
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� Õðïëïãéóìüò ôùí åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí, óôá
ïðïßá äéáéñåß ç äé÷ïôüìïò ôçí áðÝíáíôé ðëåõñÜ ùò
óõíÜñôçóç ôùí á,â,ã.

Óôï ó÷.18 èÝëïõìå íá õðïëïãßóïõìå ôéò áðïóôÜóåéò ôïõ Ä áðü
ôá Â êáé Ã.
Ç ðñïçãïýìåíç áíáëïãßá ãñÜöåôáé:

Þ Þ 

ïðüôå . ¼ìïéá âñßóêïõìå .

ÄçëáäÞ, áí ç ÁÅ åßíáé åîùôåñéêÞ äé÷ïôüìïò ôïõ ôñéãþíïõ
ÁÂÃ, éó÷ýåé üôé: 

.

Áðüäåéîç
¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ç åîùôåñéêÞ äé÷ïôüìïò ôïõ ÁÅ
(ó÷.20). Áðü ôï Â öÝñïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí ÁÅ, ðïõ
ôÝìíåé ôçí ÁÃ óôï Æ. Áðü ôï èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ óôï ôñßãùíï
ÃÁÅ Ý÷ïõìå 

}
Å

Å

Â

Ã
} = }

Á

Á

Æ

Ã
} (1).

Ãéá íá áðïäåßîïõìå ôï æçôïýìåíï, áñêåß íá áðïäåßîïõìå üôé
ÁÆ = ÁÂ. ÐñÜãìáôé:

Á
^

1 = Â
^

1 (åíôüò åíáëëÜî ôùí ðáñáëëÞëùí ÁÅ êáé ÂÆ),

Á
^

2 = Æ
^

1(åíôüò åêôüò êáé åðß ôá áõôÜ ôùí ðáñáëëÞëùí

ÁÅ êáé ÂÆ),
Á
^

1 = Á
^

2 (ÁÅ åîùôåñéêÞ äé÷ïôüìïò),

ïðüôå  Â
^

1 = Æ
^

1 Üñá  ÁÅ = ÁÂ   (2).

Áðü ôéò (1) êáé (2) ðñïêýðôåé üôé }
Å

Å

Â

Ã
} = }

Á

Á

Â

Ã
} .

EB

ÅÃ

ÁÂ

ÁÃ
=

ÄÃ = }
â

á

+

â

ã
}ÄÂ = }

â

á

+

ã

ã
}

ÄÂ
á

ã
â ã

= +
ÄÂ

ÄÂ ÄÃ
ã

â ã+ = +
ÄÂ
ÄÃ

ã
â

=

Ó÷Þìá 19

Ó÷Þìá 20

Ç äé÷ïôüìïò ìéáò åîùôåñéêÞò ãùíßáò ôñéãþíïõ ôÝìíåé
ôçí ðñïÝêôáóç ôçò áðÝíáíôé ðëåõñÜò óå Ýíá óçìåßï,
ôï ïðïßï äéáéñåß åîùôåñéêÜ ôçí ðëåõñÜ áõôÞ óå ëüãï
ßóï ìå ôï ëüãï ôùí ðñïóêåßìåíùí ðëåõñþí.

Èåþñçìá (åîùôåñéêÞò äé÷ïôüìïõ ôñéãþíïõ)
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Ôï èåþñçìá éó÷ýåé êáé áíôßóôñïöá, äçëáäÞ:
Áí ôï Å åßíáé óçìåßï ôçò ðñïÝêôáóçò ôçò ðëåõñÜò ÂÃ êáé

éó÷ýåé }
Â

Å

Å

Ã
} = }

Á

Á

Â

Ã
}, ôüôå ç ÁÅ åßíáé ç åîùôåñéêÞ äé÷ïôüìïò

ôçò ãùíßáò Á
^

.

� Õðïëïãéóìüò ôùí åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí óôá
ïðïßá äéáéñåß ç åîùôåñéêÞ äé÷ïôüìïò ôçí áðÝíáíôé
ðëåõñÜ ùò óõíÜñôçóç ôùí á,â,ã.

Óôï ó÷.20 èÝëïõìå íá õðïëïãßóïõìå ôéò áðïóôÜóåéò ôïõ Å
áðü ôá Â êáé Ã.
Ç ðñïçãïýìåíç áíáëïãßá ãñÜöåôáé:

Þ   Þ   ,

ïðüôå . ¼ìïéá âñßóêïõìå üôé .ÅÃ = }
â

á

2

â

ã
}ÅÂ = }

â

á

2

ã

ã
}

EB
á

ã
â ã

= -
ÅÂ

ÅÃ ÅÂ
ã

â ã- = -
EB
ÅÃ

ã
â

=

ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ
Ôï óçìåßï Å âñßóêåôáé ðñïò ôï ìÝñïò ôçò ìéêñüôåñçò ðëåõñÜò.
ÐñÜãìáôé áí â>ã ôüôå Â^ >Ã^ ïðüôå Ã^ = ö>0 . 

Áñêåß íá áðïäåßîïõìå üôé . 

¸÷ïõìå , ïðüôå 

Á̂1 + Â̂2 = 180° � Â̂ + }
Â
2

^
} + }

Ã
2

^
} = 180° � 1}Â̂ 2

� Ã̂
}2 = 180° � }

ö
2

} < 180°.

Áí ÁÂ = ÁÃ, ôüôå ôï Å äåí õðÜñ÷åé. (ÅöáñìïãÞ 1 � § 4.8)

$
$ $ $

$ $A
A Â Ã

Â
åî ï

1 2 2
180= =

+
= - êáé Â2

$ $A B o
1 2 180+ <

ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ
Áí Ä êáé Å åßíáé ôá ß÷íç ôçò åóùôåñéêÞò êáé åîùôåñéêÞò äé÷ï-
ôüìïõ ôçò ãùíßáò Á^, ôñéãþíïõ ÁÂÃ, óôçí áðÝíáíôé ðëåõñÜ, èá

åßíáé }
Ä

Ä

Â

Ã
} = }

Á

Á

Â

Ã
} êáé }

Å

Å

Â

Ã
} = }

Á

Á

Â

Ã
} , ïðüôå }

Ä

Ä

Â

Ã
} = }

Å

Å

Â

Ã
} .

ÄçëáäÞ ôá ß÷íç Ä êáé Å ôùí äýï äé÷ïôüìùí åßíáé óçìåßá óõæõ-
ãÞ áñìïíéêÜ ùò ðñïò ôéò êïñõöÝò Â êáé Ã ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ. Ó÷Þìá 21
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7.9  Áðïëëþíéïò Êýêëïò

ÐÑÏÂËÇÌÁ

Íá âñåèåß ï ãåùìåôñéêüò ôüðïò ôùí óçìåßùí ðïõ ïé áðïóôÜóåéò ôïõò áðü äýï ïñéóìÝ-

íá óçìåßá Á êáé Â ôïõ åðéðÝäïõ Ý÷ïõí ãíùóôü ëüãï }
ì

í
} Þ 1.

Ëýóç
¸óôù äýï äåäïìÝíá óçìåßá Á, Â êáé Ì ôõ÷áßï óçìåßï ôïõ ôü-

ðïõ ìå ôçí éäéüôçôá }
Ì

Ì

Á

Â
} = }

ì

í
} (1).

ÖÝñïõìå ôçí åóùôåñéêÞ äé÷ïôüìï ÌÃ êáé ôçí åîùôåñéêÞ äé-
÷ïôüìï ÌÄ ôïõ ôñéãþíïõ ÌÁÂ. Ôüôå 

}
Ã

Ã

Á

Â
} = }

Ì

Ì

Á

Â
} = }

ì

í
} (2) êáé }

Ä

Ä

Á

Â
} = }

Ì

Ì

Á

Â
} = }

ì

í
} (3).

ÄçëáäÞ, ôá óçìåßá Ã êáé Ä åßíáé ïñéóìÝíá, áöïý ÷ùñßæïõí ôï

ÁÂ åóùôåñéêÜ êáé åîùôåñéêÜ óå ëüãï ¾ì
í

¾. Áêüìá åßíáé ÃÌ
^

Ä = 90°, åðåéäÞ ïé ÌÃ êáé ÌÄ

åßíáé äé÷ïôüìïé ôùí äýï åöåîÞò êáé ðáñáðëçñùìáôéêþí ãùíéþí ÁÌ
^

Â êáé ÂÌ
^

Ç. 

¢ñá ôï Ì áíÞêåé óå êýêëï ìå äéÜìåôñï ôï ôìÞìá ÃÄ.

Áíôßóôñïöá: ¸óôù Í Ýíá óçìåßï ôïõ êýêëïõ ìå äéÜìåôñï ôï ôìÞìá ÃÄ. Ôüôå .

Èá áðïäåßîïõìå üôé .

Áðü ôï Â öÝñïõìå ÂÅ//ÃÍ, ïðüôå óôï ôñßãùíï ÁÂÅ åßíáé

}
Í

Í

Á

Å
} = }

Ã

Ã

Á

Â
} Þ ëüãù ôçò (2) }

Í

Í

Á

Å
} = }

ì

í
} (4).

Åðßóçò öÝñïõìå ÂÆ//ÄÍ, ïðüôå óôï ôñßãùíï ÁÄÍ åßíáé 

}
Í

Í

Á

Æ
} = }

Ä

Ä

Á

Â
} Þ ëüãù ôçò (3) }

Í

Í

Á

Æ
} = }

ì

í
} (5).

Áðü ôéò ó÷Ýóåéò (4) êáé (5) ðñïêýðôåé üôé , ïðüôå ÍÅ=ÍÆ, äçëáäÞ ôï Í åßíáé

ìÝóï ôïõ ÅÆ.

ÅðåéäÞ êáé ÂÅ//ÃÍ, ÂÆ//ÄÍ,  èá åßíáé êáé , äçëáäÞ ôï ôñßãùíï ÅÂÆ

åßíáé ïñèïãþíéï óôï ìå äéÜìåóï ÂÍ, ïðüôå ÍÂ = ÍÅ = ÍÆ (6).$B

EBZ ï$ =90ÃÍÄ ï$ =90

NA
NE

NÁ
NZ

=

NA
NB

ì
í

=

ÃÍÄ ï$ =90

Ó÷Þìá 22
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Áðü ôéò ó÷Ýóåéò (4) êáé (6) Ý÷ïõìå .

¢ñá ï æçôïýìåíïò ãåùìåôñéêüò ôüðïò åßíáé ï êýêëïò ìå äéÜìåôñï ÃÄ.

ÊáôáóêåõÞ 

Áí äïèïýí ôá óçìåßá Á êáé Â êáé ï ëüãïò , äéáéñïýìå ôï ôìÞìá ÁÂ åóùôåñéêÜ êáé åîù-

ôåñéêÜ óå ëüãï , üðùò óôï ðñüâëçìá 2, § 7.7 êáé âñßóêïõìå ôá Ã êáé Ä. Óôç óõíÝ÷åéá

ãñÜöïõìå ôïí êýêëï ìå äéÜìåôñï ÃÄ.

Äéåñåýíçóç 

Áí åßíáé }
ì

í
} = 1, ôüôå }

Ì

Ì

Á

Â
} = 1 Þ ÌÁ = ÌÂ. ¢ñá ôï Ì éóáðÝ÷åé áðü ôá Á êáé Â, ïðüôå ï æç-

ôïýìåíïò ãåùìåôñéêüò ôüðïò åßíáé ç ìåóïêÜèåôïò ôïõ ôìÞìáôïò ÁÂ.

ì
í

ì
í

NA
NB

ì
í

=

ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ
Ï ðñïçãïýìåíïò ãåùìåôñéêüò ôüðïò ëÝãåôáé Aðïëëþíéïò êýêëïò, áðü ôï üíïìá ôïõ ¸ëëçíá ìáèçìáôéêïý Áðïë-
ëùíßïõ ðïõ ðñþôïò ìåëÝôçóå ôï èÝìá.
ÃåíéêÜ õðÜñ÷ïõí Üðåéñïé áðïëëþíéïé êýêëïé ùò ðñïò äýï óçìåßá Á êáé Â. Ãéá íá ïñéóèåß êÜðïéïò áðü áõôïýò,

üôáí äïèïýí ôá Á êáé Â, ÷ñåéÜæåôáé íá äïèåß ï ëüãïò }
ì

í
} Þ Ýíá áðü ôá óçìåßá Ã, Ä, Þ éóïäýíáìá, Ýíá ôõ÷áßï óç-

ìåßï ôïõ áðïëëþíéïõ êýêëïõ, þóôå ï ëüãïò íá åßíáé ðñïóäéïñéóìÝíïò.

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Íá åîçãÞóåôå ãéáôß ôá ß÷íç Ä, Å ôçò åóùôåñéêÞò êáé

åîùôåñéêÞò äé÷ïôüìïõ ôçò ãùíßáò Á
^
, ôñéãþíïõ ÁÂÃ,

åßíáé óõæõãÞ áñìïíéêÜ ôùí Â êáé Ã.

2. Áí ÁÄ åßíáé ç äé÷ïôüìïò ôñéãþíïõ ÁÂÃ êáé ÄÂ = }
2

ã
},

íá äéêáéïëïãÞóåôå ãéáôß â + ã = 2á.
3. Ôé ïíïìÜæåôáé Áðïëëþíéïò êýêëïò ùò ðñïò äõï óç-
ìåßá Á êáé Â; Ðüóïé ôÝôïéïé Áðïëëþíéïé êýêëïé õðÜñ-
÷ïõí; Ìå ðïéïõò ôñüðïõò ìðïñåß íá ïñéóèåß êÜðïéïò
áðü áõôïýò;

4. Óôï äéðëáíü ó÷Þìá åßíáé ÁÄ ç
äé÷ïôüìïò, É ôï Ýãêåíôñï êáé Éá ôï
ðáñÜêåíôñï ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ.
Ôá óçìåßá (Á,Ä) êáé (É,Éá) áðïôå-
ëïýí áñìïíéêÞ ôåôñÜäá;
Íá äéêáéïëïãÞóåôå ôçí áðÜíôçóÞ
óáò.

5. Ï ãåùìåôñéêüò ôüðïò ôùí óçìåßùí ôïõ åðéðÝäïõ
ðïõ ïé áðïóôÜóåéò ôïõò áðü äýï ïñéóìÝíá óçìåßá Á êáé
Â Ý÷ïõí ëüãï ë=1 åßíáé:
i) Êýêëïò äéáìÝôñïõ ÁÂ ii) Ç ìåóïêÜèåôïò ôïõ ÁÂ
iii) Ôï ìÝóï Ì ôïõ ÁÂ iv) ÊáíÝíá áðü ôá ðáñá-

ðÜíù.
(Íá äéêáéïëïãÞóåôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò).
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ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Ç äéÜìåóïò ÁÌ êáé ç äé÷ïôüìïò ÂÄ ôñéãþíïõ ÁÂÃ

ôÝìíïíôáé óôï Å. Íá áðïäåßîåôå üôé }
E

A

M

E
} = 2 }

A

ÄÃ

Ä
} .

2. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå ÁÂ=6, ÂÃ=10, ÁÃ=9. Áí
ÁÄ, ÁÅ ç åóùôåñéêÞ êáé åîùôåñéêÞ äé÷ïôüìïò ôçò ãù-
íßáò Á

^
, íá õðïëïãéóèåß ôï ÄÅ.

3. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå Á
^

= 90° êáé ç äéÜìåóüò ôïõ

ÁÌ. Áí ç äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò AM
^
B ôÝìíåé ôçí ÁÂ óôï

Ä êáé ôçí ðñïÝêôáóç ôçò ÃÁ óôï Å, íá áðïäåßîåôå üôé
ÅÁ ? ÄÂ = ÅÃ ? ÁÄ.
4. Áí Ì åßíáé ôï ìÝóï ôçò ðëåõñÜò ÂÃ åíüò ôñéãþíïõ

ÁÂÃ êáé ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí AM
^
B êáé AM

^
Ã

ôÝìíïõí ôéò ðëåõñÝò ÁÂ êáé ÁÃ óôá Ä êáé Å áíôßóôïé÷á,
íá áðïäåßîåôå üôé ÄÅ//ÂÃ.
5. Áí ÁÄ, ÂÅ êáé ÃÆ åßíáé ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí
åíüò ôñéãþíïõ ÁÂÃ, íá áðïäåßîåôå üôé : 

}
Ä

Ä

Â

Ã
} ? }

Å

Å

Á

Ã
} ? }

Æ

Æ

Á

Â
} = 1.

Äéáôõðþóôå êáé áðïäåßîôå áíÜëïãç ðñüôáóç ãéá ôéò
åîùôåñéêÝò äé÷ïôüìïõò.
6. Äßíåôáé éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (ÁÂ = ÁÃ) åããå-
ãñáììÝíï óå êýêëï (Ï,R). Áí Ä ôõ÷áßï óçìåßï ôïõ ôü-
îïõ ÂÃ êáé ç ÁÄ ôÝìíåé ôçí ðëåõñÜ ÂÃ óôï Å, íá áðï-
äåßîåôå üôé ÅÄ ? ÄÃ = ÅÃ ? ÄÂ.
7. Óå Ýíá çìéêýêëéï äéáìÝôñïõ ÁÂ öÝñïõìå ôéò åöáðôü-
ìåíåò óôá Üêñá ôçò äéáìÝôñïõ, êáèþò êáé ìßá åöáðôïìÝíç
óå ôõ÷áßï óçìåßï  ôïõ Å, ðïõ ôÝìíåé ôçí åõèåßá ÁÂ óôï Æ
êáé ôéò Üëëåò äýï åöáðôüìåíåò óôá Ã êáé Ä. Íá áðïäåßîåôå
üôé ôá óçìåßá Ã, Ä åßíáé óõæõãÞ áñìïíéêÜ ôùí Å, Æ.
8. Äýï ðëåõñÝò åíüò ôñéãþíïõ åßíáé 20m êáé 36m. Ç
äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò, ç ïðïßá ðåñéÝ÷åôáé ìåôáîý ôùí
äýï áõôþí ðëåõñþí, äéáéñåß ôçí ôñßôç ðëåõñÜ óå äýï
ìÝñç, ôá ïðïßá äéáöÝñïõí êáôÜ 12m. Íá õðïëïãéóèåß ç
ôñßôç ðëåõñÜ.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò 
1. Äßíïíôáé ïé äéáäï÷éêÝò ãùíßåò xO^y = yO^z = zO^t =
45° êáé ôá óçìåßá Á, Ä ôùí Ïx, Ït áíôßóôïé÷á, ôÝôïéá
þóôå OA = OÄ. Áí Â, Ã åßíáé ôá óçìåßá ôïìÞò ôçò ÁÄ
ìå ôéò Ïy, Ïz áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé ÁÂ2 =
ÂÃ ?ÁÄ.
2. Áðü ôï ìÝóï Ì ôçò ðëåõñÜò ÂÃ åíüò ôñéãþíïõ ÁÂÃ
öÝñïõìå ôçí ðáñÜëëçëç óôç äé÷ïôüìï ôïõ ÁÄ, ðïõ

ôÝìíåé ôéò ÁÂ, ÁÃ óôá Å, Æ áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå
üôé ÂÅ = ÃÆ.
3. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ, ç äé÷ïôüìïò ôïõ ÁÄ êáé ôï
Ýãêåíôñü ôïõ É. 

i) Íá õðïëïãéóèåß ï ëüãïò }
Á

ÉÄ

É
} , ùò óõíÜñôçóç ôùí

ðëåõñþí á, â, ã ôïõ ôñéãþíïõ.
ii) Áí â + ã = 2á êáé Ê ôï âáñýêåíôñï ôïõ ôñéãþíïõ,

ôüôå:

á) ÉÊ//ÂÃ â) ÆÅ = }
â +

3

ã
} , üðïõ Æ, Å ôá óçìåßá

ôïìÞò ôùí ÁÂ, ÁÃ áíôßóôïé÷á ìå ôçí åõèåßá ÉÊ.
4. Áí ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí Â

^
êáé Ã

^
åíüò ôñéãþíïõ

ÁÂÃ, ôÝìíïõí ôç äéÜìåóü ôïõ ÁÌ óôá Ä êáé Å áíôß-

óôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé }
Ä

Á

Ì

Ä
} + }

Å

Á

Ì

Å
} > 2.

5. Ïé ìç ðáñÜëëçëåò ðëåõñÝò ôñáðåæßïõ ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ)

ôÝìíïíôáé óôï Ï. Áí ç äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò 

ôÝìíåé ôéò ÁÂ, ÃÄ óôá Å êáé Æ áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå
üôé:

i) ,

ii) .

Óýíèåôá èÝìáôá
1. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ åããåãñáììÝíï óå êýêëï (Ï,R).
Áí ç êÜèåôç äéÜìåôñïò ÊË óôç ÂÃ ôÝìíåé ôéò ÁÂ, ÁÃ
óôá Å, Æ áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé ôá Å, Æ åßíáé óõ-
æõãÞ áñìïíéêÜ ôùí Ê, Ë.
2. Áí ïé äé÷ïôüìïé äýï áðÝíáíôé ãùíéþí ôåôñáðëåýñïõ
ÁÂÃÄ ôÝìíïíôáé ðÜíù óôç äéáãþíéï ðïõ åíþíåé ôéò äýï
Üëëåò êïñõöÝò ôïõ, ôüôå åßíáé ÁÂ ? ÃÄ = ÁÄ ? ÂÃ. Íá
åîåôáóèåß áí éó÷ýåé ç áíôßóôñïöç ðñüôáóç.

3. Äßíåôáé ôüîï Á
C
B êýêëïõ (Ï,R). Íá ïñßóåôå óçìåßï Ì

ôïõ ôüîïõ Á
C
B, ôÝôïéï þóôå }

M

M

A

B
} = }

ì

í
}, üðïõ ì, í äïóìÝíá

ôìÞìáôá.
4. Äßíåôáé ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ êáé ôá óçìåßá Å, Æ
ôùí ðëåõñþí ôïõ ÁÄ, ÁÂ áíôßóôïé÷á, þóôå ÄÅ = ÂÆ.
Áí Ç åßíáé ôï óçìåßï ôïìÞò ôùí ÂÅ êáé ÄÆ, íá áðïäåß-
îåôå üôé ç ÃÇ åßíáé äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò ÂÃ

^
Ä.

5. Íá êáôáóêåõÜóåôå ôñßãùíï ÁÂÃ ìå âÜóç ÂÃ=á,

ýøïò ÁÇ=õ êáé }
Á

Á

Â

Ã
} = }

ì

í
} , üðïõ ì,í äïóìÝíá ôìÞìáôá.

ÅÁ ÂÃ ÅÂ ÁÄ× = ×

ÆÄ ÂÃ ÆÃ ÁÄ× = ×

ÁÏÂ$
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