
145

ÁÍÁËÏÃÉÅÓ

7.1  ÅéóáãùãÞ

ÌÝãåèïò ãåíéêÜ ëÝãåôáé ïôéäÞðïôå åðéäÝ÷åôáé áýîçóç Þ åëÜô-
ôùóç. ÃåùìåôñéêÜ ìåãÝèç ëÝãïíôáé ôá ìåãÝèç ðïõ
åîåôÜæïíôáé áðü ôç Ãåùìåôñßá. ÔÝôïéá åßíáé ôá åõèýãñáììá
ôìÞìáôá, ïé ãùíßåò, ôá ôüîá, ïé åðéöÜíåéåò åðßðåäùí
ó÷çìÜôùí, ïé üãêïé ôùí óôåñåþí êôë.
Óôï êåöÜëáéï áõôü èá áó÷ïëçèïýìå ìå ôá áðëïýóôåñá
ãåùìåôñéêÜ ìåãÝèç, ôá åõèýãñáììá ôìÞìáôá.
Áñ÷éêÜ èá äéáéñÝóïõìå äïóìÝíï åõèýãñáììï ôìÞìá óå í ßóá
ìÝñç.

7.2  Äéáßñåóç åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò óå í ßóá
ìÝñç

¸óôù Ýíá åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ, ôï ïðïßï èÝëïõìå íá äéáé-
ñÝóïõìå óå í ßóá ìÝñç (í $ 2).
ÖÝñïõìå ôõ÷áßá çìéåõèåßá Áx, äéáöïñåôéêÞ áðü ôçí ÁÂ êáé
ðáßñíïõìå ìå ôï äéáâÞôç ðÜíù óå áõôÞ í äéáäï÷éêÜ ßóá ôìÞ-
ìáôá ÁÌ1 = Ì1Ì2 = ... = Ìí�1Ìí.

¸ðåéôá öÝñïõìå ôï ôìÞìá ÌíÂ êáé áðü ôá óçìåßá Ì1, Ì2, ...,

Ìí�1 öÝñïõìå ðáñÜëëçëåò ðñïò ôç ÌíÂ ðïõ ôÝìíïõí ôï ÁÂ

óôá óçìåßá Ñ1, Ñ2, ..., Ñí�1 áíôßóôïé÷á. Ïé ðáñÜëëçëåò áõôÝò,

óýìöùíá ìå ôï èåþñçìá ÉÉÉ, § 5.6, ïñßæïõí í ßóá ôìÞìáôá
ðÜíù óôçí ÁÂ. ÅðïìÝíùò ôá í ßóá åõèýãñáììá ôìÞìáôá ÁÑ1,

Ñ1Ñ2, ..., Ñí�1Â åßíáé ôá æçôïýìåíá.

Óôç óõíÝ÷åéá èá ïñßóïõìå, ãåíéêÜ, ôï ãéíüìåíï åõèýãñáììïõ
ôìÞìáôïò ìå ïðïéïäÞðïôå ñçôü áñéèìü êáé ôï ëüãï äýï åõèý-
ãñáììùí ôìçìÜôùí.

7.3 Ãéíüìåíï åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò ìå áñéè-
ìü � Ëüãïò åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí.

� ¼ðùò åßäáìå óôçí §2.8, áí AB=á åõèýãñáììï ôìÞìá êáé í
öõóéêüò áñéèìüò, ïíïìÜæïõìå ãéíüìåíï ôïõ ôìÞìáôïò ÁÂ åðß
ôï öõóéêü áñéèìü í ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ÃÄ, ôï ïðïßï åßíáé
ôï Üèñïéóìá í åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí ßóùí ðñïò ôï ÁÂ=á.
ÃñÜöïõìå ÃÄ=í ? ÁÂ.
� Áí ÷ùñßóïõìå, üðùò ðáñáðÜíù, ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ=á
óå í ßóá ìÝñç êáèÝíá áðü ôá í ßóá ôìÞìáôá ôá ðáñéóôÜíïõìå

Ó÷Þìá 1

Ó÷Þìá 2
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ìå }
Á

í

Â
} Þ }

1

í
} ?ÁÂ. ¸íá åõèýãñáììï ôìÞìá ÅÆ ëÝãåôáé õðïäé-

áßñåóç (Þ õðïðïëëáðëÜóéï) ôïõ ÁÂ áí õðÜñ÷åé Ýíáò öõóéêüò

áñéèìüò í þóôå ÅÆ = }
Á

í

Â
} .

� Áí ì åßíáé Ýíáò èåôéêüò áêÝñáéïò êáé ðñïóèÝóïõìå ì ôÝôïéá

ôìÞìáôá ðñïêýðôåé ôï ôìÞìá ÃÄ = ì1}
1

í
}ÁÂ2 = }

ì

í
}ÁÂ.

ÏíïìÜæïõìå ëïéðüí ãéíüìåíï ôïõ åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò ÁÂ åðß

ôï èåôéêü ñçôü áñéèìü q = }
ì

í
} ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ÃÄ, ôï ïðïßï

åßíáé ôï Üèñïéóìá ì åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí ßóùí ìå }
1

í
}ÁÂ.

ÃñÜöïõìå ÃÄ = q ? AB.
Ïñßæïõìå üôé ôï ãéíüìåíï åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò åðß ôïí
áñéèìü q = 0 åßíáé ôï ìçäåíéêü åõèýãñáììï ôìÞìá. 

Áðïäåéêíýåôáé üôé ãéá Ýíá äïóìÝíï åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ
êáé Ýíá èåôéêü Üññçôï áñéèìü ñ õðÜñ÷åé ðÜíôïôå Ýíá
åõèýãñáììï ôìÞìá ÃÄ ôÝôïéï, þóôå ÃÄ = ñ ? ÁÂ. Ç
êáôáóêåõÞ üìùò, ôÝôïéùí åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí ìå ôïí
êáíüíá êáé ôï äéáâÞôç äåí åßíáé ðÜíôïôå äõíáôÞ.

� ¸óôù äýï ìç ìçäåíéêÜ åõèýãñáììá ôìÞìáôá ÁÂ êáé ÃÄ. Áí
õðÜñ÷åé åõèýãñáììï ôìÞìá ÊË êáé öõóéêïß áñéèìïß ì, í
ôÝôïéïé þóôå íá éó÷ýåé: ÁÂ = í ? ÊË êáé ÃÄ = ì ? ÊË ôá äýï
åõèýãñáììá ôìÞìáôá ëÝãïíôáé óýììåôñá. Ôï ÊË ëÝãåôáé
êïéíü ìÝôñï ôùí ÁÂ êáé ÃÄ.

Áðü ôá ðñïçãïýìåíá ðñïêýðôåé üôé áí ôá ôìÞìáôá ÁÂ êáé ÃÄ
åßíáé óýììåôñá, ôüôå èá õðÜñ÷åé Ýíáò èåôéêüò ñçôüò áñéèìüò

q = }
ì

í
} ôÝôïéïò, þóôå ÃÄ = q ? ÁÂ. Ï áñéèìüò q ëÝãåôáé ëüãïò

ôùí äýï ôìçìÜôùí êáé ãñÜöåôáé ìå ìïñöÞ êëÜóìáôïò,

äçëáäÞ q = }
Á

ÃÄ

Â
}. 

Ó÷Þìá 3

ÐÁÑÁÔÇÑHÓÇ
Ôï êïéíü ìÝôñï äåí åßíáé ìïíáäéêü ãéáôß êÜèå õðïäéáßñåóç ôïõ ÊË åßíáé
êïéíü õðïðïëëáðëÜóéï ôùí ÁÂ êáé ÃÄ. Åðßóçò åßíáé öáíåñü üôé äýï
óýììåôñá åõèýãñáììá ôìÞìáôá åßíáé (áêÝñáéá) ðïëëáðëÜóéá êÜèå
êïéíïý ôïõò ìÝôñïõ.

Ó×ÏËÉÏ

Ç ãñáöÞ }
Á

ÃÄ

Â
} äåí óçìáßíåé

äéáßñåóç åõèýãñáììùí ôìçìÜ-
ôùí áëëÜ åßíáé óõìâïëéêÞ
ãñáöÞ ôçò éóüôçôáò ÃÄ = q ? AB.
Óçìáßíåé äéáßñåóç üôáí ôá
èåùñÞóïõìå ðÜíù óôçí ßäéá
åõèåßá.
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Äýï åõèýãñáììá ôìÞìáôá ðïõ äåí åßíáé óýììåôñá ëÝãïíôáé áóýì-
ìåôñá. Èá ëÝìå åðßóçò üôé ï ëüãïò ôïõò åßíáé Üññçôïò áñéèìüò.
ÔÝôïéåò ðåñéðôþóåéò äåí åßíáé óðÜíéåò. Èá äïýìå áñãüôåñá üôé ç
ðëåõñÜ êáé ç äéáãþíéïò åíüò ôåôñáãþíïõ äåí Ý÷ïõí êïéíü ìÝôñï.

7.4  ÁíÜëïãá åõèýãñáììá ôìÞìáôá - Áíáëïãßåò
Äýï åõèýãñáììá ôìÞìáôá á, ã ëÝãïíôáé áíÜëïãá ðñïò äýï
Üëëá åõèýãñáììá ôìÞìáôá â, ä üôáí ï ëüãïò ôïõ á ðñïò ôï â
éóïýôáé ìå ôï ëüãï ôïõ ã ðñïò ôï ä, äçëáäÞ üôáí éó÷ýåé:

}
á
â

} = }
ä
ã

} (1). Áõôü óçìáßíåé üôé õðÜñ÷åé èåôéêüò áñéèìüò ë,

þóôå íá éó÷ýåé á = ë ?â êáé ã = ë ? ä. 
Ç ðáñáðÜíù éóüôçôá (1) ëÝãåôáé áíáëïãßá ìå üñïõò ôá åõèý-
ãñáììá ôìÞìáôá á, â, ã êáé ä. Ôá ôìÞìáôá á êáé â ëÝãïíôáé
ïìüëïãá Þ áíôßóôïé÷á. Ôï ßäéï êáé ôá ã êáé ä.
Ôá á, ä ëÝãïíôáé Üêñïé üñïé, åíþ ôá â, ã ìÝóïé üñïé ôçò

áíáëïãßáò. Ï ôÝôáñôïò üñïò ä ôçò áíáëïãßáò ëÝãåôáé êáé
ôÝôáñôç áíÜëïãïò ôùí á, â êáé ã.

Óôçí áíáëïãßá }
á

â
} = }

â

ã
} ïé ìÝóïé üñïé åßíáé ßóïé. ÁõôÞ ç áíáëï-

ãßá ëÝãåôáé óõíå÷Þò êáé ï â ëÝãåôáé ìÝóç áíÜëïãïò ôùí á êáé 
ã. Ôï â ëÝãåôáé åðßóçò ãåùìåôñéêüò ìÝóïò ôùí á êáé ã. Óõ÷íÜ
åßíáé ÷ñÞóéìï íá áíôéêáôáóôÞóïõìå ìéá áíáëïãßá ìå ìéá
éóïäýíáìç Ýêöñáóç. Ãéá ôï óêïðü áõôü ÷ñçóéìïðïéïýìå ôéò
éäéüôçôåò ôùí áíáëïãéþí, ðïõ åßíáé ãíùóôÝò áðü ôï ÃõìíÜóéï,
ôéò ïðïßåò ðáßñíïõìå ÷ùñßò áðüäåéîç. Ïé óðïõäáéüôåñåò áðü
áõôÝò åßíáé ïé åîÞò:

ÉÄÉOÔÇÔÅÓ ÁÍÁËÏÃÉÙÍ

� ,
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+ + +L
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ã ä
ä

á
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= Û
±
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= Û ± = ±,  
á
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ã
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= Û =

á

â

â

ã
â áã= Û =2á

â
ã
ä

áä âã= Û = ÐÁÑÁÔÇÑHÓÇ
¼ôáí åöáñìüæïõìå éäéüôçôåò óå
áíáëïãßåò ìå üñïõò åõèýãñáììá
ôìÞìáôá, èåùñïýìå üôé Ýííïéåò
ðïõ äåí Ý÷ïõí ïñéóôåß ãéá åõèý-
ãñáììá ôìÞìáôá (ð.÷. "ðïëëá-
ðëáóéáóìüò åõèýãñáììùí ôìç-
ìÜôùí"), áíáöÝñïíôáé áðïêëåé-
óôéêÜ óôá ìÞêç ôïõò.
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7.5  ÌÞêïò åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò

¼ôáí ëÝìå üôé èá ìåôñÞóïõìå Ýíá åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ óç-
ìáßíåé üôé èá ôï óõãêñßíïõìå ìå Ýíá Üëëï åõèýãñáììï ôìÞìá
ÃÄ, ôï ïðïßï ðáßñíïõìå ùò ìïíÜäá ìÝôñçóçò. Ç åðéëïãÞ ôçò
ìïíÜäáò ìÝôñçóçò åßíáé áõèáßñåôç.
Óôï 2ï êåöÜëáéï áíáöÝñáìå ôçí Ýííïéá ôïõ ìÞêïõò
åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò. Åäþ èá äéáôõðþóïõìå ôïí ïñéóìü ìå
ôç âïÞèåéá ôïõ ëüãïõ åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí.

Ïñéóìüò

ÌÝôñï Þ ìÞêïò åíüò åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò åßíáé ï
ëüãïò ôïõ ðñïò Ýíá Üëëï åõèýãñáììï ôìÞìá, ðïõ
ðáßñíïõìå ùò ìïíÜäá ìÝôñçóçò.

¢ìåóåò óõíÝðåéåò ôïõ ïñéóìïý ôïõ ìÝôñïõ ôìÞìáôïò åßíáé
ïé ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò:
�  Äýï ßóá ôìÞìáôá Ý÷ïõí ßóá ìÝôñá êáé áíôßóôñïöá, ùò ðñïò
ïðïéáäÞðïôå ìïíÜäá ìÝôñçóçò.
�  Ï ëüãïò ôùí ìÝôñùí äýï ôìçìÜôùí, ðïõ ìåôñþíôáé ìå ôçí
ßäéá ìïíÜäá ìÝôñçóçò, éóïýôáé ìå ôï ëüãï ôùí äýï ôìçìÜôùí
êáé åßíáé áíåîÜñôçôïò áðü ôç ìïíÜäá ìÝôñçóçò.

7.6  Äéáßñåóç ôìçìÜôùí åóùôåñéêÜ êáé åîùôå-
ñéêÜ ùò ðñïò äïóìÝíï ëüãï

Åßäáìå óôçí § 7.2 ðþò äéáéñïýìå Ýíá åõèýãñáììï ôìÞìá óå í
ßóá ìÝñç. Èá äïýìå óôç óõíÝ÷åéá ðüôå Ýíá óçìåßï Ì äéáéñåß
Ýíá åõèýãñáììï ôìÞìá óå äïóìÝíï ëüãï. Óå åõèåßá xy äßíï-
íôáé äýï ïñéóìÝíá óçìåßá Á êáé Â. ¸óôù óçìåßï Ì ôçò åõ-
èåßáò xy, äéáöïñåôéêü ôïõ Â. Äéáêñßíïõìå äýï ðåñéðôþóåéò:
1) Áí ôï Ì åßíáé åóùôåñéêü óçìåßï ôïõ åõèýãñáììïõ ôìÞìá-
ôïò ÁÂ ôüôå ï ëüãïò ôùí áðïóôÜóåþí ôïõ áðü ôá Á êáé Â

éóïýôáé ìå }
Ì

Ì

Á

Â
}. ËÝìå üôé ôï Ì äéáéñåß åóùôåñéêÜ ôï åõèý-

ãñáììï ôìÞìá ÁÂ óå ëüãï ë, áí êáé ìüíï áí }
Ì

Ì

Á

Â
} = ë. Ãéá

ôï óçìåßï Ì éó÷ýåé ç ðáñáêÜôù ðñüôáóç.

Ðñüôáóç 

Ôï óçìåßï Ì åßíáé ìïíáäéêü.

ÐÁÑÁÔÇÑHÓÅÉÓ

� Ôï ìÝôñï ôïõ ôìÞìáôïò åßíáé
ìç áñíçôéêüò áñéèìüò êáé èá
óõìâïëßæåôáé üðùò êáé ôï ôìÞ-
ìá. ¸ôóé, ìå ôï óýìâïëï ÁÂ èá
åííïïýìå êáé ôï ìÝôñï ôïõ
ôìÞìáôïò ÁÂ.
� ¼óá áíáöÝñáìå ãéá ôï ëüãï
êáé ôï ìÝôñï ôìÞìáôïò éó÷ýïõí
ãåíéêÜ êáé ãéá Üëëá ãåùìåôñéêÜ
ìåãÝèç, üðùò ç ãùíßá, ôï ôüîï
êôë.
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Áðüäåéîç

ÐñÜãìáôé, áí Ì´ åóùôåñéêü óçìåßï ôïõ ÁÂ þóôå }
Ì

Ì

¢
¢
Á

Â
} =ë,

ôüôå Ý÷ïõìå:

}
Ì

Ì

Á

Â
} = }

Ì

Ì

´

¢

Â
} Û }

ÌÁ

Ì

1

Á

ÌÂ
} 5 }

Ì¢

Ì

1

¢

Ì´Â
} Û

}
Ì

ÁÂ

Á
} 5 }

Ì

ÁÂ

¢
} Û ÌÁ 5 Ì¢,

ïðüôå ôï óçìåßï Ì ôáõôßæåôáé ìå ôï óçìåßï Ì¢.

Áí }
Ì

Ì

Á

Â
} =ë,   ôüôå 

}
Ì
Ì

Á
Â
} = }

1

ë
} Û }

ÌÁ

Ì

+

Á

ÌÂ
} = }

ë +

ë

1
} Û êáé

ÌÂ = ÁÂ � ÌÁ = ÁÂ � }
ë +

ë

1
} ÁÂ Û .

2) Áí Ì óçìåßï óôçí ðñïÝêôáóç ôïõ åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò
ÁÂ, ôüôå ðÜëé ï ëüãïò ôùí áðïóôÜóåþí ôïõ áðü ôá Á êáé Â

éóïýôáé ìå }
Ì

Ì

Á

Â
}. ËÝìå üôé ôï Ì äéáéñåß åîùôåñéêÜ ôï åõèý-

ãñáììï ôìÞìá ÁÂ óå ëüãï ë, áí êáé ìüíï áí }
Ì

Ì

Á

Â
} = ë.

ÁíÜëïãá áðïäåéêíýåôáé üôé êáé óå áõôÞ ôçí ðåñßðôùóç, ôï
óçìåßï Ì åßíáé ìïíáäéêü.

Äéåñåýíçóç
(i) Áí ë=1, ôüôå ðñïöáíþò äåí õðÜñ÷åé óçìåßï Ì ðïõ íá äéáéñåß
åîùôåñéêÜ ôï ÁÂ óå ëüãï ë=1, áöïý ÌÁ Þ ÌÂ. Óôçí ðåñß-
ðôùóç áõôÞ ôï Ì åßíáé ôï ìÝóï ôïõ åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò.

(ii) Áí ë>1, ôüôå }
Ì

Ì

Á

Â
} > 1 Û ÌÁ>ÌÂ, ïðüôå ôï Ì âñßóêåôáé

óôçí ðñïÝêôáóç ôïõ ÁÂ, ðñïò ôï ìÝñïò ôïõ Â (ó÷.5). Óôçí ðå-
ñßðôùóç áõôÞ Ý÷ïõìå: 
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ë �
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Á
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ë �

ë

1
} Û

êáé ÌÂ = ÌÁ � ÁÂ = }
ë �

ë

1
} ÁÂ � ÁÂ Û

.ÌÂ = }
ë �

1

1
} ÁÂ

ÌÁ = }
ë �

ë

1
} ÁÂ

ÌÂ = }
ë +

1

1
} ÁÂ

ÌÁ = }
ë +

ë

1
} ÁÂ
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 7

(iii) Áí ë < 1 ôüôå }
Ì

Ì

Á

Â
} < 1 Û ÌÁ < ÌÂ, ïðüôå ôï Ì âñß-

óêåôáé óôçí ðñïÝêôáóç ôïõ ÁÂ, ðñïò ôï ìÝñïò ôïõ Á (ó÷.6).
¼ðùò ðáñáðÜíù âñßóêïõìå üôé  

êáé   .

(iv) ÏñéáêÝò èÝóåéò
á) ¼ôáí ôï óçìåßï Ì ôåßíåé óôï Á, ôï ôìÞìá ÌÁ ôåßíåé óôï ìç-
äåíéêü åõèýãñáììï ôìÞìá, ïðüôå ï ëüãïò ë ôåßíåé óôï ìçäÝí.
â) ¼ôáí ôï óçìåßï Ì ôåßíåé óôï Â, ôï ôìÞìá ÌÂ ôåßíåé óôï ìç-
äåíéêü åõèýãñáììï ôìÞìá, ïðüôå ï ëüãïò ë ôåßíåé óôï Üðåéñï.
ã) ¼ôáí ôï óçìåßï Ì áðïìáêñýíåôáé áðåñéüñéóôá, ôá ôìÞìáôá
ÌÁ êáé ÌÂ ôåßíïõí íá ôáõôéóôïýí, ïðüôå ï ëüãïò ë ôåßíåé óôç
ìïíÜäá.

ÌÂ = }
1

1

� ë
} ÁÂÌÁ = }

1 
ë
� ë
} ÁÂ

ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ
Äå÷üìáóôå óõìâáôéêÜ ðùò, üôáí
ëÝìå üôé ôï óçìåßï Ì äéáéñåß ôï
åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ óå ëüãï ë,
åííïïýìå 

=ë êáé ü÷é .
MB

MA
ë=

MA

MB

ÓÇÌÅÉÙÓÇ 

� Áí Ï åßíáé ôï ìÝóï ôïõ åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò ÁÂ, ôüôå ôï óçìåßï Ì ôÝôïéï þóôå }
Ì

Ì

Á

Â
} =ë âñßóêåôáé ìåôáîý Ï

êáé Á üôáí ë<1 êáé ìåôáîý Ï êáé Â üôáí ë>1.

� Áí }
Ì
Ì

Â
Á
} = ë, ëÝìå üôé ôï Ì äéáéñåß ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ÂÁ óå ëüãï ë. ÄçëáäÞ èåùñïýìå üôé ôá Üêñá Á êáé Â

ôïõ ôìÞìáôïò åßíáé äéáôåôáãìÝíá. ¸íá ôÝôïéï åõèýãñáììï ôìÞìá ëÝãåôáé ðñïóáíáôïëéóìÝíï.

Ó÷Þìá 6

Ó÷Þìá 7

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Íá ïñßóåôå ôïõò ðáñáêÜôù ëüãïõò:
i) ôçò õðïôåßíïõóáò ïñèïãþíéïõ ôñéãþíïõ ðñïò ôçí
áíôßóôïé÷ç äéÜìåóï,
ii) ìéáò åããåãñáììÝíçò ãùíßáò ðñïò ôçí áíôßóôïé÷ç åðß-
êåíôñç,
iii) ôçò äéáìÝôñïõ åíüò êýêëïõ, ðñïò ôçí áêôßíá ôïõ,
iv) ìéáò ïñèÞò ãùíßáò ðñïò ìéá ãùíßá éóüðëåõñïõ
ôñéãþíïõ.
2. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá åßíáé ÁÂ = 10á êáé ÁÃ = 2á.
Íá âñåèïýí ïé ëüãïé: 

i) ÁÂ ðñïò ÁÃ, ii) ÁÃ ðñïò ÁÂ,
iii) ÂÃ ðñïò ÁÂ, iv) ÁÃ ðñïò ÂÃ.
3. Äßíåôáé åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ êáé óçìåßï ôïõ Ã

Ýôóé þóôå }
Á

ÃÂ

Ã
} = }

1

2
}.

Ôüôå ï ëüãïò }
Á
Â

Â
Ã
} åßíáé: i) 2  ii) 3 iii) }

3

2
} iv) }

2

3
}

v) êáíÝíá áðü ôá ðáñáðÜíù.
(Íá äéêáéïëïãÞóåôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò).

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ
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ÁÍÁËÏÃÉÅÓ

4. Äßíåôáé åõèýãñáììï ôìÞìá AB = 12 cm êáé ôï ìÝóï
ôïõ Ï. Íá âñåèåß óçìåßï Ì ôïõ ÁÏ, þóôå ôá óçìåßá Ì
êáé Â íá äéáéñïýí åóùôåñéêÜ êáé åîùôåñéêÜ áíôßóôïé÷á
ôï ôìÞìá ÁÏ óôïí ßäéï ëüãï.

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Ïé ãùíßåò åíüò ôñéãþíïõ åßíáé áíÜëïãåò ðñïò ôïõò
áñéèìïýò 4, 3, 2. Íá âñåèïýí ïé ãùíßåò ôïõ ôñéãþíïõ
óå ìïßñåò.
2. Ï ëüãïò ìéáò ãùíßáò ù ðñïò ôçí ðáñáðëçñùìáôéêÞ

ôçò åßíáé }
1
3

} . Íá âñåèåß ç ãùíßá ù.

3. Ïé ðëåõñÝò åíüò ôñéãþíïõ åßíáé áíÜëïãåò ðñïò ôïõò
áñéèìïýò 6, 3, 4. Áí ç ðåñßìåôñïò ôïõ ôñéãþíïõ åßíáé
65cm, íá âñåèïýí ôá ìÞêç ôùí ðëåõñþí ôïõ.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò 

1. Ïé åîùôåñéêÝò ãùíßåò åíüò ôñéãþíïõ åßíáé áíÜëïãåò
ôùí áñéèìþí 2, 3 êáé 4. Íá õðïëïãéóèïýí ïé åóùôåñé-
êÝò ôïõ ãùíßåò.

2. Óå åõèåßá å ðáßñíïõìå äéáäï÷éêÜ ôá óçìåßá Á, Â, Ã
êáé Ä, þóôå ÁÂ = 6cm, ÂÃ = 12cm, ÃÄ = 2cm. Íá âñå-
èåß óçìåßï Ì ôïõ ÂÃ, ôï ïðïßï äéáéñåß åóùôåñéêÜ ôá
ôìÞìáôá ÁÄ êáé ÂÃ óôïí ßäéï ëüãï.

3. Ìå ôç âïÞèåéá ôùí éäéïôÞôùí ôùí áíáëïãéþí, íá
äéáéñÝóåôå äïóìÝíï ôìÞìá AB = á óå äýï ôìÞìáôá, ôá

ïðïßá Ý÷ïõí ëüãï }
3
4

} .

7.7  Èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ

Åßäáìå óôçí § 5.6  üôé áí ðáñÜëëçëåò åõèåßåò ôÝìíïõí äýï Üë-
ëåò åõèåßåò êáé ïñßæïõí ßóá ôìÞìáôá ðÜíù óôç ìßá, èá ïñßæïõí
ßóá ôìÞìáôá êáé ðÜíù óôçí Üëëç. Ôá ðáñáðÜíù ãåíéêåýïíôáé
ãéá ïðïéïíäÞðïôå ëüãï óôï åðüìåíï èåþñçìá ðïõ åßíáé ãíù-
óôü ùò èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ.

ÄçëáäÞ:

Áí å1//å2//å3 , ôüôå }
Á

ÅÆ

Â
} = }

Æ

Â

Ç

Ã
} = }

Å

Á

Ç

Ã
} (ó÷.8á).

Áí ä1//ä2//ä3, ôüôå }
Ê

ÅÆ

Ë
} = }

Ë

Æ

Ì

Ç
} = }

Ê

Å

Ì

Ç
} (ó÷.8â).

Áí ôñåéò ôïõëÜ÷éóôïí ðáñÜëëçëåò åõèåßåò ôÝìíïõí äõï
Üëëåò åõèåßåò, ïñßæïõí óå áõôÝò ôìÞìáôá áíÜëïãá. 

Èåþñçìá
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