
Åìâáäüí êõêëéêïý äßóêïõ

11.6  ÐñïóÝããéóç ôïõ åìâáäïý êýêëïõ ìå
êáíïíéêÜ ðïëýãùíá

¸óôù Ýíáò êýêëïò (Ï,R). Ï êýêëïò ìáæß ìå ôá åóùôåñéêÜ ôïõ
óçìåßá áðïôåëïýí ôïí êõêëéêü äßóêï ìå êÝíôñï Ï êáé áêôßíá
R. Óôçí ðáñÜãñáöï 11.4 åßäáìå üôé ôá åããåãñáììÝíá Þ ôá
ðåñéãåãñáììÝíá óå Ýíáí êýêëï êáíïíéêÜ ðïëýãùíá ôåßíïõí íá
ôáõôéóèïýí ìå ôïí êýêëï, êáèþò ôï ðëÞèïò ôùí ðëåõñþí ôïõò
äéðëáóéÜæåôáé. Ï ìïíáäéêüò èåôéêüò áñéèìüò Å ðñïò ôïí ïðïßï
ðëçóéÜæïõí ïëïÝíá êáé ðåñéóóüôåñï, ôá åìâáäÜ ôùí åããå-
ãñáììÝíùí êáé ôùí ðåñéãåãñáììÝíùí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí,
ëÝãåôáé åìâáäüí ôïõ êõêëéêïý äßóêïõ Þ áðëïýóôåñá åìâáäüí
ôïõ êýêëïõ. ÅðåéäÞ ï Å ðñïóåããßæåôáé áðü ôï åìâáäüí åããå-
ãñáììÝíùí Þ ðåñéãåãñáììÝíùí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí, áò
èåùñÞóïõìå Ýíá êáíïíéêü í-ãùíï åããåãñáììÝíï óôïí êýêëï
(Ï,R). Ôüôå ôï åìâáäüí Åí äßíåôáé áðü ôïí ôýðï

Åí = }
1

2
} Ñíáí (1).

Áðü ôï ó÷.17 öáßíåôáé üôé êáèþò ôï í äéðëáóéÜæåôáé ôï áí ðñï-

óåããßæåé ôçí áêôßíá R êáé åðåéäÞ ôï Ñí ðñïóåããßæåé ôï ìÞêïò L

ôïõ êýêëïõ, áðü ôçí (1) ðñïêýðôåé üôé ôï Åí ðñïóåããßæåé ôï 

}
1

2
} L ? R = }

1

2
} 2ðR ? R = ðR2. ¸ôóé Ý÷ïõìå ôï åðüìåíï èåþñçìá.

11.7  Åìâáäüí êõêëéêïý ôïìÝá êáé êõêëéêïý
ôìÞìáôïò

� Êõêëéêüò ÔïìÝáò
Èåùñïýìå Ýíáí êýêëï (O,R) êáé ìßá åðßêåíôñç ãùíßá ÁÏ^ Â
(ó÷.18). Ôï óýíïëï ôùí êïéíþí óçìåßùí ôçò åðßêåíôñçò ãùíßáò
ÁÏ^ Â êáé ôïõ êõêëéêïý äßóêïõ (O,R) ëÝãåôáé êõêëéêüò ôïìÝáò
êÝíôñïõ Ï êáé áêôßíáò R. Ï êõêëéêüò áõôüò ôïìÝáò óõìâïëß-
æåôáé Ï Á

C
Â. Áí ç åðßêåíôñç ãùíßá ÁÏ^ Â åßíáé ìo, ëÝìå üôé êáé
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Ó÷Þìá 17

Ôï åìâáäüí Å åíüò êõêëéêïý äßóêïõ áêôßíáò R äßíå-
ôáé áðü ôç ó÷Ýóç 

Å = ðR2.

Èåþñçìá

Ó÷Þìá 18
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ï êõêëéêüò ôïìÝáò ÏÁ
C

Â åßíáé ìo. Ôï åìâáäüí ôïõ êõêëéêïý
ôïìÝá ïñßæåôáé áíÜëïãá ìå ôï åìâáäüí ôïõ êýêëïõ êáé
óõìâïëßæåôáé (ÏÁ

C
Â).

ÅðåéäÞ ï êõêëéêüò äßóêïò åßíáé êõêëéêüò ôïìÝáò 360o ìå

åìâáäüí ðR2, ï êõêëéêüò ôïìÝáò 1° Ý÷åé åìâáäü }
ð

3

R

60

2

} êáé Üñá

Ýíáò ôïìÝáò ìo èá Ý÷åé åìâáäüí }
ð

3

R

6

2

0

ì
}. ¿óôå ôï åìâáäüí åíüò

êõêëéêïý ôïìÝá ÏÁ
C

Â ìo êáé áêôßíáò R äßíåôáé áðü ôçí
éóüôçôá:

.

Åðßóçò, åðåéäÞ ï êõêëéêüò äßóêïò (O, R) åßíáé ôïìÝáò 2ð rad
ìå åìâáäüí ðR2, Ýíáò ôïìÝáò á rad èá Ý÷åé åìâáäüí

}
ð

2

R

ð

2

} ? á = }
1

2
} áR2.

ÅðïìÝíùò, ôï åìâáäüí åíüò êõêëéêïý ôïìÝá ÏÁ
C

Â á rad êáé
áêôßíáò R äßíåôáé áðü ôçí éóüôçôá

� Êõêëéêü ôìÞìá
¸óôù Ýíáò êýêëïò (O,R) êáé ìéá ÷ïñäÞ ôïõ ÁÂ (ó÷.20). Ç ÁÂ
÷ùñßæåé ôïí êõêëéêü äßóêï óå äýï ìÝñç ðïõ âñßóêïíôáé åêáôÝ-
ñùèåí áõôÞò. ÊáèÝíá áðü áõôÜ ôá ìÝñç ëÝãåôáé êõêëéêü ôìÞìá.
Ôï åìâáäüí å ôïõ êõêëéêïý ôìÞìáôïò ðïõ ðåñéÝ÷åôáé óôçí
êõñôÞ ãùíßá ÁÏ^ Â õðïëïãßæåôáé ìå ôç âïÞèåéá ôçò éóüôçôáò

,

äçëáäÞ áöáéñþíôáò áðü ôï åìâáäüí ôïõ êõêëéêïý ôïìÝá ÏÁ
C

Â
ôï åìâáäüí ôïõ ôñéãþíïõ ÏÁÂ.

å = (ÏÁ
CC

Â) � (ÏÁÂ)

(ÏÁ
CC

Â) = }}
1

2
}} áR2

(ÏÁ
CC

Â) = }}
ð

3

R

6

2

0

ì
}}
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ÅÖÁÑÌÏÃH 1ç (Ìçíßóêïé ôïõ ÉððïêñÜôç)

Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (A
^

= 90°). Ìå äéáìÝôñïõò ÂÃ, ÁÂ êáé ÁÃ ãñÜöïõìå
çìéêýêëéá óôï çìéåðßðåäï (ÂÃ, Á). Íá áðïäåé÷èåß üôé ôï Üèñïéóìá ôùí åìâáäþí ôùí
ó÷çìáôéæüìåíùí ìçíßóêùí åßíáé ßóï ìå ôï åìâáäüí ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ. 
(Ìçíßóêïò åßíáé ôï ó÷Þìá ðïõ «ðåñéêëåßåôáé» áðü äýï ôüîá ðïõ Ý÷ïõí êïéíÞ ÷ïñäÞ êáé
âñßóêïíôáé ðñïò ôï ßäéï ìÝñïò ôçò).
Áðüäåéîç
Óõìâïëßæïõìå ìå ì1, ì2 ôá åìâáäÜ ôùí ó÷çìáôéæüìåíùí ìçíßóêùí, ô1, ô2 ôá åìâáäÜ ôùí
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êõêëéêþí ôìçìÜôùí ìå ÷ïñäÝò ÁÂ, ÁÃ áíôßóôïé÷á, óôï çìé-
êýêëéï äéáìÝôñïõ ÂÃ. ¸÷ïõìå

ì1 = (ì1 + ô1) � ô1 = }
1

2
} ð 1}

Á

2

Â
}2

2
� ô1 = }

1

8
} ðÁÂ2 � ô1 êáé

ì2 = (ì2 + ô2) � ô2 = }
1

2
} ð 1}

Á

2

Ã
}2

2
� ô2 = }

1

8
} ðÁÃ2 � ô2,

áðü ôéò ïðïßåò, ÷ñçóéìïðïéþíôáò êáé ôç ó÷Ýóç ÁÂ2+ÁÃ2=ÂÃ2 âñßóêïõìå

ì1 + ì2 = }
1

8
} ð(ÁÂ2 + ÁÃ2) � (ô1 + ô2) = 

= }
1

8
} ð(ÂÃ)2 � (ô1 + ô2) = }

1

2
} ð1}

Â

2

Ã
}2

2
� (ô1 + ô2) = (ÁÂÃ).

ÅÖÁÑÌÏÃH 2ç 

Äßíåôáé êýêëïò (Ï,R) êáé äõï ÷ïñäÝò ôïõ AB 5 RÏÏ2w êáé
ÁÃ 5 RÏÏ3w (ó÷.22). Íá õðïëïãéóèåß ç ðåñßìåôñïò êáé ôï åì-
âáäüí Å ôïõ ìéêôüãñáììïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ, ùò óõíÜñôçóç
ôïõ R.
Ëýóç

� ÅðåéäÞ AB 5RÏ2w êáé AÃ 5RÏ3w , Ý÷ïõìå áíôßóôïé÷á
ÁÂ=ë4 êáé ÁÃ=ë3, ïðüôå ÁÏ^ Â = 90° êáé ÁÏ^ Ã = 120° êáé åðï-

ìÝíùò ÂÏ^ Ã = 30°. ¸ôóé ôï ìÞêïò l ôïõ ôüîïõ Â
C

Ã åßíáé l = }
ðR

18

?

0

30
} = }

ð

6

R
} . ¢ñá ç ðåñß-

ìåôñïò S ôïõ ìéêôüãñáììïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ åßíáé 

S = R Ï2w + R Ï3w + }
ð

6

R
} = R1Ï2w + Ï3w + }

ð

6
}2.

� Ãéá ôï åìâáäüí Å Ý÷ïõìå: Å = (ÏÁ
C

Ã) � (ÏÁÃ) � ô1 (1), üðïõ ô1 ôï åìâáäüí ôïõ êõêëéêïý

ôìÞìáôïò ìå ÷ïñäÞ ÁÂ. ¸÷ïõìå:

(ÏÁ
C

Ã) = }
ðR

3

2

6

1

0

20
} = }

ðR

3

2

}, (OAÃ) = }
1

2
} ë3á3 = }

1

2
} RÏ3w }

R

2
} = }

R2

4

Ï3w
} êáé

ô1 = (ÏÁ
C

Â) � (ÏÁÂ) = }
ðR

36

2

0

90
} � }

1

2
} ë4á4 = }

ðR

4

2

} � }
1

2
} RÏ2w }

RÏ
2

2w
} = }

ðR

4

2

} � }
R

2

2

},

ïðüôå áíôéêáèéóôþíôáò óôçí (1) âñßóêïõìå üôé Å = }
R

12

2

} (ð + 6� 3Ï3w). 

Ó×ÏËÉO
ÅðåéäÞ ì1 + ì2=(ÁÂÃ) êáé êÜèå ôñßãùíï ôåôñáãùíßæåôáé, ðñïêýðôåé üôé ôï Üèñïéóìá ì1 + ì2 ôåôñáãùíßæåôáé. Ïé ìç-

íßóêïé áõôïß áðïôåëïýí ôï ðñþôï ìç åõèýãñáììï ó÷Þìá, ôï ïðïßï ôåôñáãùíßóèçêå áðü ôïí ÉððïêñÜôç ôïí ×ßï (ãåí-
íÞèçêå ðåñß ôï 470 ð.×.). Ï ÉððïêñÜôçò åðßóçò ðÝôõ÷å ôïí ôåôñáãùíéóìü êáé Üëëùí äýï ðåñéðôþóåùí ìçíßóêùí.

Ó÷Þìá 21

Ó÷Þìá 22
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11.8 Ôåôñáãùíéóìüò êýêëïõ

Ôåôñáãùíéóìüò êýêëïõ ëÝãåôáé ç êáôáóêåõÞ, ìå êáíüíá êáé
äéáâÞôç, åíüò ôåôñáãþíïõ éóïäýíáìïõ ìå ôï äïóìÝíï êýêëï.
¸óôù R ç áêôßíá åíüò êýêëïõ êáé Å ôï åìâáäüí ôïõ. ÅðåéäÞ 

Å = }
1

2
} L ? R, üðïõ L ôï ìÞêïò ôïõ êýêëïõ, ðñïêýðôåé üôé ï êý-

êëïò åßíáé éóïäýíáìïò ìå ôñßãùíï, ðïõ Ý÷åé âÜóç L êáé ýøïò
R. ÊÜèå ôñßãùíï üìùò åßíáé éóïäýíáìï ìå ôåôñÜãùíï. ÅðïìÝ-
íùò ï ôåôñáãùíéóìüò ôïõ êýêëïõ áíÜãåôáé óôçí êáôáóêåõÞ
ôïõ L, áöïý ôï R åßíáé Ýíá äïóìÝíï ôìÞìá. ÅðåéäÞ üìùò
L=2ðR, ç êáôáóêåõÞ ôïõ áíÜãåôáé óôçí êáôáóêåõÞ ôìÞìáôïò

ìÞêïõò ð (áöïý ãéá R = }
1

2
} åßíáé L = ð). Ãéá íá åßíáé ç êáôá-

óêåõÞ áõôÞ äõíáôÞ, üðùò Ý÷åé áðïäåé÷èåß, èá Ýðñåðå ï ð íá
åßíáé ñßæá ðïëõùíõìéêÞò åîßóùóçò ìå áêÝñáéïõò óõíôåëåóôÝò,
äçëáäÞ áëãåâñéêüò áñéèìüò, âáèìïý 2í, üðïõ í öõóéêüò.
¼ìùò, ï Ãåñìáíüò Ìáèçìáôéêüò Lindemann, ôï 1882, (éóôï-
ñéêü óçìåßùìá, óåë. 254) áðÝäåéîå üôé ï ð äåí åßíáé áëãåâñéêüò
áñéèìüò áëëÜ õðåñâáôéêüò êáé åðïìÝíùò äåí êáôáóêåõÜæåôáé
ãåùìåôñéêÜ. Áðïäåß÷èçêå Ýôóé ôï áäýíáôï ôçò ãåùìåôñéêÞò
ëýóçò ôïõ ðñïâëÞìáôïò ôïõ ôåôñáãùíéóìïý ôïõ êýêëïõ.

249

ÌÅÔÑÇÓÇ ÊÕÊËÏÕ

Äñáóôçñéüôçôá

Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá, ôï ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé ïñèïãþíéï êáé éóïóêåëÝò, ôï
ÂÄ
C

Ã çìéêýêëéï äéáìÝôñïõ ÂÃ êáé ôï ÃÅ
C

Â ôüîï ôïõ êýêëïõ (Á, ÁÂ). Íá
áðïäåßîåôå üôé ï ó÷çìáôéæüìåíïò ìçíßóêïò ôåôñáãùíßæåôáé.
(ÁðÜíôçóç: (ì)= (ÁÂÃ))
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AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Áíôéóôïé÷ßóôå êÜèå ìÝãåèïò ôçò óôÞëçò Á ìå ôçí ôéìÞ
ôïõ óôç óôÞëç Â.

2. Må âÜóç ôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá ÷áñáêôçñßóôå ùò óù-
óôÞ (Ó) Þ ëÜèïò (Ë) êáèåìéÜ áðü ôéò ðáñáêÜôù
éóüôçôåò êáé áéôéïëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

i) (ÏÁ
C

Â) = (Ï
C
ÃÄ) Ó Ë

ii)(ÏÂ
C

Ã) = (ÏÄ
C

Á) Ó Ë
iii)(ÏÂ

C
Ã) = 2(ÏÁ

C
Â) Ó Ë

iv) (ÏÁÄ) = 2(ÏÁÂ) Ó Ë
v) å1 = å2 Ó Ë

vi) AB = ë6 Ó Ë

3. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá õðÜñ÷ïõí äýï ïìüêåíôñïé êý-
êëïé ìå áêôßíåò ÏÅ=R êáé ÏÁ=2R. ×áñáêôçñßóôå ùò
óùóôÞ (Ó) Þ ëÜèïò (Ë) êáèåìéÜ áðü ôéò ðáñáêÜôù éóü-
ôçôåò êáé áéôéïëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

i) <
Á
C

Â
= <

Ã
C

Ä
Ó Ë

ii) <
Á
C

Â
= <

E
C

Z
Ó Ë

iii) <
Á
C

Â
= 2<

Ã
C

Ä
Ó Ë

iv) (ÁÂÆÅ) = (ÃÄÈÇ) Ó Ë

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Äßíåôáé êýêëïò (O,R) êáé éóüðëåõñï ôñßãùíï åããå-
ãñáììÝíï óå áõôüí. Íá âñåèåß ôï åìâáäüí ôïõ åããå-
ãñáììÝíïõ êýêëïõ ôïõ ôñéãþíïõ.
2. Äßíåôáé êýêëïò (Ê) êáé ôüîï ôïõ Á

C
Â = 60°. Áí ôï ôü-

îï Á
C

Â Ý÷åé ìÞêïò 4ð cm, íá âñåßôå ôï åìâáäüí ôïõ êý-
êëïõ (Ê).

3. Äßíåôáé éóüðëåõñï ôñßãùíï ÁÂÃ ðëåõñÜò á. ÃñÜ-
öïõìå ôá ôüîá ôùí êýêëùí (Á, á), (Â, á) êáé (Ã, á) ðïõ

ðåñéÝ÷ïíôáé óôéò ãùíßåò Á^, Â^ êáé Ã^ áíôßóôïé÷á. Íá
õðïëïãßóåôå ùò óõíÜñôçóç ôïõ á ôçí ðåñßìåôñï êáé ôï
åìâáäüí ôïõ êáìðõëüãñáììïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ.
4. Óôï äéðëáíü ó÷Þìá 
Ý÷åé ó÷åäéáóôåß Ýíá
çìéêýêëéï äéáìÝôñïõ
ÁÂ=2R êáé åîùôåñéêÜ
ôïõ ôá ßóá çìéêýêëéá
ìå äéáìÝôñïõò ÏÁ, ÁÄ,
ÄÃ êáé ÃÂ. Áí (ì1),

(ì2), (ì3) åßíáé ôá åì-

âáäÜ ôùí ôñéþí ó÷çìáôéæüìåíùí ìçíßóêùí êáé (ê) ôï
åìâáäüí ôïõ çìéêõêëßïõ, íá áðïäåßîåôå üôé 

(ì1)+(ì2)+(ì3)+(ê) = (ÁÂÃÄ).

5. Ôñåéò ßóïé êýêëïé áêôßíáò R åöÜðôïíôáé åîùôåñéêÜ
áíÜ äýï óôá óçìåßá Á, Â êáé Ã. Íá âñåßôå ôçí ðåñßìå-
ôñï êáé ôï åìâáäüí ôïõ êáìðõëüãñáììïõ ôñéãþíïõ
ÁÂÃ, ùò óõíÜñôçóç ôïõ R.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò 
1. Äßíåôáé êýêëïò (O,R) êáé áêôßíá ôïõ ÏÁ. Óôçí ðñï-
Ýêôáóç ôçò ÏÁ ðñïò ôï Á ðáßñíïõìå óçìåßï Â, þóôå
ÏÁ = ÁÂ. Áí ÂÃ åßíáé ôï åöáðôüìåíï ôìÞìá ðïõ Üãåôáé
áðü ôï Â ðñïò ôïí êýêëï, íá âñåßôå ôçí ðåñßìåôñï êáé
ôï åìâáäüí ôïõ ìéêôüãñáììïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ.
2. Äßíåôáé ôåôñÜãùíï ÁÂÃÄ ðëåõ-

ñÜò á êáé ôá ôüîá Â
C

Ä êáé Á
C

Ã ôùí
êýêëùí (Á,á) êáé (Ä,á) áíôßóôïé-
÷á. Íá âñåèåß ôï åìâáäüí ôïõ
ãñáììïóêéáóìÝíïõ ìÝñïõò ôïõ ôå-
ôñáãþíïõ.

Á Â

2ðR2

Åìâáäüí êõêëéêïý äßóêïõ áêôßíáò R

ðR2 }
1

ì

80
}

Åìâáäüí êõêëéêïý ôïìÝá ì° (óå êýêëï
áêôßíáò R) ðR2

Åìâáäüí êõêëéêïý ôïìÝá á rad (óå
êýêëï áêôßíáò R)

}
1

2
} áR2

ðR2 }
3

ì

60
}
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3. Äõï ßóïé êýêëïé áêôßíáò R Ý÷ïõí äéÜêåíôñï ßóç ìå

RÏ2w. Íá âñåèåß ôï åìâáäüí ôïõ êïéíïý ôïõò ìÝñïõò.

4. Äßíåôáé Ýíá çìéêýêëéï äéáìÝôñïõ ÁÂ êáé óôï åóùôå-
ñéêü ôïõ ôá çìéêýêëéá äéáìÝôñùí ÁÃ êáé ÃÂ, üðïõ Ã
óçìåßï ôçò äéáìÝôñïõ ÁÂ. Ç êÜèåôïò ôçò ÁÂ óôï Ã ôÝì-
íåé ôï áñ÷éêü çìéêýêëéï óôï Ä. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï
åìâáäüí ôïõ ÷ùñßïõ ðïõ ðåñéêëåßåôáé ìåôáîý ôùí
ôñéþí çìéêõêëßùí (Üñâõëïò ôïõ Áñ÷éìÞäç) åßíáé ßóï
ìå ôï åìâáäüí ôïõ êýêëïõ äéáìÝôñïõ ÃÄ.
5. Äßíåôáé êýêëïò (O,R) êáé ôüîï ôïõ Á

C
Â = 60°. Íá

âñåèåß ôï åìâáäüí ôïõ åããåãñáììÝíïõ êýêëïõ óôïí êõ-
êëéêü ôïìÝá ÏÁ

C
Â.

Óýíèåôá èÝìáôá
1. ¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ åããåãñáììÝíï óå êýêëï (O,R).
Ïé ðëåõñÝò ÁÂ êáé ÂÃ åßíáé áíôßóôïé÷á ðëåõñÝò êáíï-
íéêïý åîáãþíïõ êáé éóüðëåõñïõ ôñéãþíïõ åããåãñáì-
ìÝíïõ óôïí êýêëï .Íá õðïëïãéóèïýí:

i) ôï ìÞêïò ôçò ðëåõñÜò ÁÃ, 
ii) ï ëüãïò ôùí åìâáäþí ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ êáé ôïõ
êýêëïõ (O,R) 
iii) ôï åìâáäüí ôùí ôñéþí êõêëéêþí ôìçìÜôùí ðïõ
ïñßæïíôáé áðü ôéò ðëåõñÝò ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ êáé ðåñé-
Ý÷ïíôáé óôéò áíôßóôïé÷åò êõñôÝò ãùíßåò.
2. Äßíåôáé êýêëïò (O,R). Ìå êÝíôñï ôõ÷áßï óçìåßï ôïõ
êáé áêôßíá ôçí ðëåõñÜ ôïõ ôåôñáãþíïõ ôïõ åããåãñáì-
ìÝíïõ óå áõôüí, ãñÜöïõìå êýêëï. Íá âñåèåß ôï åìâá-
äüí ôïõ êïéíïý ìÝñïõò ôùí äýï êõêëéêþí äßóêùí.
3. Äýï ßóïé êýêëïé áêôßíáò R Ý÷ïõí äéÜêåíôñï ßóç ìå

RÏ3w. Íá âñåßôå, ùò óõíÜñôçóç ôïõ R, ôï åìâáäüí ôïõ
êïéíïý ôïõò ìÝñïõò.
4. Äßíåôáé êýêëïò (O, R) êáé ìéá äéÜìåôñüò ôïõ ÁÂ. Ìå
êÝíôñï ôï ìÝóï Ã ôïõ åíüò çìéêõêëßïõ êáé áêôßíá ÃÁ
ãñÜöïõìå êýêëï, ï ïðïßïò ïñßæåé ìå ôï Üëëï çìéêýêëéï
ôïí ìçíßóêï, Ýóôù ì. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï åìâáäüí ôïõ
ì éóïýôáé ìå ôï åìâáäüí ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ.

ÃÅÍÉÊEÓ ÁÓÊÇÓÅÉÓ

1. Êáíïíéêü åîÜãùíï ÁÂÃÄÅÆ åßíáé åããåãñáììÝíï óå
êýêëï (Ï, R) êáé Ýóôù Ê, Ë, Ì, Í, Ñ, Ó ôá ìÝóá ôùí
ðëåõñþí ôïõ.
i) Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ÊËÌÍÑÓ åßíáé êáíïíéêü
åîÜãùíï ìå êÝíôñï ôï Ï.

ii) Íá áðïäåßîåôå üôé (KËÌÍÑÓ) = }
3

4
} (ÁÂÃÄÅÆ).

iii) Íá âñåèåß, ùò óõíÜñôçóç ôïõ R, ôï ìÞêïò ôïõ åããå-
ãñáììÝíïõ êýêëïõ óôï ÊËÌÍÑÓ.
2. ¸óôù êýêëïò (O, R) êáé ìßá ÷ïñäÞ ôïõ ÁÂ=ëí. Áí

ï êýêëïò (Ï, á4) ôÝìíåé ôéò áêôßíåò ÏÁ êáé ÏÂ óôá Á´

êáé Â´ áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé
i) ôï åìâáäüí å ôïõ ìéêôüãñáììïõ ôåôñáðëåýñïõ
ÁÂÂ¢´ (ìå äýï ðëåõñÝò ôüîá) éóïýôáé ìå ôï åìâáäüí
ôïõ êõêëéêïý ôïìÝá ÏÁ¢CÂ¢ êáé 

ii) 2íå=ðR2.
3. Ìå âÜóåéò ôéò ðëåõñÝò åíüò í-ãþíïõ êáé óôï åîùôå-
ñéêü ôïõ  êáôáóêåõÜæïõìå í ïñèïãþíéá ìå ôï ßäéï
ýøïò õ. ÓõíäÝïõìå ôéò åîùôåñéêÝò ðëåõñÝò ôïõò ìå
ôüîá êýêëùí ðïõ ãñÜöïõìå ìå êÝíôñá ôéò êïñõöÝò êáé
áêôßíá õ. Íá âñåèåß ôï Üèñïéóìá ôùí åìâáäþí ôùí í
êõêëéêþí ôïìÝùí ðïõ ó÷çìáôßæïíôáé.
4. Óôï åóùôåñéêü ôåôñáãþíïõ ãñÜöïõìå ôÝóóåñéò
ßóïõò êýêëïõò ðïõ åöÜðôïíôáé ìåôáîý ôïõò åîùôåñéêÜ
êáé åöÜðôïíôáé ôùí ðëåõñþí ôïõ ôåôñáãþíïõ. Íá
õðïëïãéóèåß , ùò óõíÜñôçóç ôçò ðëåõñÜò á ôïõ ôåôñá-

ãþíïõ ôï åìâáäüí ôïõ ÷ùñßïõ ðïõ ðåñéêëåßåôáé áðü
ôïõò ôÝóóåñéò êýêëïõò.
5. Óôï êõêëéêü ïéêüðåäï áêôßíáò R = 40m, ôïõ ðáñá-
êÜôù ó÷Þìáôïò, ôï åããåãñáììÝíï ôåôñÜãùíï Ý÷åé ôï
ìÝãéóôï äõíáôü åìâáäüí êáé ðñüêåéôáé íá ðëáêï-
óôñùèåß. Óôá ôÝóóåñá êõêëéêÜ ôìÞìáôá èá ôïðïèå-
ôçèïýí éóÜñéèìåò êõêëéêÝò ãëÜóôñåò ìå ôï ìÝãéóôï
äõíáôü åìâáäüí åðßóçò, åíþ ôï õðüëïéðï èá öõôåõèåß
ìå ãêáæüí. Íá âñåèåß ôï åìâáäüí:

i) ôïõ ìÝñïõò ðïõ èá ðëáêïóôñùèåß, ii) ôïõ ìÝñïõò
ðïõ èá êáëýðôïõí ïé ãëÜóôñåò, iii) ôïõ ìÝñïõò ðïõ èá
öõôåõèåß ìå ãêáæüí.
6. Óôï äéðëáíü ó÷Þìá ôï ôåôñÜãùíï Ý÷åé ðëåõñÜ 
á = 50 m.
Íá âñåèåß: i) ôï åìâáäüí ôïõ åã-
ãåãñáììÝíïõ êýêëïõ, ii) ôï åìâá-
äüí êáèåíüò áðü ôïõò ôÝóóåñéò
êýêëïõò ðïõ åöÜðôïíôáé åóùôå-
ñéêÜ ôïõ ôåôñáãþíïõ êáé åîùôå-
ñéêÜ ôïõ åããåãñáììÝíïõ êýêëïõ.
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