
ÌÞêïò êýêëïõ

11.4 ÐñïóÝããéóç ôïõ ìÞêïõò ôïõ êýêëïõ 
ìå êáíïíéêÜ ðïëýãùíá

Ìå ôç âïÞèåéá ôçò ðåñéìÝôñïõ êáíïíéêþí ðïëõãþíùí ðñïóåããß-
æïõìå óôç óõíÝ÷åéá ôçí Ýííïéá ôïõ ìÞêïõò êýêëïõ. Áò èåùñÞ-
óïõìå Ýíáí êýêëï (O,R) (ó÷.13) êáé áò åããñÜøïõìå óå áõôüí
äéáäï÷éêÜ Ýíá éóüðëåõñï ôñßãùíï, Ýíá êáíïíéêü 6-ãùíï, Ýíá êá-
íïíéêü 12-ãùíï êáé ãåíéêÜ Ýíá ðïëýãùíï ìå äéðëÜóéï êÜèå öïñÜ
ðëÞèïò ðëåõñþí áðü ôï ðñïçãïýìåíï. 
Êáèþò ï áñéèìüò ôùí ðëåõñþí ôùí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí äé-
ðëáóéÜæåôáé, áðü ôï ó÷Þìá öáßíåôáé üôé: �ôï êáíïíéêü ðïëýãùíï
ôåßíåé íá ôáõôéóèåß ìå ôïí êýêëï�.
Óôï ßäéï óõìðÝñáóìá êáôáëÞãïõìå êáé áí áíôß åããåãñáììÝíùí
èåùñÞóïõìå êáíïíéêÜ ðïëýãùíá ðåñéãåãñáììÝíá óôïí êýêëï
(O,R) (ó÷.14) êáé äéðëáóéÜæïõìå äéáñêþò ôï ðëÞèïò ôùí ðëåõ-
ñþí ôïõò. Áí èåùñÞóïõìå ëïéðüí ôçí áêïëïõèßá (Pí) ôùí ðåñé-

ìÝôñùí ôùí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí ôùí åããåãñáììÝíùí óôïí êý-
êëï (O,R) êáé ôçí áêïëïõèßá (P¢í) ôùí ðåñéìÝôñùí ôùí ðåñéãå-

ãñáììÝíùí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí ãýñù áðü ôïí ßäéï êýêëï,
ôüôå áðïäåéêíýåôáé üôé õðÜñ÷åé ìïíáäéêüò èåôéêüò áñéèìüò L
ìåãáëýôåñïò üëùí ôùí üñùí ôçò áêïëïõèßáò (Pí) êáé ìéêñüôåñïò

üëùí ôùí üñùí ôçò (P¢í) ìå ôçí åîÞò éäéüôçôá: êáèþò ôï í äéðëá-

óéÜæåôáé, ïé üñïé ôùí áêïëïõèéþí (Pí) êáé (P¢í) ðñïóåããßæïõí üëï

êáé ðåñéóóüôåñï ôïí áñéèìü L. Ï áñéèìüò L (ðïõ åßíáé ôï êïéíü
üñéï ôùí áêïëïõèéþí êáé áíåîÜñôçôïò áðü ôçí åðéëïãÞ
êáíïíéêþí ðïëõãþíùí) ëÝãåôáé ìÞêïò ôïõ êýêëïõ (Ï,R). 

Ï ÉððïêñÜôçò ï ×ßïò áðÝäåéîå ðñþôïò üôé ï ëüãïò }
2

L

R
} ôïõ ìÞ-

êïõò ôïõ êýêëïõ ðñïò ôç äéÜìåôñü ôïõ åßíáé óôáèåñüò, äçëáäÞ

åßíáé ï ßäéïò ãéá êÜèå êýêëï. Ç óôáèåñÞ áõôÞ ôéìÞ ôïõ ëüãïõ }
2

L

R
}

óõìâïëßæåôáé äéåèíþò ìå ôï Åëëçíéêü ãñÜììá ð (áñ÷éêü ôçò ëÝ-

îçò ðåñéöÝñåéá) äçëáäÞ }
2

L

R
} = ð, ïðüôå ðñïêýðôåé üôé ôï ìÞêïò L

ôïõ êýêëïõ áêôßíáò R äßíåôáé áðü ôç ó÷Ýóç

.

Ï áñéèìüò ð åßíáé Ýíáò Üññçôïò, õðåñâáôéêüò áñéèìüò êáé ìéá
ðñïóÝããéóÞ ôïõ, ðïõ óôçí ðñÜîç ÷ñçóéìïðïéåßôáé, åßíáé ð @ 3,14.

Ï Áñ÷éìÞäçò ÷ñçóéìïðïéïýóå ùò ðñïóÝããéóç ôïõ ð ôï }
2

7

2
}.

L = 2ðR
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11.5  ÌÞêïò ôüîïõ

¸óôù Ýíá ôüîï Á
C

Â åíüò êýêëïõ (O,R) (ó÷.15). Ìßá ôåèëáóìÝíç
ìå Üêñá ôá óçìåßá Á, Â êáé ôéò Üëëåò êïñõöÝò ôçò óçìåßá ôïõ
ôüîïõ ëÝãåôáé åããåãñáììÝíç óôï ôüîï Á

C
Â. Óôçí ðåñßðôùóç ðïõ

ïé ðëåõñÝò ôçò åßíáé ßóåò, ëÝãåôáé êáíïíéêÞ ôåèëáóìÝíç.

Ìéá ôåèëáóìÝíç ìå Üêñá ôá Á, Â êáé ðëåõñÝò åöáðôüìåíåò
ôïõ ôüîïõ Á

C
Â ëÝãåôáé ðåñéãåãñáììÝíç ôåèëáóìÝíç óôï ôüîï

Á
C

Â. Ç Ýííïéá ôçò êáíïíéêÞò ðåñéãåãñáììÝíçò ïñßæåôáé, üðùò
óôçí ðåñßðôùóç ôçò åããåãñáììÝíçò. Ôï ìÞêïò ôïõ ôüîïõ Á

C
Â

êýêëïõ (O,R) ïñßæåôáé üðùò êáé ôï ìÞêïò ôïõ êýêëïõ. Äçëá-
äÞ ôï ìÞêïò ôïõ ôüîïõ Á

C
Â åßíáé ï ìïíáäéêüò èåôéêüò áñéèìüò

l ôïí ïðïßï ðñïóåããßæïõí ïëïÝíá êáé ðåñéóóüôåñï ôá ìÞêç Ñí

êáé Ñ ¢í ôùí êáíïíéêþí ôåèëáóìÝíùí ãñáììþí ôùí åããåãñáì-

ìÝíùí êáé ðåñéãåãñáììÝíùí áíôßóôïé÷á óôï ôüîï Á
C

Â, êáèþò
ôï í äéðëáóéÜæåôáé. EðåéäÞ ï êýêëïò åßíáé ôüîï 360o ìå ìÞêïò

2ðR, ôï ôüîï 1o èá Ý÷åé ìÞêïò }
2

3

ð

6

R

0
} ïðüôå Ýíá ôüîï ìo èá Ý÷åé

ìÞêïò (1).

Åðßóçò, Ýíá ôüîï êýêëïõ  ìå ìÞêïò R ëÝãåôáé áêôßíéï (rad).
¢ñá Ýíá ôüîï á rad Ý÷åé ìÞêïò áR, äçëáäÞ

(2).

Áðü ôéò (1) êáé (2) ðñïêýðôåé üôé  }}
á

ð
}} = }}

1

ì

80
}} .

ll = áR

ll = }}
ð

1

R

80

ì
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ÅÖÁÑÌÏÃH 

Óå êýêëï (O,R) èåùñïýìå äéÜìåôñï ÁÂ êáé ôéò ÷ïñäÝò ÁÃ êáé ÂÃ, þóôå ÁÃ=2cm êáé
ÂÃ 5 2ÏÏ3wcm. Íá âñåèåß ôï ìÞêïò ôïõ êýêëïõ êáé ôá ìÞêç ôùí ôüîùí Á

CC
Ã êáé Ã

CC
Â, ðïõ

åßíáé ìéêñüôåñá ôïõ çìéêõêëßïõ.
Ëýóç
ÅðåéäÞ ç ÁÂ åßíáé äéÜìåôñïò, ç ãùíßá ÁÃ

^
Â èá åßíáé ïñèÞ, ïðüôå

áðü ôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÃÁÂ Ý÷ïõìå ÁÂ2 = ÁÃ2 + ÂÃ2 Þ 
(2R)2 = 22 + (2Ï3w)2 Þ 4R2 = 16, äçëáäÞ R = 2. Ôï ìÞêïò L ôïõ

êýêëïõ èá åßíáé L = 2ðR = 4ð cm. ÅðåéäÞ AÃ = 2 = }
Á

2

Â
} , èá åßíáé

Â
^

= 30°, ïðüôå Á
C

Ã = 60° êáé åðïìÝíùò ôï ìÞêïò ôïõ èá åßíáé:

Ó÷Þìá 15
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kefal11.qxd  22/01/2001 06:34 PM  Page 244



245

ÌÅÔÑÇÓÇ ÊÕÊËÏÕ

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Áíôéóôïé÷ßóôå êÜèå ìÝãåèïò ôçò óôÞëçò Á ìå ôçí ôéìÞ
ôïõ óôç óôÞëç Â.

2. Ôï ìÞêïò L ôüîïõ, êýêëïõ áêôßíáò R ìå ÷ïñäÞ ë6 åßíáé:

á. 6R â. ðR ã. }
1

3
} ðR ä. 2ðR å. }

1

3
} R 

Êõêëþóôå ôï ãñÜììá ôçò óùóôÞò áðÜíôçóçò êáé áéôéï-

ëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. ÐÜíù óå åõèåßá å èåùñïýìå äéáäï÷éêÜ ôá óçìåßá Á,
Â, Ã êáé Ä. Áí L1,L2,L3, êáé L åßíáé ôá ìÞêç ôùí

êýêëùí ìå äéáìÝôñïõò ÁÂ, ÂÃ, ÃÄ êáé ÁÄ áíôßóôïé÷á
íá áðïäåßîåôå üôé L1 + L2 + L3 = L.

2. Íá âñåßôå ôï ìÞêïò ôïõ åããåãñáììÝíïõ êýêëïõ óå
êáíïíéêü åîÜãùíï ðëåõñÜò 10cm.
3. Íá âñåèåß ôï ìÞêïò ôïõ ôüîïõ ðïõ áíôéóôïé÷åß óôçí
ðëåõñÜ êáíïíéêïý 10-ãþíïõ åããåãñáììÝíïõ óå êýêëï
áêôßíáò 5cm.
4. ¼ôáí Ýíá ðïäÞëáôï äéáíýåé ìéá áðüóôáóç, ï Ýíáò
ôñï÷üò ôïõ ðïõ Ý÷åé áêôßíá R êÜíåé í óôñïöÝò, åíþ ï
Üëëïò, ðïõ Ý÷åé áêôßíá ñ êÜíåé 2í óôñïöÝò. Íá áðïäåß-
îåôå üôé R = 2ñ.
5. Äßíåôáé êýêëïò (O, R) êáé ôá äéáäï÷éêÜ ôïõ óçìåßá

Á, Â, Ã, þóôå íá åßíáé ÁÂ = RÏ2w êáé ÂÃ = RÏ3w. Na
âñåèïýí ôá ìÞêç ôùí ôüîùí Á

C
Â, Â

C
Ã êáé Ã

C
Á, ùò óõ-

íÜñôçóç ôïõ R.

ÁðïäåéêôéêÝò  ÁóêÞóåéò
1. Ìå äéÜìåôñï ôçí áêôßíá ÏÁ åíüò êýêëïõ (O, R) ãñÜ-
öïõìå êýêëï (Ê) êáé áðü ôï Ï öÝñïõìå çìéåõèåßá ðïõ
ôÝìíåé ôïí êýêëï (Ï) óôï Ã êáé ôïí êýêëï (Ê) óôï Ä. Íá
áðïäåßîåôå üôé ôá ôüîá Á

C
Ã êáé Á

C
Ä Ý÷ïõí ßóá ìÞêç.

2. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ìÞêïò ôïõ êýêëïõ, ðïõ åöÜ-
ðôåôáé óå äýï ïìüêåíôñïõò êýêëïõò, éóïýôáé ìå ôï çìé-
Üèñïéóìá Þ ôçí çìéäéáöïñÜ ôùí ìçêþí áõôþí, üôáí
áíôßóôïé÷á ï êýêëïò áõôüò ðåñéÝ÷åé óôï åóùôåñéêü ôïõ
Þ ü÷é ôï ìéêñüôåñï êýêëï.
3. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå á = 13cm, â = 14cm êáé 
ã = 15cm. Íá âñåßôå ôï ìÞêïò
i) ôïõ åããåãñáììÝíïõ êýêëïõ ôïõ ôñéãþíïõ,
ii) ôïõ ðåñéãåãñáììÝíïõ êýêëïõ ôïõ ôñéãþíïõ.

Óýíèåôá ÈÝìáôá
1. Äßíåôáé çìéêýêëéï (Ï,R) äéáìÝôñïõ ÁÂ. Ìå äéáìÝ-
ôñïõò ôéò ÁÏ êáé ÏÂ ãñÜöïõìå óôï åóùôåñéêü ôïõ
ðñþôïõ çìéêýêëéá. Íá õðïëïãßóåôå ôï ìÞêïò ôïõ êý-
êëïõ, ï ïðïßïò åöÜðôåôáé ôùí ôñéþí áõôþí çìéêõêëß-
ùí, ùò óõíÜñôçóç ôïõ R.
2. Äßíåôáé ôåôáñôïêýêëéï Ï Á

C
Â. Ìå äéÜìåôñï ôçí ÏÁ

ãñÜöïõìå óôï åóùôåñéêü ôïõ ôåôáñôïêõêëßïõ, çìéêý-
êëéï êáé óôç óõíÝ÷åéá ãñÜöïõìå êýêëï (Ê) ðïõ åöÜðôå-
ôáé óôï çìéêýêëéï, óôçí ðëåõñÜ ÏÂ êáé óôï ôüîï Á

C
Â.

Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ìÞêïò ôïõ êýêëïõ (Ê) éóïýôáé ìå
ôï ìÞêïò ôïõ ôüîïõ Á

C
Â.

3. Íá âñåßôå ôï ìÞêïò ôçò ãñáììÞò ÁÂÃÄÅÆ ôïõ ðáñá-
êÜôù ó÷Þìáôïò.

Á Â

áR
ÌÞêïò êýêëïõ áêôßíáò R

2ðR

ÌÞêïò ôüîïõ ìï (óå êýêëï
áêôßíáò R) }

ð

3

R

60

ì
}

2áR
ÌÞêïò ôüîïõ árad (óå êýêëï

áêôßíáò R) }
ð

1

R

80

ì
}

l1 = }
ð

1

R

80

ì
} = }

ð ?

1

2

80

? 60
} = }

2

3
} ð cm.

ÔÝëïò, áöïý Á
^

= 60°, èá åßíáé Â
C

Ã = 120° êáé ôï ìÞêïò ôïõ, èá åßíáé

l2 = }
ð ?

1

2

8

?

0

120
} = }

4

3
} ð cm.
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