
ÌÝôñçóç Êýêëïõ
Ç ìÝôñçóç ôïõ ìÞêïõò ôïõ êýêëïõ êáé ôïõ åìâáäïý ôïõ êõêëéêïý äßóêïõ
áðïôÝëåóå Ýíá óçìáíôéêü èÝìá ìå ôï ïðïßï áó÷ïëÞèçêáí óðïõäáßïé ìáèçìá-
ôéêïß ôçò áñ÷áéüôçôáò (ÉððïêñÜôçò ï ×ßïò, Áñ÷éìÞäçò). Ãéá ôï óêïðü áõôü
÷ñçóéìïðïéÞèçêáí ôá êáíïíéêÜ ðïëýãùíá, ôá ïðïßá ìå ôç óåéñÜ ôïõò áðá-
ó÷üëçóáí ôïõò ìáèçìáôéêïýò ãéá ðåñßïäï ðÜíù áðü 2.000 ÷ñüíéá (Áñ÷áéüôç-
ôá - K.F. Gauss).

Óôï ðáñüí êåöÜëáéï åéóÜãïõìå ôçí Ýííïéá ôùí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí êáé
ìåëåôÜìå âáóéêÝò éäéüôçôÝò ôïõò. EîåôÜæïõìå ôçí åããñáöÞ ïñéóìÝíùí âáóé-
êþí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí óå êýêëï êáé õðïëïãßæïõìå ôá óôïé÷åßá ôïõò.
Óôç óõíÝ÷åéá «ðñïóåããßæïíôáò» ôïí êýêëï ìå êáíïíéêÜ ðïëýãùíá åããåãñáì-
ìÝíá Þ ðåñéãåãñáììÝíá óå áõôüí êáé ÷ñçóéìïðïéþíôáò ôïí ïñéóìü ôïõ áñéè-
ìïý ð, âñßóêïõìå ôýðïõò ãéá ôï ìÞêïò êýêëïõ êáé ôüîïõ êáé ãéá ôï åìâáäüí
êõêëéêïý äßóêïõ êáé ôïìÝá.
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ÊáíïíéêÜ ðïëýãùíá

11.1 Ïñéóìüò êáíïíéêïý ðïëõãþíïõ

¼ðùò åßíáé ãíùóôü, Ýíá ôåôñÜãùíï Ý÷åé üëåò ôéò ðëåõñÝò ôïõ
ßóåò êáé üëåò ôéò ãùíßåò ôïõ ßóåò. Ôï ßäéï éó÷ýåé êáé ãéá Ýíá éóü-
ðëåõñï ôñßãùíï. ÔÝôïéá ðïëýãùíá ëÝãïíôáé êáíïíéêÜ. 

Ïñéóìüò

¸íá ðïëýãùíï ëÝãåôáé êáíïíéêü, üôáí Ý÷åé üëåò ôéò
ðëåõñÝò ôïõ ßóåò êáé üëåò ôéò ãùíßåò ôïõ ßóåò. 

� Ãùíßá êáíïíéêïý í-ãþíïõ
¸óôù Á1Á2...Áí Ýíá êáíïíéêü ðïëýãùíï ìå í ðëåõñÝò êáé

Ýóôù Á^1 = Á^ 2 = ¼ = Á^ í = öí (ó÷.1). ÅðåéäÞ ôï Üèñïéóìá ôùí

ãùíéþí êÜèå êõñôïý í-ãþíïõ åßíáé (í � 2)180ï, èá Ý÷ïõìå 
íöí = (í � 2) ? 180° êáé åðïìÝíùò 

.

� Ïìïéüôçôá êáíïíéêþí ðïëõãþíùí

Áò èåùñÞóïõìå ôþñá äýï êáíïíéêÜ ðïëýãùíá ÁÂÃ...Ô,
Á´Â´Ã´...Ô´ (ó÷.2) ìå ôïí ßäéï áñéèìü ðëåõñþí í. Ôüôå ç ãùíßá

êáèåíüò åßíáé  180° � }
36

í

0°
}, ïðüôå Ý÷ïõìå: 

Á^ = Á^¢ , Â^ = Â^ ¢ , ¼ , Ô^ = Ô^ ¢ (1).

Åðßóçò, áöïý ÁÂ=ÂÃ=...= ÔÁ êáé Á´Â´=Â´Ã´=...=Ô´Á´ èá
Ý÷ïõìå 

}
Á

Á

¢
Â

Â¢
} = }

Â

Â

¢
Ã

Ã¢
} = ¼ = }

Ô

Ô

¢
Á

Á¢
} (2).

Áðü ôéò (1) êáé (2) ðñïêýðôåé üôé ôá ðïëýãùíá ÁÂÃ...Ô êáé
Á´Â´Ã´...Ô´ åßíáé üìïéá. ¸ôóé, Ý÷ïõìå ôï åðüìåíï óõìðÝñá-
óìá:
Äýï êáíïíéêÜ ðïëýãùíá ìå ôïí ßäéï áñéèìü ðëåõñþí
åßíáé üìïéá.

öí = 180° � }}
36

í

0°
}}
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11.2  Éäéüôçôåò êáé óôïé÷åßá êáíïíéêþí
ðïëõãþíùí

Ìéá óçìáíôéêÞ éäéüôçôá ôùí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí åêöñÜæå-
ôáé áðü ôï åðüìåíï èåþñçìá.

Áðüäåéîç
¸óôù ÁÂÃÄ ...Ô Ýíá êáíïíéêü ðïëýãùíï (ó÷. 3). Èåùñïýìå
ôïí êýêëï (Ï, R) ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôéò êïñõöÝò Á, Â, Ã ôïõ
ðïëõãþíïõ. Èá áðïäåßîïõìå üôé ï êýêëïò áõôüò äéÝñ÷åôáé êáé
áðü ôçí êïñõöÞ Ä, äçëáäÞ üôé OÄ=R. ÅðåéäÞ OB=OÃ=R, ôï
ôñßãùíï ÏÂÃ åßíáé éóïóêåëÝò êáé åðïìÝíùò Â^1 = Ã^1 = ó, ïðüôå

ôá ôñßãùíá ÏÁÂ êáé ÏÃÄ åßíáé ßóá, ãéáôß Ý÷ïõí:
OB=OÃ, ÁÂ=ÃÄ (áöïý ÁÂÃÄ... T êáíïíéêü) êáé

Â^2 = Â^ � ó = Ã^ � ó = Ã^2.

Áðü ôçí éóüôçôá áõôÞ ðñïêýðôåé üôé OÄ = OA = R. ¼ìïéá
áðïäåéêíýåôáé üôé ï êýêëïò (O,R)  äéÝñ÷åôáé êáé áðü ôéò õðü-
ëïéðåò êïñõöÝò Å, Æ, ... Ô êáé åðïìÝíùò ôï ðïëýãùíï åßíáé åã-
ãñÜøéìï. Ïé ðëåõñÝò ôïõ ðïëõãþíïõ åßíáé ßóåò ÷ïñäÝò ôïõ
êýêëïõ (O,R), åðïìÝíùò êáé ôá áðïóôÞìáôÜ ôïõò èá åßíáé
ßóá, Ýóôù ìå á. ÅðïìÝíùò, ï êýêëïò (O,á) åöÜðôåôáé óôéò
ðëåõñÝò ôïõ ÁÂÃÄ...Ô, Üñá ôï ðïëýãùíï åßíáé ðåñéãñÜøéìï
óå êýêëï. Åßíáé öáíåñü, áðü ôá ðáñáðÜíù, üôé ï ðåñéãåãñáì-
ìÝíïò êýêëïò (O,R) êáé ï åããåãñáììÝíïò (O,á) ôïõ ðïëõãþ-
íïõ åßíáé ïìüêåíôñïé.

� Óôïé÷åßá êáíïíéêïý ðïëõãþíïõ
Áðïäåßîáìå ðáñáðÜíù üôé êÜèå êáíïíéêü ðïëýãùíï Ý÷åé Ýíáí
ðåñéãåãñáììÝíï êáé Ýíáí åããåãñáììÝíï êýêëï ðïõ Ý÷ïõí
êïéíü êÝíôñï.
Ôï êïéíü êÝíôñï ôùí äýï áõôþí êýêëùí ëÝãåôáé êÝíôñï ôïõ
ðïëõãþíïõ. Ç áêôßíá R ôïõ ðåñéãåãñáììÝíïõ êýêëïõ ëÝãåôáé
áêôßíá ôïõ ðïëõãþíïõ, åíþ ç áðüóôáóç ôïõ êÝíôñïõ áðü ìéá
ðëåõñÜ ôïõ, äçëáäÞ ç áêôßíá ôïõ åããåãñáììÝíïõ êýêëïõ
ëÝãåôáé áðüóôçìá ôïõ ðïëõãþíïõ.
ÅðåéäÞ ôá ôüîá Á

C
Â, Â

C
Ã, ¼ , Ô

C
Á (ó÷.3) åßíáé ßóá, ïé åðßêåíôñåò 

ÊÜèå êáíïíéêü ðïëýãùíï åããñÜöåôáé óå Ýíáí êýêëï
êáé ðåñéãñÜöåôáé óå Ýíáí Üëëïí. Ïé äýï áõôïß êýêëïé
åßíáé ïìüêåíôñïé.
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ãùíßåò ÁÏ^ Â, ÂÏ^ Ã, ¼, ÔÏ^ Á åßíáé ßóåò. Êáèåìßá áðü ôéò ãùíßåò
áõôÝò, äçëáäÞ ç ãùíßá õðü ôçí ïðïßá öáßíåôáé êÜèå ðëåõñÜ
ôïõ ðïëõãþíïõ áðü ôï êÝíôñï ôïõ, ëÝãåôáé êåíôñéêÞ ãùíßá
ôïõ ðïëõãþíïõ.
Óôá åðüìåíá, óå Ýíá êáíïíéêü í-ãùíï èá óõìâïëßæïõìå ìå
R ôçí áêôßíá ôïõ, ìå ëí ôçí ðëåõñÜ ôïõ, ìå áí ôï áðüóôçìÜ

ôïõ, ìå ùí ôçí êåíôñéêÞ ôïõ ãùíßá, ìå Ñí ôçí ðåñßìåôñü ôïõ

êáé Åí ôï åìâáäüí ôïõ.

Ãéá ôá óôïé÷åßá ôùí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí éó÷ýåé ôï åîÞò
èåþñçìá.

Áðüäåéîç
¸óôù ÁÂÃÄ...Ô Ýíá êáíïíéêü í-ãùíï, R ç áêôßíá ôïõ, 
ÁÂ = ëí ç ðëåõñÜ ôïõ êáé OH = áí ôï áðüóôçìÜ ôïõ (ó÷.4).

(i) Áðü ôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÇÏÁ, ìå åöáñìïãÞ ôïõ Ðõèá-
ãüñåéïõ èåùñÞìáôïò ðñïêýðôåé OH2+HA2=OA2, äçëáäÞ 

á2
í + 1}

ë

2
í}2

2
= R2.

(ii) ÅðåéäÞ ÁÂ = ÂÃ = ¼ = ÔÁ = ëí, èá åßíáé Ñí = íëí. 

(iii) ÅðåéäÞ Á
C

Â = Â
C

Ã = ¼ = Ô
C

Á èá åßíáé

ÁÏ^ Â = ÂÏ^ Ã = ¼ = ÔÏ^ Á = ùí

êáé áöïý ïé ãùíßåò ÁÏ^ Â, ÂÏ^ Ã, ¼ êáé ÔÏ^ Á Ý÷ïõí Üèñïéóìá

360ï, Ý÷ïõìå íùí = 360°, äçëáäÞ ùí = }
36

í

0°
}.

(iv) Ôá ôñßãùíá ÏÁÂ, ÏÂÃ, ... , ÏÔÁ åßíáé ßóá (ÐÐÐ), Üñá
êáé éóåìâáäéêÜ êáé åðïìÝíùò Ý÷ïõìå:

Åí = í(ÏÁÂ) = í }
1

2
} ÁÂ ? ÏÇ = }

1

2
} íëíáí = }

1

2
} Ñíáí

áöïý Ñí = íëí .

Óå êÜèå êáíïíéêü í�ãùíï áêôßíáò R éó÷ýïõí ïé åîÞò
ó÷Ýóåéò:

(i) á2
í + }

ë

4

2
í} = R2 (ii) Ñí = íëí

(iii) ùí = }
36

í

0°
} (iv) Eí = }

1

2
}Ñíáí
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Áðüäåéîç

Èåùñïýìå äýï êáíïíéêÜ ðïëýãùíá ÁÂÃ...Ô êáé Á´Â´Ã´...Ô´
(ó÷.5) ìå ôï ßäéï ðëÞèïò ðëåõñþí, Ýóôù í (í $3). Áí Ï,Ï´ ôá
êÝíôñá ôùí ðïëõãþíùí, ôá ôñßãùíá ÏÁÂ êáé Ï´Á´Â´ åßíáé

üìïéá ãéáôß åßíáé éóïóêåëÞ êáé Ý÷ïõí ÁÏ^ Â = Á¢Ï^ ¢Â¢ = }
36

í

0°
}

êáé åðïìÝíùò }
Á

Á

¢
Â

Â¢
} = }

Ï

Ï

¢
Á

Á¢
} = }

Ï

Ï

¢
Ç

Ç¢
}, üðïõ ÏÇ, Ï¢Ç¢ ôá ýøç

ôùí ôñéãþíùí. Áðü ôçí ôåëåõôáßá éóüôçôá ðñïêýðôåé üôé:

,

üðïõ ëí , R, áí ôá óõíÞèç óôïé÷åßá ôïõ ÁÂÃ...Ô êáé ë¢í , R¢,
á¢í ôá óôïé÷åßá ôïõ Á´Â´Ã´...Ô´.

}}
ë

ë

¢¢
í

í

}} = }}
R

R

¢¢
}} = }}

á

á

¢¢
í

í

}}
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Ó×ÏËÉÏ
Ç äéáßñåóç åíüò êýêëïõ óå í ßóá ôüîá ìå ôïí êáíüíá êáé ôï äéáâÞôç äåí åßíáé äõíáôÞ ãéá ïðïéáäÞðïôå ôéìÞ ôïõ
öõóéêïý áñéèìïý í. Ãéá ðáñÜäåéãìá, äåí åßíáé äõíáôÞ ç äéáßñåóç åíüò êýêëïõ óå åðôÜ ßóá ôüîá, ôï ïðïßï óçìáß-
íåé üôé äåí êáôáóêåõÜæåôáé êáíïíéêü 7-ãùíï. Áðü ôïí ôñüðï êáôáóêåõÞò ôùí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí (ìå êáíüíá
êáé äéáâÞôç) ðïõ áíáðôýóóåôáé óôá óôïé÷åßá ôïõ Åõêëåßäç, ðñïêýðôåé üôé ïé áñ÷áßïé ¸ëëçíåò Ìáèçìáôéêïß êáôá-

óêåýáæáí êáíïíéêÜ ðïëýãùíá ìå ðëÞèïò ðëåõñþí 2í, í $2, 2í ?3, 2í ? 5, 2í ? 3 ? 5, üðïõ í = 0, 1, 2, ...
Ï Áñ÷éìÞäçò (287ð.×. ðåñßðïõ - 212ð.×.) áó÷ïëÞèçêå ìå ôï ðñüâëçìá ôçò êáôáóêåõÞò êáíïíéêïý ðïëõãþíïõ êáé
ðáñïõóßáóå Ýíá èáõìÜóéï Ýñãï ìå èÝìá ôçí êáôáóêåõÞ ôïõ êáíïíéêïý 7-ãþíïõ. ÁñêåôÜ áñãüôåñá, ôï 1796, ï
Gauss (1777 - 1855) ìå áöïñìÞ ôçí êáôáóêåõÞ êáíïíéêïý 17-ãþíïõ áðÝäåéîå üôé Ýíá êáíïíéêü ðïëýãùíï ìðïñåß
íá êáôáóêåõáóôåß, üôáí ôï ðëÞèïò í ôùí ðëåõñþí ôïõ åßíáé ôçò ìïñöÞò í = 2áÑ1 ?Ñ2 ? ¼ ? Ñê , üðïõ á öõóéêüò

áñéèìüò êáé Ñ1, Ñ2, ¼, Ñê ðñþôïé áñéèìïß ôïõ Fermat, äçëáäÞ ôçò ìïñöÞò Ñë = 22ë
+ 1, ë = 1, 2, ¼ ,ê. 

Ó÷Þìá 5

ÐÏÑIÓÌÁ

Óå äýï êáíïíéêÜ í�ãùíá ï ëüãïò ôùí ðëåõñþí ôïõò
éóïýôáé ìå ôï ëüãï ôùí áêôßíùí ôïõò êáé ôï ëüãï ôùí
áðïóôçìÜôùí ôïõò.

ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ
Áðïäåéêíýåôáé üôé, áí ôá óçìåßá Á1,Á2,...Áí äéáéñïýí

Ýíáí êýêëï óå í ßóá ôüîá, ôüôå ôï ðïëýãùíï
Á1Á2...Áí (ó÷.6á) êáèþò êáé ôï ðïëýãùíï

Â1,Â2,...Âí, ðïõ ó÷çìáôßæïõí ïé åöáðôüìåíåò ôïõ

êýêëïõ óôá óçìåßá áõôÜ (ó÷.6â) åßíáé êáíïíéêÜ.
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AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. ÕðÜñ÷ïõí êáíïíéêÜ ðïëýãùíá ôùí ïðïßùí ïé åîù-
ôåñéêÝò ãùíßåò åßíáé áìâëåßåò;
2. Ðïéï åßíáé ôï áðüóôçìá êáíïíéêïý ðïëõãþíïõ ðå-
ñéãåãñáììÝíïõ óå êýêëï;
3. ¸íá êõñôü ðïëýãùíï åßíáé êáíïíéêü üôáí:
á. Ý÷åé ìüíïí ôéò ðëåõñÝò ôïõ ßóåò,
â. Ý÷åé ìüíïí ôéò ãùíßåò ôïõ ßóåò,
ã. åßíáé åããñÜøéìï óå êýêëï êáé Ý÷åé ôéò ðëåõñÝò ôïõ ßóåò.
4. Ìåôáîý ôùí ëí, áí êáé R éó÷ýåé:

á. ë2
í + }

á

4
í
2

} = R2 â.  ë2
í + áí

2 = 4R2

ã.  ë2
í = 4(R2 � áí

2) ä.  ë2
í + áí

2 = }
R

4

2

}

5. Ìåôáîý ôùí ùí êáé öí éó÷ýåé:

á. ùí+öí=1z â. ùí+öí=2z

ã. ùí+öí=270° ä. ùí+öí=3z

(Óôéò åñùôÞóåéò 3, 4, êáé 5 êõêëþóôå ôï ãñÜììá ðïõ
áíôéóôïé÷åß óôçí óùóôÞ áðÜíôçóç êáé áéôéïëïãÞóôå ôçí

áðÜíôçóÞ óáò).

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Íá âñåèïýí ç ãùíßá êáé ç êåíôñéêÞ ãùíßá åíüò êá-
íïíéêïý: ðåíôáãþíïõ, åîáãþíïõ, äåêáãþíïõ êáé äù-
äåêáãþíïõ.
2. Áí ç ãùíßá åíüò êáíïíéêïý ðïëõãþíïõ åßíáé 108°,
ôüôå ôï ðëÞèïò ôùí ðëåõñþí ôïõ åßíáé:
á. 15 â. 12 ã. 10
ä. 5 å. 8
Êõêëþóôå ôï ãñÜììá ôçò óùóôÞò áðÜíôçóçò êáé áéôéï-

ëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

3. Óå äýï êáíïíéêÜ ðåíôÜãùíá ï ëüãïò ôùí ðëåõñþí
ôïõò åßíáé ë = 2. Ðïéïò åßíáé ï ëüãïò ôùí áðïóôçìÜ-
ôùí, ôùí áêôßíùí ôïõò, ôùí ðåñéìÝôñùí ôïõò êáé ôùí
åìâáäþí ôïõò;
4. Ôá ðëÞèç í1, í2 ôùí ðëåõñþí äýï êáíïíéêþí ðïëõ-

ãþíùí åßíáé áíôßóôïé÷á ñßæåò ôùí åîéóþóåùí:

í3 � 3í2 � 7í � 15 = 0, 2í � 9 = Ïíw�w 4w.
Íá áðïäåßîåôå üôé ôá ðïëýãùíá åßíáé üìïéá.

5. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ìüíï êáíïíéêü ðïëýãùíï ìå
ãùíßá ïîåßá åßíáé ôï éóüðëåõñï ôñßãùíï.
6. Áí Ýíá êáíïíéêü í-ãùíï êáé Ýíá êáíïíéêü ì-ãùíï
(ì>í) åßíáé åããåãñáììÝíá óôïí ßäéï êýêëï, íá áðïäåß-

îåôå üôé

i) ë2
í � ë2

ì = 4(á2
ì � á2

í),

ii) ëí > ëì Û áí < áì .

7. Èåùñïýìå Ýíá êáíïíéêü ðåíôÜãùíï ÁÂÃÄÅ
åããåãñáììÝíï óå êýêëï (Ï, R). Íá áðïäåßîåôå üôé

i) êÜèå äéáãþíéïò ÷ùñßæåé ôï ðåíôÜãùíï óå Ýíá éóï-
óêåëÝò ôñáðÝæéï êáé óå Ýíá éóïóêåëÝò ôñßãùíï,

ii) ç äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò BA^Ã åßíáé êÜèåôç óôçí
ðëåõñÜ ÁÅ,

iii) äýï äéáãþíïé ðïõ äåí Ý÷ïõí êïéíü Üêñï ó÷çìáôß-
æïõí ìå äýï ðëåõñÝò ôïõ ðåíôáãþíïõ ñüìâï êáé

iv) áí Ç åßíáé ôï óçìåßï ôïìÞò ôçò ÁÃ ìå ôç ÂÄ, ôüôå

ÁÇ2=ÁÃ ? ÇÃ.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. Ôï äÜðåäï åíüò äùìáôßïõ óôñþèçêå ìå ðëáêßäéá
ó÷Þìáôïò êáíïíéêþí ðïëõãþíùí ìå ðëÞèïò ðëåõñþí
ë, ì, í, üðïõ ë ¹ ì ¹ í ¹ ë. Íá áðïäåßîåôå üôé 

}
1

ë
} + }

ì

1
} + }

1

í
} = }

1

2
} .

2. Áí Ýíá ðïëýãùíï åßíáé åããñÜøéìï êáé ðåñéãñÜøéìï
óå äýï ïìüêåíôñïõò êýêëïõò, íá áðïäåßîåôå üôé åßíáé
êáíïíéêü.

3. Áí Á, Â, Ã, Ä åßíáé äéáäï÷éêÝò êïñõöÝò åíüò êáíïíé-
êïý í� ãþíïõ (í³4), íá áðïäåßîåôå üôé

ÁÃ2 � ÁÂ2=ÁÂ ? ÁÄ.

4. Áí Å2í åßíáé ôï åìâáäüí åíüò êáíïíéêïý 2í� ãþíïõ

(í>4), åããåãñáììÝíïõ óå êýêëï (Ï, R), íá áðïäåßîåôå

üôé Å2í = }
1

2
} ÑíR, üðïõ Pí ç ðåñßìåôñïò ôïõ êáíïíéêïý

í�ãþíïõ áêôßíáò R.

5. Áí ëí´ åßíáé ðëåõñÜ êáíïíéêïý í � ãþíïõ ðåñéãå-

ãñáììÝíïõ óå êýêëï êáé ëí , áí ç ðëåõñÜ êáé ôï áðüóôç-

ìá áíôßóôïé÷á, êáíïíéêïý í-ãþíïõ åããåãñáììÝíïõ óôïí
ßäéï êýêëï, íá áðïäåßîåôå üôé R ?ëí = áí ? ë¢í .

6. Áí Ea, Eâ, Eã åßíáé ôá åìâáäÜ êáíïíéêþí í-ãþíùí

ðïõ Ý÷ïõí ðëåõñÝò ßóåò áíôßóôïé÷á ìå ôéò ðëåõñÝò á, â,

ã ïñèïãþíéïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ (Á^ = 1z), íá áðïäåßîåôå
üôé Åâ +Åã = Åá .

Óýíèåôá èÝìáôá
1. Ïé Ðõèáãüñåéïé éó÷õñßæïíôáí üôé õðÜñ÷ïõí ôñßá ìü-
íï êáíïíéêÜ ðïëýãùíá ôùí ïðïßùí ïé ãùíßåò ìðïñïýí
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11.3  ÅããñáöÞ âáóéêþí êáíïíéêþí ðïëõãþ-
íùí óå êýêëï êáé óôïé÷åßá ôïõò

Áðü ôçí ðáñáôÞñçóç ôçò ðñïçãïýìåíçò ðáñáãñÜöïõ ðñïêý-
ðôåé üôé ãéá íá êáôáóêåõÜóïõìå Ýíá êáíïíéêü ðïëýãùíï ìå í
(í $ 3) ðëåõñÝò, áñêåß íá ÷ùñßóïõìå Ýíá êýêëï óå í ßóá ôüîá.
Ç êáôáóêåõÞ ìå êáíüíá êáé äéáâÞôç äåí åßíáé äõíáôÞ ãéá êÜèå
í. (ó÷üëéï §11.2). Óôç óõíÝ÷åéá, èá áó÷ïëçèïýìå ìå ôçí
åããñáöÞ ìåñéêþí âáóéêþí êáíïíéêþí ðïëõãþíùí óå êýêëï
êáé èá õðïëïãßóïõìå ôá óôïé÷åßá ôïõò.

� ÔåôñÜãùíï

¸óôù Ýíáò êýêëïò (Ï,R) (ó÷.7). Áí öÝñïõìå äýï êÜèåôåò äéá-
ìÝôñïõò ÁÃ êáé ÂÄ, èá åßíáé ÁÏ^ Â = ÂÏ^ Ã = ÃÏ^ Ä = ÄÏ^ Á = 90°,
ïðüôå Á

C
Â = Â

C
Ã = Ã

C
Ä = Ä

C
Á êáé åðïìÝíùò ôï ÁÂÃÄ åßíáé

ôåôñÜãùíï. Áðü ôï ïñèïãþíéï êáé éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÏÁÂ ìå
åöáñìïãÞ ôïõ Ðõèáãüñåéïõ èåùñÞìáôïò Ý÷ïõìå 

ë2
4 = ÁÂ2 = ÏÁ2 + ÏÂ2 = R2 + R2 = 2R2,

áðü ôçí ïðïßá ðñïêýðôåé üôé: 

.

Áðü ôç âáóéêÞ ó÷Ýóç á2
í + }

ë

4

2
í} = R2 ìå í = 4 ðñïêýðôåé üôé

á2
4 = R2 � }

(RÏ
4

2w)2

} = }
R

2

2

} ,

äçëáäÞ .

� Êáíïíéêü åîÜãùíï

¸óôù êýêëïò (Ï,R) êáé ÁÂ ç ðëåõñÜ ôïõ êáíïíéêïý åîáãþíïõ
ðïõ èÝëïõìå íá åããñÜøïõìå óôïí (Ï,R) (ó÷.8). 
Ôüôå ÁÏ^ Â = ù6 = 60° êáé åðåéäÞ OA = OB (=R) ôï ôñßãùíï

ÏÁÂ åßíáé éóüðëåõñï. ¢ñá AB = OA = R, äçëáäÞ

á4 = }}
RÏÏ

2

2ww
}}

ë4 = RÏÏ2ww
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íá êáëýøïõí ôï åðßðåäï ãýñù áðü Ýíá óçìåßï. Ôá êá-
íïíéêÜ áõôÜ ðïëýãùíá åßíáé ôá éóüðëåõñá ôñßãùíá, ôá
ôåôñÜãùíá êáé ôá êáíïíéêÜ åîÜãùíá. Íá áðïäåßîåôå
ôçí áëÞèåéá ôïõ éó÷õñéóìïý áõôïý ôùí Ðõèáãïñåßùí.
2. ¸óôù êáíïíéêü í-ãùíï êáé óçìåßï Ó óôï åóùôåñéêü
ôïõ. Áí d1, d2, ¼, dv åßíáé ïé áðïóôÜóåéò ôïõ Ó áðü ôéò

ðëåõñÝò ôïõ í-ãþíïõ, íá áðïäåßîåôå üôé
d1 + d2 + ... + dv = íáí , 

üðïõ áí ôï áðüóôçìá ôïõ í-ãþíïõ.

3. Óå êáíïíéêü äåêÜãùíï ÁÂÃÄ...Ê ç ðëåõñÜ ÁÂ ðñï-
åêôåéíüìåíç ôÝìíåé ôçí ðñïÝêôáóç ôçò áêôßíáò ÏÃ óôï
óçìåßï Ì. Íá áðïäåßîåôå üôé ÁÌ=ÁÄ.

Ó÷Þìá 7

Ó÷Þìá 8
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