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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   ΑΛΓΕΒΡΑΣ   Β   ΛΥΚΕΙΟΥ 

Θέμα 1  

Α) Δίνεται το γραμμικό σύστημα (𝛴)   2𝑥2 ∶  

{
(𝜆 − 1)𝑥 + 𝜆𝑦 = 𝜆

𝑥 + 𝜆𝑦 = 2
,    𝜆 ∈ ℝ. 

Α1) Να λύσετε το σύστημα για τις διάφορες τιμές του 𝜆 ∈ ℝ. 

Α2) Για ποιες τιμές του 𝜆  οι ευθείες  

           𝜀:   (𝜆 − 1)𝑥 + 𝜆𝑦 = 𝜆  𝜅𝛼𝜄   𝜁:   𝑥 + 𝜆𝑦 = 2  

        είναι παράλληλες ; 

Α3) Αν το σύστημα (Σ) έχει μοναδική λύση το ζεύγος (𝑥𝑜 , 𝑦𝑜)  και 

ισχύει : 𝑥𝑜 + 𝑦𝑜
2 = 2,   να βρείτε τιμές του 𝜆. 

Β) Δίνεται ότι :  25𝜂𝜇2𝑥 − 10𝜎𝜐𝜈𝑥 − 22 = 0  και 𝜋 < 𝑥 <
3𝜋

2
. 

Β1) Να βρείτε τους άλλους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας 𝑥. 

Β2) Να απλοποιήσετε την παράσταση:  

𝛢 =
𝜂𝜇 (

5𝜋
2

+ 𝑥) − 𝜎𝜐𝜈 (
9𝜋
2

− 𝑥)

4𝜀𝜑 (
15𝜋

2
+ 𝑥)

 

          Στη συνέχεια να βρείτε την αριθμητική τιμή της. 
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Θέμα 2 

Α) Να αποδείξετε ότι : 

i. (
1

𝜎𝜐𝜈𝑎
− 𝜎𝜐𝜈𝛼) ∙ (

1

𝜂𝜇𝛼
− 𝜂𝜇𝛼) ∙ (𝜀𝜑𝛼 + 𝜎𝜑𝛼) = 1 

ii.  𝜀𝜑𝑥 + 𝜎𝜑𝑥 ≤ 2,   𝑎𝜈 
𝜋

2
< 𝑥 < 𝜋 

iii.   𝜂𝜇
5𝜋

4
∙ 𝜎𝜐𝜈

7𝜋

6
∙ 𝜀𝜑

4𝜋

3
=

3√2

4
 

Β) Να αποδείξετε ότι : 

𝜂𝜇(1800 + 𝜃) ∙ 𝜎𝜐𝜈(900 − 𝜃) ∙ 𝜀𝜑(3600 + 𝜃)

𝜂𝜇(3600 − 𝜃) ∙ 𝜀𝜑(1800 + 𝜃) ∙ 𝜂𝜇(1800 − 𝜃)
= 1 

 

 

Θέμα 3  

Δίνεται η συνάρτηση 𝜑(𝑥) = 1 + 2𝜂𝜇
𝑥

3
, 𝑥 ∈ ℝ. 

α) Να βρείτε τη συνάρτηση 𝑓 , η γραφική παράσταση της οποίας 

προκύπτει από τη γραφική παράσταση της 𝜑 με οριζόντια 

μετατόπιση 
3𝜋

2
  μονάδες αριστερά . 

β) Αν 𝑓(𝑥) = 1 + 2𝜎𝜐𝜈
𝑥

3
 , τότε : 

i) Nα βρείτε την περίοδο, την ελάχιστη και μέγιστη τιμή της 𝑓. 

ii) Nα εξετάσετε αν η 𝑓  είναι άρτια ή περιττή. 
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iii) Να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα μεταβολών στο 

διάστημα [0, 𝛵], όπου  𝛵 η περίοδος της 𝑓,  τον οποίο να 

μεταφέρεται στην κόλλα σας. 

𝑥  

𝑥

3
  

𝜎𝜐𝜈
𝑥

3
  

2𝜎𝜐𝜈
𝑥

3
  

𝑓(𝑥) = 1 + 2𝜎𝜐𝜈
𝑥

3
   

 

iv) Με βάση τον παραπάνω πίνακα, να παραστήσετε γραφικά την 𝑓 

στο διάστημα [0, 𝛵]. 

 

Θέμα 4 

Α) Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 𝜂𝜇 (
𝜋

2
+ 𝑥) − 𝜎𝜐𝜈(𝑥 − 𝜋) + 𝛼, ό𝜋𝜊𝜐 

𝛼 = 𝜀𝜑2100 ∙ 𝜀𝜑2250 ∙ 𝜀𝜑2400 

Α1) Να αποδείξετε ότι 𝑓(𝑥) = 2𝜎𝜐𝜈𝑥 + 1. 

A2) Nα λυθεί στο [0,2𝜋]  η εξίσωση 𝑓(𝑥) = 𝜂𝜇2𝑥. 

Β)i) Να λυθεί το μη γραμμικό σύστημα : {
𝑥2 + 𝑦2 = 1

√3𝑦 = 𝑥 + 1
. 

ii) Να λύσετε στο [0, 𝜋] την εξίσωση √3 ∙ 𝜂𝜇𝜔 − 𝜎𝜐𝜈𝜔 = 1. 


