
AÓ · � ‚, Ó· Ï‡ÛÂÙÂ ÙÈ˜ ÂÍÈÛÒÛÂÈ˜:

·) (x + ·)2 – (x + ‚)2 = ‚2 – ·2 ‚) – = – 1.

™ÙÔ ‰ÈÏ·Ófi Û¯‹Ì· Ù· ÙÚ›ÁˆÓ· ∞μ°

Î·È μ°¢ Â›Ó·È ÔÚıÔÁÒÓÈ·. ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ

ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ x, y.

To ÁÈÓfiÌÂÓÔ ‰‡Ô ıÂÙÈÎÒÓ ‰È·‰Ô¯ÈÎÒÓ ·ÎÂÚ·›ˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ, ·Ó ‰È·ÈÚÂıÂ› ÌÂ ÙÔ
¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜, ‰›ÓÂÈ ËÏ›ÎÔ 7 Î·È ˘fiÏÔÈÔ 23. ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜.

¡· Ï‡ÛÂÙÂ ÙÈ˜ ÂÍÈÛÒÛÂÈ˜, ÁÈ· ÙÈ˜ ‰È¿ÊÔÚÂ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙÔ˘ · � 0.

·) + = ‚) + = 

∞Ó ÌÈ· Ï‡ÛË ÙË˜ ÂÍ›ÛˆÛË˜ x2 + (Ï – 5)x + Ï = 0 Â›Ó·È Ô ·ÚÈıÌfi˜ 1, Ó· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙËÓ ¿ÏÏË Ï‡ÛË.

¢›ÓÂÙ·È ÙÔ ÔÏ˘ÒÓ˘ÌÔ ƒ(x) = x3 + 3x2 – 13x – 15. N· Ï‡ÛÂÙÂ ÙËÓ ÂÍ›ÛˆÛË P(x) = 0,
·Ó Â›Ó·È ÁÓˆÛÙfi fiÙÈ ÙÔ x – 3 Â›Ó·È ·Ú¿ÁÔÓÙ·˜ ÙÔ˘ ÔÏ˘ˆÓ‡ÌÔ˘ ƒ(x).

N· ‚ÚÂ›ÙÂ ‰‡Ô ‰È·‰Ô¯ÈÎÔ‡˜ ·Î¤Ú·ÈÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜, Ù¤ÙÔÈÔ˘˜ ÒÛÙÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ÙˆÓ
·ÓÙÈÛÙÚfiÊˆÓ ÙÔ˘˜ ·˘ÍËÌ¤ÓÔ Î·Ù¿ ÙÔÓ ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊÔ ÙÔ˘ ÁÈÓÔÌ¤ÓÔ˘ ÙÔ˘˜ Ó· Â›Ó·È ›ÛÔ ÌÂ 1.

N· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙÈ˜ ‰È·ÛÙ¿ÛÂÈ˜ ÂÓfi˜ ÔÈÎÔ¤‰Ô˘ Û¯‹Ì·ÙÔ˜ ÔÚıÔÁˆÓ›Ô˘, ·Ó Â›Ó·È ÁÓˆÛÙfi
fiÙÈ ÔÈ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘ ‰È·Ê¤ÚÔ˘Ó Î·Ù¿ 2 m Î·È ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÔÈÎÔ¤‰Ô˘ Â›Ó·È 399 m2.

¢›ÓÂÙ·È ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° (
∧

A = 90Æ)
Î·È ÙÔ ‡„Ô˜ ÙÔ˘ ∞¢. ∞Ó Â›Ó·È ∞¢ = x,
μ¢ = 2x + 9 Î·È °¢ = 3, Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ
ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi x.

N· Û˘ÁÎÚ›ÓÂÙÂ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ (1 + ·)(1 + ‚) Î·È 1 + · + ‚.

·) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ (· – ‚)2 + (‚ – Á)2 + (Á – ·)2 = 2(·2 + ‚2 + Á2 – ·‚ – ‚Á – Á·).
‚) ∞Ó ÁÈ· ÙÔ˘˜ Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ·, ‚, Á ÈÛ¯‡ÂÈ ·2 + ‚2 + Á2 = ·‚ + ‚Á + Á·,

Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ · = ‚ = Á.
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M¤ÚÔ˜ ∞ - ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 2Ô
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¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ –  > ÁÈ· Î¿ıÂ ıÂÙÈÎfi ·Î¤Ú·ÈÔ Ó.

∞Ó ·, ‚, Á  Â›Ó·È Ù· Ì‹ÎË ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÚÈÁÒÓÔ˘, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ:
·) ·2 + ‚2 > Á2 – 2·‚ ‚) ·2 + ‚2 < Á2 + 2·‚
Á) ·2 + ‚2 + Á2 < 2·‚ + 2‚Á + 2·Á

¡· ‰È·Ù¿ÍÂÙÂ ÙÔ˘˜ ıÂÙÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ·, ‚, Á  ·fi ÙÔ ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ ÚÔ˜ ÙÔ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ,
·Ó ÈÛ¯‡ÂÈ 2007· = 2008‚ = 2009Á.

∞Ó · > 4, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ë ÂÍ›ÛˆÛË (· + 1)x2 – (3· – 2)x + · + 1 = 0 ¤¯ÂÈ ‰‡Ô
Ï‡ÛÂÈ˜ ¿ÓÈÛÂ˜.

¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ˘˜ Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ·, ‚, Á Ô˘ ÈÎ·ÓÔÔÈÔ‡Ó ÙË Û¯¤ÛË
·2 + ‚2 + Á2 – 2· – 4‚ – 6Á + 14 = 0. (¢È·ÁˆÓÈÛÌfi˜ ∂.ª.∂. 1995).

¡· ÚÔÛ‰ÈÔÚ›ÛÂÙÂ ÙËÓ ÂÏ¿¯ÈÛÙË ÙÈÌ‹ ÙË˜ ·Ú¿ÛÙ·ÛË˜ ∞ = ·2 – 10·‚ + 27‚2 – 8‚ + 8.
°È· ÔÈÂ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ·, ‚ Ë ·Ú¿ÛÙ·ÛË ∞ Á›ÓÂÙ·È ÂÏ¿¯ÈÛÙË; (¢È·ÁˆÓÈÛÌfi˜ ∂.ª.∂. 2001).

– √ Î·ıËÁËÙ‹˜:
¡· Ï‡ÛÂÙÂ ÙËÓ ÂÍ›ÛˆÛË  + + + = 4.

– O Ì·ıËÙ‹˜:
∫‡ÚÈÂ, ·˘Ù‹ Ë ÂÍ›ÛˆÛË Ô‡ÙÂ Ì¤¯ÚÈ ÙÔ 2020 ‰Â Ï‡ÓÂÙ·È.
∂ÛÂ›˜ ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ÙË Ï‡ÛÂÙÂ;

Àfi‰ÂÈÍË: ¶·Ú·ÙËÚ‹ÛÙÂ fiÙÈ = = + 1,  Î.Ù.Ï.

N· Ï‡ÛÂÙÂ ÙÔ ÛÙ·˘ÚfiÏÂÍÔ
√ƒπ∑√¡Δπ∞
1. ∂›Ó·È Ë ÂÍ›ÛˆÛË ·x2 + ‚x + Á = 0 ÌÂ · � 0..
2. √Ú›˙ÂÙ·È ÌÂÙ·Í‡ Ú·ÁÌ·ÙÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ.
3. ∏ ÂÍ›ÛˆÛË ·˘Ù‹ Â·ÏËıÂ‡ÂÙ·È ÁÈ· Î¿ıÂ ÙÈÌ‹

ÙÔ˘ ·ÁÓÒÛÙÔ˘.
4. √ ·ÚÈıÌfi˜ 2 Â›Ó·È ................. ÙË˜ ÂÍ›ÛˆÛË˜

x2 – 5x + 6 = 0.
5. ∂›Ó·È Ë Ï‡ÛË ÙË˜ ÂÍ›ÛˆÛË˜ (x – 1)2 = 0.
6. H Â›Ï˘ÛË ÌÈ·˜ ÂÍ›ÛˆÛË˜ 2Ô˘ ‚·ıÌÔ‡ Á›ÓÂ-

Ù·È Î·È ÌÂ .......................... ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘.
7. ∏ ÂÍ›ÛˆÛË ·˘Ù‹ ÂÚÈ¤¯ÂÈ ÎÏ¿ÛÌ· ÌÂ ¿ÁÓˆÛÙÔ

ÛÙÔÓ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ‹.

∫∞£∂Δ∞
1. ΔÔ ÚfiÛËÌfi ÙË˜ Î·ıÔÚ›˙ÂÈ ÙÔ Ï‹ıÔ˜ ÙˆÓ Ï‡ÛÂˆÓ ÌÈ·˜ ÂÍ›ÛˆÛË˜ 2Ô˘ ‚·ıÌÔ‡.
2. ∏ ÂÍ›ÛˆÛË ·x2 + ‚x + Á = 0, · � 0 ÌÂ ‚2 – 4·Á > 0 ¤¯ÂÈ .................... Ï‡ÛÂÈ˜.
3. π‰ÈfiÙËÙ· Ô˘ ÈÛ¯‡ÂÈ Î·È ÛÙË ‰È¿Ù·ÍË Ú·ÁÌ·ÙÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ.
4. ∏ ÂÍ›ÛˆÛË ·x + ‚ = 0 ÌÂ · � 0 ¤¯ÂÈ .................... Ï‡ÛË.
5. §¤ÁÂÙ·È Î·È Ú›˙· ÌÈ·˜ ÂÍ›ÛˆÛË˜.
6. ∂›Ó·È Ë ÂÍ›ÛˆÛË 0x = 7.
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2.5 AÓÈÛfiÙËÙÂ˜ – ∞ÓÈÛÒÛÂÈ˜ ÌÂ ¤Ó·Ó ¿ÁÓˆÛÙÔ
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