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ÊÅÖÁËÁÉÏ 6

ÅããåãñáìÝíá êáé åããñÜøéìá ôåôñÜðëåõñá

6.5 Ôï åããåãñáìÝíï ôåôñÜðëåõñï

Ïñéóìüò

¸íá ôåôñÜðëåõñï ëÝãåôáé åããåãñáììÝíï óå êýêëï, áí
ïé êïñõöÝò ôïõ åßíáé óçìåßá ôïõ êýêëïõ.

Ï êýêëïò óôïí ïðïßï åßíáé åããåãñáììÝíï Ýíá ôåôñÜðëåõñï ëÝ-
ãåôáé ðåñéãåãñáììÝíïò êýêëïò ôïõ ôåôñáðëåýñïõ.

iv) x + y = 2z,
v) êáìßá áðü ôéò ðáñáðÜíù.

Íá äéêáéïëïãÞóåôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

7. Ôï êáëýôåñï êÜèéóìá óå Ýíáí êé-
íçìáôïãñÜöï åßíáé ôï êÜèéóìá �Á�.
Íá âñåßôå ðïéa Üëëá êáèßóìáôá
Ý÷ïõí ôçí ßäéá ïðôéêÞ ãùíßá ìå ôï
èåáôÞ ðïõ êÜèåôáé óôï êÜèéóìá Á .

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. Íá áðïäåßîåôå üôé ç åöáðôïìÝíç óôï ìÝóï åíüò áðü
ôá ôüîá ìå ÷ïñäÞ ÁÂ êýêëïõ (Ê) åßíáé ðáñÜëëçëç óôç
÷ïñäÞ ÁÂ êáé áíôßóôñïöá.

2. Äýï êýêëïé ôÝìíïíôáé óôá óçìåßá Á êáé Â. Áí Ã êáé Ä
åßíáé ôá áíôéäéáìåôñéêÜ óçìåßá ôïõ Á óôïõò äýï êý-
êëïõò, íá áðïäåßîåôå üôé ç åõèåßá ÃÄ äéÝñ÷åôáé áðü ôï Â.

3. Äýï êÜèåôåò ÷ïñäÝò ÁÂ, ÃÄ êýêëïõ (Ê) ôÝìíïíôáé
óôï óçìåßï Ñ. Íá áðïäåßîåôå üôé ç äéÜìåóïò ÑÌ ôïõ
ôñéãþíïõ ÑÂÃ åßíáé êÜèåôç óôçí ÁÄ.
4. Ï êáðåôÜíéïò åíüò éóôéïðëïúêïý ðëïßïõ É åßäå ôñåéò

óçìáäïýñåò ãéá õöÜëïõò óôá óçìåßá Á, Â, Ã . Ìå ìßá 
ðõîßäá äéüðôåõóçò ìÝôñçóå üôé 

ÁÉ
^
Â = 100°, ÂÉ

^
Ã= 125°, ÃÉ

^
Á = 135°.

Åíôüðéóå ôá óçìåßá Á, Â, Ã óôï ÷Üñôç êáé ðñïóäéüñéóå
ôçí áêñéâÞ èÝóç ôïõ éóôéïðëïúêïý. Ðþò ôá êáôÜöåñå;

Óýíèåôá ÈÝìáôá
1. Äýï êýêëïé åöÜðôïíôáé åîùôåñéêÜ (Þ åóùôåñéêÜ)
óôï óçìåßï Á êáé äýï åõèåßåò å, å¢ ðïõ äéÝñ÷ïíôáé áðü
ôï Á ôÝìíïõí ôïí Ýíá êýêëï óôá óçìåßá Â, Â´ êáé ôïí
Üëëï óôá Ã êáé Ã ¢ áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé
ÂÂ¢//ÃÃ¢.
2. Äýï êýêëïé åöÜðôïíôáé åóùôåñéêÜ óôï Á. Ìßá ÷ïñ-
äÞ ÂÃ ôïõ ìåãáëýôåñïõ êýêëïõ åöÜðôåôáé óôï ìéêñüôå-
ñï, óôï óçìåßï Ä. Íá áðïäåßîåôå üôé ç ÁÄ äé÷ïôïìåß ôç

ãùíßá ÂÁ^Ã.

3. Äßíåôáé êýêëïò (Ê), ç åöáðôïìÝíç å óå Ýíá óçìåßï
ôïõ Á êáé Ýíá óçìåßï Ñ ôçò å. Áðü ôï Ñ öÝñïõìå ìßá
åõèåßá ðïõ ôÝìíåé ôïí êýêëï óôá Â êáé Ã. Áí ç äé÷ïôü-

ìïò ôçò ãùíßáò ÂÁ^Ã ôÝìíåé ôç ÷ïñäÞ ÂÃ óôï Ä, íá áðï-
äåßîåôå üôé ÑÄ=ÑÁ.

¸íá ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ ðïõ åßíáé åããåãñáììÝíï óå êý-
êëï (Ï,R) Ý÷åé ôéò áêüëïõèåò éäéüôçôåò:
(i) Ïé áðÝíáíôé ãùíßåò ôïõ åßíáé ðáñáðëçñùìáôéêÝò.
(ii) KÜèå ðëåõñÜ ôïõ öáßíåôáé áðü ôéò áðÝíáíôé êïñõöÝò

õðü ßóåò ãùíßåò.

Èåþñçìá
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Áðüäåéîç
(i) H ãùíßá Á^ âáßíåé óôï ôüîï Â

C
ÃÄ, åíþ ç Ã^ óôï Â

C
ÁÄ, ìå 

Â
C
ÃÄ + Â

C
ÁÄ = 4z(ó÷.16). ÅðïìÝíùò Á^ + Ã^ = 2z.

(ii) Äýï ïðïéåóäÞðïôå äéáäï÷éêÝò êïñõöÝò ôïõ ôåôñáðëåýñïõ
ÁÂÃÄ (ð.÷. ïé Á, Â) åßíáé êáé êïñõöÝò äýï ßóùí åããåãñáììÝ-
íùí ãùíéþí (ÄÁ^ Ã êáé ÄÂ^ Ã), ðïõ âáßíïõí óôï ßäéï ôüîï Ã

C
Ä,

ðïõ ïñßæåé ç áðÝíáíôé ðëåõñÜ ÃÄ (ó÷.17).

6.6 Ôï åããñÜøéìï ôåôñÜðëåõñï

Ïñéóìüò

¸íá ôåôñÜðëåõñï ëÝãåôáé åããñÜøéìï üôáí ìðïñåß íá
ãñáöåß êýêëïò ðïõ íá äéÝñ÷åôáé êáé áðü ôéò ôÝóóåñéò
êïñõöÝò ôïõ.

Ç ìåëÝôç ôùí åããñÜøéìùí ôåôñáðëåýñùí ðñïÝêõøå áðü ôï åñþ-
ôçìá áí ôÝóóåñá óçìåßá ôïõ åðéðÝäïõ (áíÜ ôñßá ìç óõíåõèåéá-
êÜ) åßíáé Þ ü÷é ïìïêõêëéêÜ.
Ãíùñßæïõìå âÝâáéá üôé ôñßá óçìåßá ôïõ åðéðÝäïõ ìç óõíåõèåéáêÜ
áíÞêïõí óôïí ßäéï êýêëï, áõôü üìùò äå óõìâáßíåé áðáñáßôçôá êáé
ãéá ôÝóóåñá óçìåßá, ð.÷. ïé êïñõöÝò åíüò ôõ÷áßïõ ðáñáëëçëï-
ãñÜììïõ, ôï ïðïßï äåí åßíáé ïñèïãþíéï, äåí åßíáé äõíáôüí íá
áíÞêïõí óôïí ßäéï êýêëï, áöïý ïé áðÝíáíôé ãùíßåò ôïõ åßíáé ßóåò
êáé áí äåí åßíáé êáé ïé äýï ïñèÝò äåí èá åßíáé ðáñáðëçñùìáôéêÝò. 
ÁðïìÝíåé ëïéðüí íá êáèïñßóïõìå êÜôù áðü ðïéåò óõíèÞêåò åßíáé
ôÝóóåñá óçìåßá ïìïêõêëéêÜ Þ, éóïäýíáìá, êÜôù áðü ðïéåò ðñïû-
ðïèÝóåéò (êñéôÞñéá) Ýíá ôåôñÜðëåõñï åßíáé åããñÜøéìï óå êýêëï.

Ó÷Þìá 16

Ó÷Þìá 17

Ó÷Þìá 18

ÐÏÑIÓÌÁ

ÊÜèå åîùôåñéêÞ ãùíßá åíüò åããåãñáììÝíïõ ôåôñáðëåý-
ñïõ éóïýôáé ìå ôçí áðÝíáíôé åóùôåñéêÞ ãùíßá ôïõ.

¸íá ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ åßíáé åããñÜøéìï óå êýêëï, áí
éó÷ýåé ìßá áðü ôéò áêüëïõèåò ðñïôÜóåéò:

(i) Äýï áðÝíáíôé ãùíßåò ôïõ åßíáé ðáñáðëçñùìáôé-
êÝò.

(ii) Ìßá ðëåõñÜ ôïõ öáßíåôáé áðü ôéò áðÝíáíôé êïñõ-
öÝò õðü ßóåò ãùíßåò.

(iii) Ìßá åîùôåñéêÞ ôïõ ãùíßá éóïýôáé ìå ôçí áðÝíá-
íôé åóùôåñéêÞ ãùíßá ôïõ ôåôñáðëåýñïõ.

Èåþñçìá
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 6

Ó÷Þìá 19

Ó÷Þìá 20

Ó÷Þìá 21

Áðüäåéîç
(i) ¸óôù Á^ + Ã^ = 2z. ÖÝñïõìå ôïí êýêëï ðïõ ïñßæïõí ôá

óçìåßá Á, Â, Ä êáé ôç ÷ïñäÞ ôïõ ÂÄ. Ôá óçìåßá Á, Ã âñßóêï-
íôáé åêáôÝñùèåí ôçò ÂÄ, ïðüôå êÜèå åããåãñáììÝíç ãùíßá óôï
ôüîï Â

C
ÁÄ éóïýôáé ìå ôç Ã^, åíþ êÜèå åããåãñáììÝíç ãùíßá ðïõ

âáßíåé óôï Â
C
ÅÄ (ó÷.19) éóïýôáé ìå ôçí ðáñáðëçñùìáôéêÞ ôçò,

äçëáäÞ ôçí Á^. ÅðïìÝíùò ôï Ã åßíáé óçìåßï ôïõ Â
C
ÅÄ êáé ïìï-

êõêëéêü ìå ôá Á, Â, Ä.

(ii) ¸óôù ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ ôÝôïéï þóôå 

ÄÁ^ Ã = ÄÂ^ Ã = ö. 

Ôüôå ôá Á,Â áíÞêïõí óôïí ãåùìåôñéêü ôüðï ôùí óçìåßùí ôïõ
åðéðÝäïõ áðü ôá ïðïßá ôï ôìÞìá ÃÄ öáßíåôáé õðü ïñéóìÝíç
ãùíßá ö. Ï ãåùìåôñéêüò áõôüò ôüðïò åßíáé (âë. § 6.4) äýï
óõììåôñéêÜ ôüîá ùò ðñïò ôï ÃÄ. Ôá Á,Â üìùò âñßóêïíôáé óôï
ßäéï ìÝñïò ôçò ÃÄ, óõíåðþò áíÞêïõí óôï ßäéï ôüîï, åðïìÝíùò
ôá óçìåßá Á, Â, Ã, Ä åßíáé ïìïêõêëéêÜ.

(iii) ¸óôù üôé xÃ^Â = Á^ (ó÷. 21), ôüôå Á^ + Ã^ = 2z, åðïìÝíùò
ôï ôåôñÜðëåõñï åßíáé åããñÜøéìï ãéáôß Ý÷åé äýï áðÝíáíôé
ãùíßåò ôïõ ðáñáðëçñùìáôéêÝò, ëüãù ôïõ êñéôçñßïõ (i).

ÅÖÁÑÌÏÃÇ 1ç    ÐåñéãåãñáììÝíï êáé ðåñéãñÜøéìï ôåôñÜðëåõñï óå êýêëï

¸íá ôåôñÜðëåõñï, ôïõ ïðïßïõ ïé ðëåõñÝò åöÜðôïíôáé óôïí ßäéï êýêëï, ëÝãåôáé ðåñéãå-
ãñáììÝíï óôïí êýêëï áõôü, åíþ ï êýêëïò ëÝãåôáé åããåãñáììÝíïò óôï ôåôñÜðëåõñï áõôü.
(Á) Íá áðïäåé÷èïýí ïé éäéüôçôåò åíüò ðåñéãåãñáììÝíïõ ôåôñáðëåýñïõ ÁÂÃÄ:

(i) Ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí ôïõ äéÝñ÷ïíôáé áðü ôï ßäéï óçìåßï, ôï ïðïßï åßíáé ôï
êÝíôñï ôïõ åããåãñáììÝíïõ êýêëïõ.
(ii) Ôá áèñïßóìáôá ôùí áðÝíáíôé ðëåõñþí ôïõ åßíáé ßóá.

(Â) Íá áðïäåßîåôå üôé ãéá íá åßíáé Ýíá ôåôñÜðëåõñï ðåñéãñÜøéìï óå êýêëï áñêåß íá
éó÷ýåé ìßá áðü ôéò áêüëïõèåò ðñïôÜóåéò :

(i) Ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí ôïõ äéÝñ÷ïíôáé áðü ôï ßäéï óçìåßï.
(ii) Ôá áèñïßóìáôá ôùí áðÝíáíôé ðëåõñþí ôïõ åßíáé ßóá.

Áðüäåéîç

(Á) ÁðëÞ (âë. ó÷.22).

Ó÷Þìá 22
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(Â) (i) Áðü ôï óçìåßï ôïìÞò Ï ôùí äé÷ïôüìùí öÝñïõìå ôéò êÜèå-
ôåò ÏÅ, ÏÆ, ÏÇ, ÏÈ óôéò ðëåõñÝò ôïõ ôåôñáðëåýñïõ ÁÂ, ÂÃ, ÃÄ,
ÄÁ áíôßóôïé÷á (ó÷. 23). Ôï Ï ùò óçìåßï ôçò äé÷ïôüìïõ ôçò ãùíßáò
Á̂ éóáðÝ÷åé áðü ôéò ðëåõñÝò ôçò ÁÂ, ÁÄ, óõíåðþò ÏÅ=ÏÈ. ÁíÜ-
ëïãá Ý÷ïõìå üôé ÏÅ=ÏÆ=ÏÇ, ïðüôå ôá óçìåßá Å, Æ, Ç, È áíÞ-
êïõí óå êýêëï (Ï,ÏÅ) êáé ôï ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ åßíáé ðåñéãñÜ-
øéìï.
(ii) ¸óôù üôé ÁÂ+ÃÄ = ÁÄ+ÂÃ (1). Èåùñïýìå ôéò äé÷ïôüìïõò ôùí
ãùíéþí Ã

^
, Ä

^
, ïé ïðïßåò ôÝìíïíôáé óôï óçìåßï Ï êáé áðü ôï Ï öÝ-

ñïõìå ôéò êÜèåôåò óôéò ðëåõñÝò ôùí ãùíéþí áõôþí, ÏÈ^ÁÄ,
ÏH^ÃÄ êáé ÏÆ^ÂÃ (ó÷.24). Ôüôå ÏÈ = ÏÇ = ÏÆ êáé ï êýêëïò
(Ï,ÏÈ) åöÜðôåôáé óôéò ôñåéò ðëåõñÝò ôïõ ÁÂÃÄ. ¸óôù üôé äåí
åöÜðôåôáé óôçí ÁÂ. ÖÝñïõìå ôçí åöáðôïìÝíç áðü ôï Á óôïí êý-
êëï (Ï,ÏÈ) ç ïðïßá ôÝìíåé ôçí åõèåßá ÂÃ óå óçìåßï Â´. Ôï ôåôñÜ-
ðëåõñï ÁÂ´ÃÄ åßíáé ðåñéãåãñáììÝíï, ïðüôå 

ÁÂ¢ + ÃÄ = ÁÄ + Â¢Ã     (2).
Áöáéñþíôáò êáôÜ ìÝëç ôéò ó÷Ýóåéò (1) êáé (2) Ý÷ïõìå üôé:

ÁÂ � ÁÂ¢ = ÂÃ � Â´Ã     Þ      ÁÂ = ÁÂ¢ + ÂÂ¢,
ôï ïðïßï åßíáé Üôïðï, åðïìÝíùò ï êýêëïò åöÜðôåôáé êáé óôçí ðëåõñÜ ÁÂ.

ÅÖÁÑÌÏÃÇ 2ç

Íá áðïäåé÷èåß üôé êÜèå éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï åßíáé åããñÜøéìï.
Áðüäåéîç
Áí ôï ÁÂÃÄ (ó÷.25) åßíáé éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï èá åßíáé Á

^
= Â

^
, 

Ã
^

= Ä^ êáé Á^ + Ä^ = Â^ + Ã^ = 2z. 
ÅðïìÝíùò èá åßíáé êáé Á^ + Ã^ = 2z, ïðüôå åßíáé åããñÜøéìï.

ÅÖÁÑÌÏÃÇ 3ç

Íá áðïäåé÷èåß üôé ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí åíüò ôåôñáðëåýñïõ
ó÷çìáôßæïõí åããñÜøéìï ôåôñÜðëåõñï.
Áðüäåéîç
¸óôù ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ êáé Á1Â1Ã1Ä1 ôï ôåôñÜðëåõñï ðïõ ó÷ç-

ìáôßæïõí ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí ôïõ (ó÷. 26). Ôüôå Ý÷ïõìå üôé

Â1Á^ 1Ä1 = ÁÁ^ 1Ä = 2z � 1 2 êáé     Ä1Ã
^

1Â1 = ÂÃ
^

1Ã = 2z � 1 2.

ÐñïóèÝôïíôáò êáôÜ ìÝëç Ý÷ïõìå üôé

Â1Á^ 1Ä1 + Ä1Ã
^

1Â1 = 4z � 1 2 = 2z, 

åðïìÝíùò ôï ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ åßíáé åããñÜøéìï.

Á^ + Â^ + Ã^ + Ä^
}}

2

Â^ + Ã^
}

2

Á^ + Ä^
}

2

Ó÷Þìá 23

Ó÷Þìá 24

Ó÷Þìá 25

Ó÷Þìá 26
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AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Óå Ýíá åããåãñáììÝíï ôåôñÜðëåõñï:
i) Ôá áèñïßóìáôá ôùí áðÝíáíôé ãùíéþí 
åßíáé ßóá. Ó Ë
ii) ÊÜèå ðëåõñÜ öáßíåôáé áðü ôéò áðÝíáíôé 
êïñõöÝò õðü ßóåò ãùíßåò. Ó Ë
×áñáêôçñßóôå ùò óùóôÞ (Ó) Þ ëÜèïò (Ë) êáèåìßá áðü
ôéò ðñïçãïýìåíåò ðñïôÜóåéò êáé áéôéïëïãÞóôå ôçí áðÜ-
íôçóÞ óáò.
2. Áí ÁÂÃÄ åããåãñáììÝíï óå êýêëï ôåôñÜðëåõñï ôüôå:

á. Á^ + Ã^åî = 2z â. Á^ = Ã^ ã. Á^ = Ä^åî

ä. Á^ = Ã^åî å. Â^ = Ä^

Êõêëþóôå ôï ãñÜììá ôçò óùóôÞò áðÜíôçóçò êáé áéôéï-
ëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.
3. Áðü ôÝóóåñá ìç óõíåõèåéáêÜ óçìåßá äéÝñ÷åôáé
ðÜíôïôå Ýíáò êýêëïò;
4. i) Ðüôå Ýíá ôåôñÜðëåõñï ëÝãåôáé åããñÜøéìï;
ii) Áí ïé ìåóïêÜèåôïé ôùí ðëåõñþí åíüò ôåôñáðëåýñïõ
äéÝñ÷ïíôáé áðü ôï ßäéï óçìåßï, ôüôå ôï ôåôñÜðëåõñï
åßíáé åããñÜøéìï;
ÄéêáéïëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.
5. Ðïéá åßíáé ôá êñéôÞñéá ãéá íá åßíáé Ýíá ôåôñÜðëåõñï
åããñÜøéìï;
6. Ðïéá áðü ôá ôåôñÜðëåõñá: ðáñáëëçëüãñáììï, ïñ-
èïãþíéï, ñüìâïò, ôåôñÜãùíï êáé ôñáðÝæéï åßíáé åããñÜ-
øéìá;

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Óå Ýíá åããñÜøéìï ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ åßíáé Á^ = 120°

êáé Â^åî = 80°. Íá âñåßôå ôéò ãùíßåò Â^ , Ã^ êáé Ä^ ôïõ ôå-

ôñáðëåýñïõ.
2. Áí Ýíáò ñüìâïò åßíáé åããåãñáììÝíïò óå êýêëï, íá
áðïäåßîåôå üôé åßíáé ôåôñÜãùíï.
3. Íá áðïäåßîåôå üôé êÜèå åããåãñáììÝíï ðáñáëëçëü-
ãñáììo åßíáé ïñèïãþíéï.
4. Íá áðïäåßîåôå üôé êÜèå ðåñéãåãñáììÝíï ðáñáëëçëü-
ãñáììï åßíáé ñüìâïò, ôïõ ïðïßïõ ïé äéáãþíéïé ôÝìíï-
íôáé óôï êÝíôñï ôïõ åããåãñáììÝíïõ êýêëïõ.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. Äýï êýêëïé ôÝìíïíôáé óôá óçìåßá Á êáé Â. Áðü ôá Á
êáé Â öÝñïõìå åõèåßåò ðïõ ôÝìíïõí ôïí Ýíá êýêëï óôá
Ã êáé Ã´êáé ôïí Üëëï óôá Ä êáé Ä´ áíôßóôïé÷á. Íá áðï-
äåßîåôå üôé ÃÃ´//ÄÄ´.
2. ¸íáò êýêëïò (Ê) äéÝñ÷åôáé áðü ôéò êïñõöÝò Â êáé Ã
ôñéãþíïõ ÁÂÃ êáé ôÝìíåé ôéò ðëåõñÝò ÁÂ, ÁÃ óôá
óçìåßá Ä, Å áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé ç ÄÅ åßíáé
ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí åöáðôïìÝíç å ôïõ ðåñéãåãñáììÝ-
íïõ êýêëïõ óôï Á.
3. Íá áðïäåßîåôå üôé ôá ýøç ÁÄ, ÂÅ, ÃÆ åíüò ôñéãþ-

íïõ ÁÂÃ äé÷ïôïìïýí ôéò ãùíßåò ôïõ ôñéãþíïõ ÄÅÆ.

4. Íá áðïäåßîåôå üôé ïé åöáðôüìåíåò óôá Üêñá äýï êÜ-
èåôùí ÷ïñäþí êýêëïõ ó÷çìáôßæïõí åããñÜøéìï ôåôñÜ-
ðëåõñï.

Óýíèåôá ÈÝìáôá
1. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ï ðåñéãåãñáììÝíïò êýêëïò
ôïõ (Ï,R). Áí ÂÄ êáé ÃÅ åßíáé ýøç ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ
íá áðïäåßîåôå üôé OA^ÄE (Èåþñçìá Nagel).
2. Äßíåôáé ìßá ÷ïñäÞ ÂÃ åíüò êýêëïõ (O,R) êáé ïé åöá-

ðôüìåíåò å1 êáé å2 óôá Üêñá ôçò. Áðü Ýíá ôõ÷áßï óç-

ìåßï Ì ôçò ÂÃ öÝñïõìå êÜèåôç óôçí ÏÌ, ðïõ ôÝìíåé
ôéò å1 êáé å2 óôá óçìåßá Ä êáé Å áíôßóôïé÷á. Íá áðï-

äåßîåôå üôé ÄÌ = ÌÅ.
3. Íá áðïäåßîåôå üôé ïé ðñïâïëÝò êÜèå óçìåßïõ ôïõ ðå-
ñéãåãñáììÝíïõ êýêëïõ ôñéãþíïõ ðÜíù óôéò ðëåõñÝò
ôïõ åßíáé óçìåßá óõíåõèåéáêÜ (åõèåßá Simson).
4. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ç äé÷ïôüìïò ôïõ ÁÄ. Áí ïé
ðåñéãåãñáììÝíïé êýêëïé ôùí ôñéãþíùí ÁÄÂ êáé ÁÄÃ
ôÝìíïõí ôéò ðëåõñÝò ÁÃ êáé ÁÂ óôá óçìåßá Å êáé Æ

áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé ÃÅ = ÂÆ.

134

ÊÅÖÁËÁÉÏ 6

kefal06.qxd  22/01/2001 06:16 PM  Page 134



135

ÅÃÃÅÃÑÁÌÅÍÁ Ó×ÇÌÁÔÁ

6.7 Ãåùìåôñéêïß ôüðïé êáé ãåùìåôñéêÝò êáôá-
óêåõÝò ìå ôç âïÞèåéá ôùí ãåùìåôñéêþí
ôüðùí

Óå ðñïçãïýìåíá êåöÜëáéá óõíáíôÞóáìå ïñéóìÝíïõò âáóéêïýò
ãåùìåôñéêïýò ôüðïõò, üðùò ï êýêëïò, ç ìåóïêÜèåôïò åíüò åõ-
èýãñáììïõ ôìÞìáôïò, ç äé÷ïôüìïò ìßáò ãùíßáò, ç ìåóïðáñÜë-
ëçëïò äýï ðáñÜëëçëùí åõèåéþí êáé ôÝëïò ôï ôüîï ãíùóôÞò
÷ïñäÞò ÁÂ, ôá óçìåßá ôïõ ïðïßïõ âëÝðïõí ôï ôìÞìá ÁÂ õðü
äïóìÝíç ãùíßá ö. 
Ïé ãåùìåôñéêïß áõôïß ôüðïé ìáò åßíáé ÷ñÞóéìïé óôç ëýóç ðñïâëç-
ìÜôùí ãåùìåôñéêþí êáôáóêåõþí. Áò äïýìå Ýíá ðáñÜäåéãìá.

Äñáóôçñéüôçôá

Íá åîåôáóèåß ç ýðáñîç êýêëïõ ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü:
i) äýï äïóìÝíá óçìåßá,

ii) ôñßá äïóìÝíá óçìåßá,
iii) ôÝóóåñá äïóìÝíá óçìåßá,

êáé ç ìïíáäéêüôçôÜ ôïõ óå êáèåìßá áðü ôéò ðáñáðÜíù ðåñéðôþóåéò.

ÐÑÏÂËÇÌÁ 1 

Íá êáôáóêåõáóèåß ôñßãùíï ÁÂÃ ðïõ Ý÷åé BÃ=á, ýøïò ÁÄ=õ êáé ãùíßá Á
^

= ù, üðïõ á,õ
ãíùóôÜ ôìÞìáôá êáé ù ãíùóôÞ ãùíßá.
Ëýóç
� ÁíÜëõóç. ¸óôù ÁÂÃ ôï æçôïýìåíï ôñßãùíï (ó÷.27) ðïõ Ý÷åé 
ÂÃ = á, ýøïò ÁÄ = õ êáé ãùíßá Á

^
= ù. ÅðåéäÞ Á

^
= ù ç êïñõöÞ Á

âëÝðåé ãíùóôü ôìÞìá ÂÃ õðü ãíùóôÞ ãùíßá, Üñá åßíáé óçìåßï

ôïõ ãåùìåôñéêïý ôüðïõ Ô1 ðïõ áðïôåëåßôáé áðü ôá ôüîá ôC êáé ôC¢,

ðïõ ãñÜöïíôáé ìå ÷ïñäÞ ôç ÂÃ åêáôÝñùèåí áõôÞò êáé äÝ÷ïíôáé
ôï êáèÝíá ãùíßá ù. Åðßóçò, áöïý ôï Á áðÝ÷åé áðü ôç ÂÃ ãíùóôÞ
áðüóôáóç õ, åßíáé óçìåßï ôïõ ãåùìåôñéêïý ôüðïõ Ô2 ðïõ áðï-

ôåëåßôáé áðü äýï åõèåßåò ðáñÜëëçëåò ðñïò ôç ÂÃ êáé åêáôÝñù-
èåí áõôÞò óå áðüóôáóç õ. ¢ñá ç êïñõöÞ Á åßíáé ç ôïìÞ ôùí
ãåùìåôñéêþí ôüðùí Ô1 êáé Ô2.
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