
ÔñáðÝæéá

5.10 ÔñáðÝæéï

Ïñéóìüò

ÔñáðÝæéï ëÝãåôáé ôï êõñôü ôåôñÜðëåõñï ðïõ Ý÷åé ìü-
íï äýï ðëåõñÝò ðáñÜëëçëåò.

Ïé ðáñÜëëçëåò ðëåõñÝò ÁÂ êáé ÃÄ (ó÷.34) ôïõ ôñáðåæßïõ
ÁÂÃÄ ëÝãïíôáé âÜóåéò ôïõ ôñáðåæßïõ.
ÊÜèå åõèýãñáììï ôìÞìá êÜèåôï óôéò âÜóåéò ôïõ ôñáðåæßïõ ìå ôá
Üêñá ôïõ óôïõò öïñåßò ôùí âÜóåùí ëÝãåôáé ýøïò ôïõ ôñáðåæßïõ.
Ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ÅÆ ðïõ åíþíåé ôá ìÝóá ôùí ìç ðáñÜë-
ëçëùí ðëåõñþí ôïõ ëÝãåôáé äéÜìåóïò ôïõ ôñáðåæßïõ.

ÄçëáäÞ, áí ÅÆ äéÜìåóïò ôïõ ôñáðåæßïõ ÁÂÃÄ, ôüôå: 

i) ÅÆ // ÁÂ, ÃÄ êáé ii) ÅÆ = }
ÁÂ

2

+ ÃÄ
} .

Áðüäåéîç
Èåùñïýìå ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ // ÃÄ) (ó÷.35), ôç äéáãþíéï ôïõ
ÂÄ êáé Å ôï ìÝóï ôçò ÁÄ. Áðü ôï Å öÝñïõìå åõèåßá å ðáñÜë-
ëçëç ôùí ÁÂ êáé ÃÄ ðïõ ôÝìíåé ôéò ÂÄ êáé ÂÃ óôá Ê êáé Æ
áíôßóôïé÷á. Ôüôå: 
Óôï ôñßãùíï ÁÂÄ ôï Å åßíáé ìÝóï ôçò ÁÄ êáé ÅÊ//ÁÂ, ïðüôå

ôï Ê åßíáé ôï ìÝóï ôçò ÂÄ êáé ÅÊ = }
Á

2

Â
} (1).

Åðßóçò óôï ôñßãùíï ÂÄÃ ôï Ê åßíáé ìÝóï ôçò ÂÄ êáé ÊÆ//ÃÄ,

ïðüôå ôï Æ åßíáé ôï ìÝóï ôçò ÂÃ êáé ÊÆ = }
Ã

2

Ä
} (2).

ÅðïìÝíùò ç ÅÆ åßíáé äéÜìåóïò ôïõ ôñáðåæßïõ êáé
i) ÅÆ // ÁÂ, ÃÄ (áðü êáôáóêåõÞ).
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 5

Ó÷Þìá 34

Ó÷Þìá 35

Ç äéÜìåóïò ôïõ ôñáðåæßïõ åßíáé ðáñÜëëçëç ðñïò ôéò
âÜóåéò ôïõ êáé ßóç ìå ôï çìéÜèñïéóìÜ ôïõò.

Èåþñçìá É

7. Áí Ê êáé Ë åßíáé ïé ðñïâïëÝò ôçò êïñõöÞò Á ôñéãþ-
íïõ ÁÂÃ óôçí åóùôåñéêÞ êáé åîùôåñéêÞ äé÷ïôüìï ôçò

ãùíßáò Â
^

áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé:
i) Ôï ÁÊÂË åßíáé ïñèïãþíéï.
ii) Ç åõèåßá ÊË äéÝñ÷åôáé áðü ôï ìÝóï ôçò ÁÃ.

8. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á
^

= 90°) ôï ýøïò

ôïõ ÁÄ êáé ç äéÜìåóüò ôïõ ÁÌ. Áí Å, Æ ïé ðñïâïëÝò
ôïõ Ä óôéò ÁÂ êáé ÁÃ áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé:
i) ÁÄ = ÅÆ,
ii) ÁÌ^ÅÆ,
iii) Ç äéÜìåóïò ÁÌ ôï ôìÞìá ÄÆ êáé ç ðáñÜëëçëç ðñïò
ôçí ÅÆ áðü ôï Â óõíôñÝ÷ïõí.
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ii) Áðü ôéò (1) êáé (2) ðñïêýðôåé üôé

ÅÊ + ÊÆ = }
Á

2

Â
} + }

Ã

2

Ä
} Þ   ÅÆ = }

ÁÂ

2

+ ÃÄ
} .

Áðüäåéîç
Áðïäåßîáìå ðáñáðÜíù üôé ôï Ê åßíáé ìÝóï ôçò ÂÄ (ó÷.35).
¼ìïéá, áí öÝñïõìå ôçí ÁÃ (ó÷.36), óôï ôñßãùíï ÁÄÃ ôï Å
åßíáé ìÝóï ôçò ÁÄ êáé ÅË // ÃÄ, ïðüôå ôï Ë åßíáé ìÝóï ôçò ÁÃ

êáé ÅË = }
Ã

2

Ä
} (3).

ÅðïìÝíùò, ç äéÜìåóïò ÅÆ ôïõ ôñáðåæßïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôá ìÝ-
óá Ê, Ë ôùí äéáãùíßùí ôïõ êáé ðñïöáíþò ÊË // ÁÂ, ÃÄ.
Åðßóçò áðü ôéò (1) êáé (3) ðñïêýðôåé üôé:

ÅË � ÅÊ = }
Ã

2

Ä
} � }

Á

2

Â
} Þ   ÊË = }

ÃÄ �

2

ÁÂ
} (ìå ÃÄ > ÁÂ).

5.11 ÉóïóêåëÝò ôñáðÝæéï

Ïñéóìüò

ÉóïóêåëÝò ôñáðÝæéï ëÝãåôáé ôï ôñáðÝæéï ôïõ ïðïßïõ
ïé ìç ðáñÜëëçëåò ðëåõñÝò åßíáé ßóåò. 

� Éäéüôçôåò éóïóêåëïýò ôñáðåæßïõ

Áðüäåéîç
(i) ¸óôù ÁÂÃÄ éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï (ÁÂ//ÃÄ êáé ÁÄ=ÂÃ).
ÖÝñïõìå ôá ýøç ÁÇ êáé ÂÊ. Ôá ôñßãùíá ÁÄÇ êáé ÂÊÃ åßíáé
ßóá (Ç

^
= Ê

^
= 90°, ÁÄ = ÂÃ êáé ÁÇ = ÂÊ = õ), ïðüôå Ã

^
= Ä

^
.

ÅðåéäÞ Á
^

+ Ä
^

= 180° êáé Â
^

+ Ã
^

= 180° (ùò åíôüò êáé åðß ôá áõ-
ôÜ ìÝñç), Ý÷ïõìå êáé Á

^
= Â

^
.

(ii) Ôá ôñßãùíá ÁÄÃ êáé ÂÄÃ (ó÷. 39) åßíáé ßóá (ÁÄ = ÂÃ, ÃÄ
êïéíÞ êáé ÁÄ

^
Ã = ÂÃ

^
Ä), ïðüôå ÁÃ = ÂÄ.

Áí Ýíá ôñáðÝæéï åßíáé éóïóêåëÝò, ôüôå:
(i) Ïé ãùíßåò ðïõ ðñüóêåéíôáé óå ìéá âÜóç åßíáé ßóåò.
(ii) Oé äéáãþíéïß ôïõ åßíáé ßóåò.
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ÐÁÑÁËËÇËÏÃÑÁÌÌÁ � ÔÑÁÐÅÆÉÁ

ÐÏÑÉÓÌÁ

Ç äéÜìåóïò ÅÆ ôñáðåæßïõ ÁÂÃÄ äéÝñ÷åôáé áðü ôá ìÝóá
Ê êáé Ë ôùí äéáãùíßùí ôïõ êáé ôï ôìÞìá ÊË åßíáé ðá-
ñÜëëçëï ìå ôéò âÜóåéò ôïõ êáé ßóï ìå ôçí çìéäéáöïñÜ
ôùí âÜóåþí ôïõ.

Ó÷Þìá 36

Ó÷Þìá 37

Ó÷Þìá 38

Ó÷Þìá 39
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� ÊñéôÞñéá ãéá íá åßíáé Ýíá ôñáðÝæéï éóïóêåëÝò
¸íá ôñáðÝæéï åßíáé éóïóêåëÝò, áí éó÷ýåé ìéá áðü ôéò ðáñáêÜ-
íù ðñïôÜóåéò.

(i) Ïé ãùíßåò ðïõ ðñüóêåéíôáé óå ìéá âÜóç ôïõ åßíáé ßóåò.
(ii) Ïé äéáãþíéïß ôïõ åßíáé ßóåò.
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 5

ÅÖÁÑÌÏÃÇ 

Íá áðïäåé÷èåß üôé óå êÜèå éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï:
(i) áí ðñïåêôåßíïõìå ôéò ìç ðáñÜëëçëåò ðëåõñÝò ôïõ ó÷çìáôßæï-
íôáé äýï éóïóêåëÞ ôñßãùíá,
(ii) ç åõèåßá ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôá ìÝóá ôùí âÜóåùí åßíáé ìåóï-
êÜèåôïò ôçò êÜèå âÜóçò.
Áðüäåéîç
(i) ¸óôù ÁÂÃÄ éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï (ÁÂ//ÃÄ) êáé Ï ôï óçìåßï ôïìÞò
ôùí ÁÄ êáé ÂÃ. Ôá ôñßãùíá ÏÁÂ êáé ÏÄÃ åßíáé éóïóêåëÞ, áöïý 
Á
^

1 = Â
^

1 êáé Ä
^

= Ã
^

(ÁÂÃÄ éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï).
(ii) Ç ìåóïêÜèåôïò å ôçò âÜóçò ÁÂ äéÝñ÷åôáé áðü ôï Ï, åðåéäÞ ôï
ôñßãùíï ÏÁÂ åßíáé éóïóêåëÝò. Ç å åßíáé êÜèåôïò êáé óôç ÃÄ åðåéäÞ
ÃÄ//ÁÂ. Áöïý ç å äéÝñ÷åôáé áðü ôï Ï, åßíáé êáé ýøïò ôïõ éóïóêå-
ëïýò ôñéãþíïõ ÏÃÄ, Üñá ìåóïêÜèåôïò êáé óôç ÃÄ.

Ó÷Þìá 40

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Áðü ôá ðáñáêÜôù ôñáðÝæéá íá âñåßôå ôá x, y, ù êáé è.

2. Ìå ðïéïõò ôñüðïõò ìðïñïýìå íá áðïäåßîïõìå üôé
Ýíá ôåôñÜðëåõñï åßíáé éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï;
3. Ôé ïíïìÜæåôáé äéÜìåóïò ôñáðåæßïõ; Ðïéåò éäéüôçôåò
Ý÷åé;
4. Óôï éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ åßíáé: AÂ = 5x, 

ÄÃ = 3x êáé A
^

= 60°. Ç ðåñßìåôñïò ôïõ ôñáðåæßïõ åßíáé:

i) 10x ii) 11x iii) 12x
iv)13x v)14x
ÄéêáéïëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Äßíåôáé ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) êáé ç äéÜìåóüò ôïõ
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ÐÁÑÁËËÇËÏÃÑÁÌÌÁ � ÔÑÁÐÅÆÉÁ

ÅÆ. Áí ïé ìç ðáñÜëëçëåò ðëåõñÝò ôïõ ÁÄ, ÂÃ ôÝìíï-
íôáé óôï Ê êáé Ç, È åßíáé ôá ìÝóá ôùí ÊÁ êáé ÊÂ áíôß-
óôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé ôá Å, Æ, Ç, È åßíáé êïñõöÝò
ôñáðåæßïõ.
2. Áí Ä êáé Å åßíáé ôá ìÝóá ôùí ðëåõñþí ÁÂ êáé ÁÃ
áíôßóôïé÷á éóïóêåëïýò ôñéãþíïõ ÁÂÃ (AB = AÃ), íá
áðïäåßîåôå üôé ôï ÄÅÃÂ åßíáé éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï.
3. Ïé äéáãþíéïé éóïóêåëïýò ôñáðåæßïõ ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ)
ôÝìíïíôáé óôï Ï. Áí Å, Æ, Ç, È åßíáé ôá ìÝóá ôùí ÏÁ,
ÏÂ, ÏÃ ,ÏÄ áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé ôï ÅÆÇÈ
åßíáé éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï.
4. Äßíåôáé ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ êáé ôï ýøïò ôïõ
ÁÅ. Áí Ê, Ë åßíáé ôá ìÝóá ôùí ÁÄ êáé ÂÃ áíôßóôïé÷á,
íá áðïäåßîåôå üôé ôï ÊËÃÅ åßíáé éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï.
5. Äßíåôáé éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) ìå ÁÂ < ÃÄ
êáé ôá ýøç ôïõ ÁÅ êáé ÂÆ. Íá áðïäåßîåôå üôé 

ÄÅ = ÃÆ = }
ÃÄ �

2

ÁÂ
} .

6. Áðü ôçí êïñõöÞ Á ôñéãþíïõ ÁÂÃ öÝñïõìå åõèåßá å
ðïõ äåí ôÝìíåé ôï ôñßãùíï êáé áò åßíáé ÂÂ¢ êáé ÃÃ ¢ ïé
áðïóôÜóåéò ôùí Â êáé Ã áðü ôçí åõèåßá å. Áí Ì åßíáé
ôï ìÝóï ôçò Â¢Ã ¢ êáé Ê ôï ìÝóï ôçò äéáìÝóïõ ÁÄ íá

áðïäåßîåôå üôé ÌÊ = }
Á

2

Ä
}.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. Óå ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ(ÁÂ//ÃÄ) ç äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò
ôïõ Â ôÝìíåé ôç äéÜìåóï ôïõ ÅÆ óôï Ç. Íá áðïäåßîåôå

üôé ÂÇ
^
Ã = 90°.

2. Óå éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (AB = AÃ) Ì åßíáé ôï
ìÝóï ôçò ÁÂ. Áí ç ìåóïêÜèåôïò ôçò ÁÂ ôÝìíåé ôçí ÁÃ
óôï Æ êáé ç ðáñÜëëçëç áðü ôï Æ ðñïò ôç ÂÃ ôÝìíåé ôçí
ÁÂ óôï Ç, íá áðïäåßîåôå üôé ÃÇ = ÁÆ.

3. Äßíåôáé ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ ìå Á
^

= Ä
^

= 90° êáé Â
^

= 120°.
Áí ÁÂ = 2á êáé ÂÃ = á íá õðïëïãßóåôå ôç äéÜìåóï ÅÆ,
ùò óõíÜñôçóç ôïõ á.
4. Óå Ýíá ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ, ç ìßá áðü ôéò ìç ðáñÜëëçëåò
ðëåõñÝò ôïõ ÁÄ åßíáé ßóç ìå ôï Üèñïéóìá ôùí âÜóåùí. Áí

Ì åßíáé ôï ìÝóï ôçò ÂÃ, íá áðïäåßîåôå üôé ÁÌ
^
Ä = 90°.

5. Áðü ôï ìÝóï Å ôçò ðëåõñÜò ÂÃ éóïóêåëïýò ôñáðåæß-
ïõ ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) öÝñïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí ÁÄ
ðïõ ôÝìíåé ôç ÄÃ óôï Ì. Íá áðïäåßîåôå üôé ÂÌ^ÄÃ.
6. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ôï ýøïò ôïõ ÁÇ. Áí Ä, Å,
Æ åßíáé ôá ìÝóá ôùí ÁÂ, ÁÃ êáé ÂÃ áíôßóôïé÷á, íá áðï-

äåßîåôå üôé ôï ÄÅÆÇ åßíáé éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï.
7. Áí óå ôñáðÝæéï ç ìßá âÜóç åßíáé äéðëÜóéá ôçò Üëëçò,
íá áðïäåßîåôå üôé ïé äéáãþíéïé ÷ùñßæïõí ôç äéÜìåóï óå
ôñßá ßóá ôìÞìáôá.
8. Äßíåôáé ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) ìå ÃÄ = 3AB êáé Ê,
Ë ôá ìÝóá ôùí äéáãùíßùí ôïõ ÄÂ êáé ÁÃ áíôßóôïé÷á.
Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ÁÊËÂ åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï.
Ðüôå áõôü åßíáé ïñèïãþíéï;

9. Äßíåôáé ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) ìå ÃÄ = }
3

2
} ÁÂ. Áí

Å, Æ, Ç åßíáé ôá ìÝóá ôùí ÁÂ, ÂÃ êáé ÄÅ áíôßóôïé÷á,
íá áðïäåßîåôå üôé ôï ÁÂÆÇ åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï.
Áí ç ðñïÝêôáóç ôçò ÁÇ ôÝìíåé ôç ÃÄ óôï È, ôüôå 
ÈÄ = ÄÃ � ÁÂ.
10. Áí Á¢, Â¢, Ã¢, Ä¢, Ê¢ åßíáé ïé ðñïâïëÝò ôùí êïñõ-
öþí êáé ôïõ êÝíôñïõ Ê ðáñáëëçëïãñÜììïõ ÁÂÃÄ áíôß-
óôïé÷á óå åõèåßá å ðïõ áöÞíåé üëåò ôéò êïñõöÝò ôïõ
ðñïò ôï ßäéï ìÝñïò ôçò, íá áðïäåßîåôå üôé
ÁÁ¢ + ÂÂ¢ + ÃÃ¢ + ÄÄ¢ = 4ÊÊ¢.

Óýíèåôá èÝìáôá
1. Óå ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) Ý÷ïõìå ÁÄ = ÁÂ + ÃÄ.

Íá áðïäåßîåôå üôé ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí Á
^

êáé Ä
^

ôÝ-
ìíïíôáé óôç ÂÃ.

2. Äßíåôáé ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ ìå Á
^

= Ä
^

= 90° êáé 
ÂÃ = 2ÃÄ. Áí Ì åßíáé ôï ìÝóï ôçò ÂÃ, íá áðïäåßîåôå

üôé ÁÌ
^
Ã = 3ÌÁ

^
Â.

3. Ìéá åõèåßá å äéÝñ÷åôáé áðü ôçí êïñõöÞ Ä åíüò ðá-
ñáëëçëïãñÜììïõ ÁÂÃÄ êáé Ý÷åé åêáôÝñùèåí áõôÞò ôéò
êïñõöÝò Â êáé Ã. Áí Á´, Â´ êáé Ã´ ïé ðñïâïëÝò ôùí Á,
Â êáé Ã áíôßóôïé÷á óôçí åõèåßá å, íá áðïäåßîåôå üôé
ÁÁ¢ � ÃÃ ¢ = ÂÂ¢ (ìå ÁÁ¢ > ÃÃ ¢).
4. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ÁÂÃ (Á

^
= 90°) êáé Ä, Å ôá ìÝóá

ôùí ÁÂ êáé ÂÃ áíôßóôïé÷á. Áðü ôï ìÝóï Æ ôïõ ÁÄ öÝ-
ñïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí ÁÃ ðïõ ôÝìíåé ôç ÂÃ óôï Ç.

Áí ÆÇ = }
3

8
} ÂÃ ,íá õðïëïãéóèåß ç ãùíßá Â

^
.

5. Óå ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) ìå ÁÂ < ÃÄ, Ýóôù Ì ôï
ìÝóï ôçò ÂÃ. Íá áðïäåßîåôå üôé
i) áí ÄÌ = ÄÃ êáé ç ðáñÜëëçëç áðü ôï Á ðñïò ôç ÂÃ
ôÝìíåé ôç ÄÌ óôï Å, ôüôå ÁÌ = ÂÅ,

ii) áí Å åßíáé ôï ìÝóï ôçò ÄÌ, ôüôå ÁÅ = }
3

4
} ÂÃ.
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