
5.1 ÅéóáãùãÞ

¼ðùò åßäáìå óôçí §2.20, ôï åõèýãñáììï ó÷Þìá ðïõ Ý÷åé ôÝó-
óåñéò ðëåõñÝò ëÝãåôáé ôåôñÜðëåõñï. ÊÜèå êõñôü ôåôñÜðëåõñï
ÁÂÃÄ (ó÷.1) Ý÷åé äýï äéáãùíßïõò ÁÃ êáé ÂÄ, ïé ïðïßåò ôÝìíï-
íôáé óå åóùôåñéêü óçìåßï ôïõò.  
Óôá åðüìåíá, üôáí ëÝìå ôåôñÜðëåõñï, èá åííïïýìå êõñôü ôå-
ôñÜðëåõñï.
Ôï ôåôñÜðëåõñï ðïõ Ý÷åé äýï ìüíïí ðëåõñÝò ðáñÜëëçëåò ëÝ-
ãåôáé ôñáðÝæéï (ó÷.2), åíþ ôï ôåôñÜðëåõñï ðïõ Ý÷åé ôéò áðÝ-
íáíôé ðëåõñÝò ðáñÜëëçëåò ëÝãåôáé ðáñáëëçëüãñáììï (ó÷.3).

5.2 Ðáñáëëçëüãñáììá

Ðáñáëëçëüãñáììï

Ïñéóìüò 

Ðáñáëëçëüãñáììï ëÝãåôáé ôï ôåôñÜðëåõñï ðïõ Ý÷åé
ôéò áðÝíáíôé ðëåõñÝò ôïõ ðáñÜëëçëåò. 

ÄçëáäÞ ôï ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï, üôáí
ÁÂ//ÃÄ êáé ÁÄ//ÂÃ.

� Éäéüôçôåò ðáñáëëçëïãñÜììùí
Óå êÜèå ðáñáëëçëüãñáììï éó÷ýïõí ïé ðáñáêÜôù éäéüôçôåò:

Áðüäåéîç ôùí i), ii) 
Óõãêñßíïõìå ôá ôñßãùíá ÁÂÄ, ÂÃÄ (ó÷. 5). ¸÷ïõìå: 
B
^

1 = Ä
^

1 = ù (åíôüò åíáëëÜî).

ÂÄ êïéíÞ ðëåõñÜ.
B
^

2 = Ä
^

2 = ö (åíôüò åíáëëÜî).

¢ñá ôá ôñßãùíá ÁÂÄ, ÂÃÄ åßíáé ßóá, ïðüôå ÁÂ = ÃÄ êáé 
ÁÄ = ÂÃ. Åðßóçò Ý÷ïõìå Á

^
= Ã

^
êáé Â

^
= Ä

^
= ö + ù.  

Áðüäåéîç ôçò éäéüôçôáò iii)
Óõãêñßíïõìå ôá ôñßãùíá ÏÁÂ, ÏÃÄ. ¸÷ïõìå: 

(i) Ïé áðÝíáíôé ðëåõñÝò ôïõ åßíáé ßóåò.
(ii) Ïé áðÝíáíôé ãùíßåò ôïõ åßíáé ßóåò.
(iii) Ïé äéáãþíéïß ôïõ äé÷ïôïìïýíôáé.
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ÁÂ = ÃÄ
B
^

1 = Ä
^

1 = ù (åíôüò åíáëëÜî).

Á
^

1 = Ã
^

1 = ö (åíôüò åíáëëÜî).

¢ñá, ôá ôñßãùíá ÏÁÂ, ÏÃÄ åßíáé ßóá, ïðüôå ÏÁ = ÏÃ êáé 
ÏÂ =ÏÄ.

Ãéá ôï ëüãï áõôü ëÝãåôáé êÝíôñï ôïõ ðáñáëëçëïãñÜììïõ.

Áí ôá ôìÞìáôá (ó÷.8) åßíáé êÜèåôá óôéò ðáñÜëëçëåò, ôï êïéíü
ìÞêïò ôïõò ëÝãåôáé áðüóôáóç ôùí ðáñáëëÞëùí. ÊÜèå åõèý-
ãñáììï ôìÞìá ðïõ Ý÷åé ôá Üêñá ôïõ óôéò åõèåßåò ôùí áðÝíá-
íôé ðëåõñþí ðáñáëëçëïãñÜììïõ êáé åßíáé êÜèåôï óå áõôÝò
ëÝãåôáé ýøïò ôïõ ðáñáëëçëïãñÜììïõ, åíþ ïé áðÝíáíôé
ðëåõñÝò ôïõ ëÝãïíôáé âÜóåéò ùò ðñïò áõôü ôï ýøïò (ó÷.9).

� ÊñéôÞñéá ãéá ðáñáëëçëüãñáììá
Óôçí ðáñÜãñáöï áõôÞ èá áðïäåßîïõìå ðñïôÜóåéò (êñéôÞñéá) ïé
ïðïßåò åîáóöáëßæïõí üôé Ýíá ôåôñÜðëåõñï åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï:
¸íá ôåôñÜðëåõñï åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï áí éó÷ýåé ìéá áðü
ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò:

Áðüäåéîç
Èåùñïýìå ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ. Ãéá íá áðïäåßîïõìå ôá êñéôÞ-
ñéá, èá ðñÝðåé óýìöùíá ìå ôïí ïñéóìü íá áðïäåßîïõìå üôé óå
êÜèå ðåñßðôùóç, ïé áðÝíáíôé ðëåõñÝò ôïõ ôåôñáðëåýñïõ åßíáé
ðáñÜëëçëåò.
(i) ¸óôù ÁÂ = ÃÄ êáé ÁÄ = ÂÃ (ó÷.10). Áí öÝñïõìå ôç äéáãþíéï
ÂÄ, ôüôå ó÷çìáôßæïíôáé ôá ôñßãùíá ÁÂÄ êáé ÂÃÄ ðïõ åßíáé ßóá,
ãéáôß ÁÂ = ÃÄ, ÁÄ = ÂÃ êáé ÂÄ êïéíÞ ðëåõñÜ. ¢ñá B

^
1 = Ä

^
1 = ù

êáé B
^

2 = Ä
^

2 = ö , ïðüôå ÁÂ//ÃÄ êáé ÁÄ//ÂÃ, äçëáäÞ ôï ÁÂÃÄ
åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï.

(i) Ïé áðÝíáíôé ðëåõñÝò áíÜ äýï åßíáé ßóåò.
(ii) Äýï áðÝíáíôé ðëåõñÝò ôïõ åßíáé ßóåò êáé ðáñÜëëçëåò.

(iii) Ïé áðÝíáíôé ãùíßåò áíÜ äýï åßíáé ßóåò.
(iv) Ïé äéáãþíéïß ôïõ äé÷ïôïìïýíôáé.
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ÐÏÑIÓÌÁ É

Ôï óçìåßï ôïìÞò ôùí äéáãùíßùí ðáñáëëçëïãñÜììïõ åß-
íáé êÝíôñï óõììåôñßáò ôïõ.

ÐÏÑIÓÌÁ ÉÉ

ÐáñÜëëçëá ôìÞìáôá ðïõ Ý÷ïõí ôá Üêñá ôïõò óå äýï
ðáñÜëëçëåò åõèåßåò åßíáé ßóá (ó÷.7).
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(ii) ¸óôù ÁÂ// = ÃÄ (ó÷.10). Ôá ôñßãùíá ÁÂÄ êáé ÂÃÄ åßíáé
ßóá, ãéáôß ÁÂ = ÃÄ, B

^
1 = Ä

^
1 = ù êáé ç ÂÄ åßíáé êïéíÞ ðëåõñÜ.

ÅðïìÝíùò, üìïéá ìå ôï (i), ôï ÁÂÃÄ åßíáé ðáñáëëçëü-
ãñáììï. 
(iii) Áí Á

^
= Ã

^
= ù êáé B

^
= Ä

^
= ö (ó÷.11) ç ó÷Ýóç Á

^
+B

^
+Ã

^
+Ä

^
= 4z

ãñÜöåôáé 2ù + 2ö = 4z Þ ö + ù = 2z. ÅðïìÝíùò, Ý÷ïõìå üôé 
Á
^

+ Ä
^

= 2z, ïðüôå ÁÂ // ÃÄ êáé Á
^

+ B
^

= 2z, ïðüôå ÁÄ // ÂÃ,
äçëáäÞ ôï ÁÂÃÄ åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï.
(iv) ¸óôù ÁÏ = ÏÃ êáé ÏÂ = ÏÄ (ó÷.12). Ôá ôñßãùíá ÁÏÂ
êáé ÃÏÄ, êáèþò êáé ôá ôñßãùíá ÁÏÄ êáé ÂÏÃ åßíáé ßóá.
ÅðïìÝíùò, üìïéá ìå ôï (i), èá åßíáé ÁÂ//ÃÄ êáé ÁÄ//ÂÃ, äç-
ëáäÞ ôï ÁÂÃÄ åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï.
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AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Ðïéá áðü ôá ðáñáêÜôù ôåôñÜðëåõñá åßíáé ðáñáë-
ëçëüãñáììá, ðïéá ü÷é êáé ãéáôß;

2. Ìå ðïéïõò ôñüðïõò ìðïñïýìå íá áðïäåßîïõìå üôé
Ýíá ôåôñÜðëåõñï åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï;
3. Íá õðïëïãßóåôå ôéò ãùíßåò ôïõ ðáñáëëçëïãñÜììïõ.

4. Íá õðïëïãßóåôå ôéò ãùíßåò ù êáé ö ôïõ ðáñáëëçëï-
ãñÜììïõ ÄÅÆÇ.

5. ¸íá ôåôñÜðëåõñï åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï áí:

i) Äýï áðÝíáíôé ãùíßåò åßíáé ßóåò.

ii) Ïé äéáäï÷éêÝò ãùíßåò ôïõ åßíáé 
ðáñáðëçñùìáôéêÝò.

iii) Äýï áðÝíáíôé ðëåõñÝò ôïõ åßíáé 
ßóåò.

iv) Äýï áðÝíáíôé ðëåõñÝò ôïõ åßíáé 
ðáñÜëëçëåò.

(Óçìåéþóôå x óå êÜèå óùóôÞ ðñüôáóç).

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Äßíåôáé ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ. Ç äé÷ïôüìïò ôçò

Á^ ôÝìíåé ôç ÄÃ óôï Å. Íá áðïäåßîåôå üôé ÄÅ = ÂÃ.
2. ¸óôù Ï ôï êÝíôñï ðáñáëëçëïãñÜììïõ ÁÂÃÄ. Áí Å
êáé Æ óçìåßá ôùí ÏÁ êáé ÏÃ áíôßóôïé÷á, þóôå 
ÏÅ = ÏÆ, íá áðïäåßîåôå üôé ôï ôåôñÜðëåõñï ÂÅÄÆ åß-
íáé ðáñáëëçëüãñáììï.
3. ¸óôù Å êáé Æ, ôá ìÝóá ôùí ðëåõñþí ÁÂ êáé ÃÄ áíôß-
óôïé÷á, ðáñáëëçëïãñÜììïõ ÁÂÃÄ. Íá áðïäåßîåôå üôé:
i) ôï ôåôñÜðëåõñï ÁÅÃÆ åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï.
ii) ïé ÁÃ, ÂÄ êáé ÅÆ óõíôñÝ÷ïõí.
4. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ç äé÷ïôüìïò ôïõ ÁÄ. Ç ðá-
ñÜëëçëç áðü ôï Ä ðñïò ôçí ÁÂ ôÝìíåé ôçí ÁÃ óôï Å. Áí
ç ðáñÜëëçëç áðü ôï Å ðñïò ôç ÂÃ ôÝìíåé ôçí ÁÂ óôï
Æ, íá áðïäåßîåôå üôé ÁÅ = ÂÆ.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. Äßíåôáé éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (AB = AÃ) êáé óç-
ìåßï Ì ôçò âÜóçò ôïõ ÂÃ. ÖÝñïõìå ÌÅ//ÁÂ (Å óçìåßï
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Åßäç ðáñáëëçëïãñÜììùí

Óôçí ðáñÜãñáöï áõôÞ èá ìåëåôÞóïõìå ôá åßäç ôùí ðáñáëëç-
ëïãñÜììùí, äçëáäÞ ôá ðáñáëëçëüãñáììá ðïõ Ý÷ïõí êáé
êÜðïéåò åðéðëÝïí éäéüôçôåò. Äéáêñßíïõìå ôñßá åßäç ðáñáë-
ëçëïãñÜììùí: ôï ïñèïãþíéï, ôï ñüìâï êáé ôï ôåôñÜãùíï.

5.3 Ïñèïãþíéï

Ïñéóìüò

Ïñèïãþíéï ëÝãåôáé ôï ðáñáëëçëüãñáììï ðïõ Ý÷åé
ìßá ãùíßá ïñèÞ.

ÅðåéäÞ óôï ðáñáëëçëüãñáììï ïé áðÝíáíôé ãùíßåò ôïõ åßíáé
ßóåò, åíþ äýï äéáäï÷éêÝò ãùíßåò ôïõ åßíáé ðáñáðëçñùìáôéêÝò
(ùò åíôüò êáé åðß ôá áõôÜ ìÝñç), ðñïêýðôåé üôé üëåò ïé ãùíßåò
ôïõ ïñèïãùíßïõ åßíáé ïñèÝò. 

� Éäéüôçôåò ïñèïãùíßïõ

Ïé äéáãþíéïé ôïõ ïñèïãùíßïõ åßíáé ßóåò.
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ôïõ ÁÃ) êáé ÌÄ//ÁÃ (Ä óçìåßï ôïõ ÁÂ). Íá áðïäåßîåôå
üôé ÌÄ + ÌÅ = ÁÂ.
2. Äßíåôáé ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ êáé Å óçìåßï ôçò
ÁÃ. ÖÝñïõìå ÄÆ//ÂÅ (Æ óçìåßï ôïõ ÁÃ). Íá áðïäåßîåôå
üôé ÄÅ//ÂÆ.
3. Äßíåôáé ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ. Ðñïåêôåßíïõìå ôç
ÄÃ êáôÜ ôìÞìá ÃÅ = ÄÃ êáé ôç ÄÁ êáôÜ ôìÞìá ÁÆ = ÄÁ.
Íá áðïäåßîåôå üôé ôá óçìåßá Æ, Â êáé Å åßíáé óõíåõèåéá-
êÜ. 
4. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ. Óôéò ðñïåêôÜóåéò ôùí äéáìÝ-
óùí ÂÄ êáé ÃÅ ðáßñíïõìå óçìåßá Ç êáé Æ áíôßóôïé÷á
ôÝôïéá, þóôå ÄÇ = ÂÄ êáé ÆÅ = ÃÅ. Íá áðïäåßîåôå üôé
i) ÁÇ = ÁÆ,
ii) ôá óçìåßá Æ, Á êáé Ç åßíáé óõíåõèåéáêÜ.
5. Áðü óçìåßï Á íá öÝñåôå ôÝìíïõóá äýï ðáñÜëëçëùí
åõèåéþí ìå ôñüðï, þóôå ôï ìåôáîý ôùí ðáñáëëÞëùí
ôìÞìá ôçò íá åßíáé ßóï ìå äïóìÝíï ôìÞìá ë.

Óýíèåôá èÝìáôá
1. Äßíåôáé ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ êáé ôá óçìåßá Å, Æ,
Ç êáé Ê ôùí ðëåõñþí ôïõ ÁÂ, ÂÃ, ÃÄ êáé ÁÄ áíôßóôïé-

÷á, þóôå ÁÅ = ÃÇ êáé ÂÆ = ÄÊ. Íá áðïäåßîåôå üôé
i) ôï ôåôñÜðëåõñï ÅÆÇÊ åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï,
ii) ïé ÁÃ, ÂÄ, ÅÇ êáé ÊÆ óõíôñÝ÷ïõí.
2. Ðñïåêôåßíïõìå ôçí ðëåõñÜ ÁÂ ðáñáëëçëïãñÜììïõ
ÁÂÃÄ êáôÜ ôìÞìá ÂÅ = ÂÃ êáé åðß ôçò çìéåõèåßáò ÄÁ
èåùñïýìå óçìåßï Æ, þóôå ÄÆ = ÄÃ. Íá áðïäåßîåôå üôé

ÆÃ^Å = 90°.
3. Äßíåôáé ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ. Ðñïåêôåßíïõìå
ôçí ÁÂ êáôÜ ôìÞìá ÂÅ = ÂÃ êáé ôçí ÁÄ êáôÜ ôìÞìá
ÄÆ = ÄÃ. Íá áðïäåßîåôå üôé ôá óçìåßá Æ, Ã êáé Å åßíáé
óõíåõèåéáêÜ.
4. Äßíåôáé éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (ÁÂ = ÁÃ) êáé óç-
ìåßï Ä ôçò ÁÃ. Ðñïåêôåßíïõìå ôçí ÁÂ êáôÜ ôìÞìá 
ÂÅ = ÃÄ. Íá áðïäåßîåôå üôé ç ÂÃ äé÷ïôïìåß ôç ÄÅ.
5. ¸íá ðïôáìüò, ôïõ ïðïßïõ ïé ü÷èåò åßíáé åõèýãñáì-
ìåò, äéÝñ÷åôáé ìåôáîý äýï ÷ùñéþí ðïõ áðÝ÷ïõí Üíéóåò
áðïóôÜóåéò áðü ôéò ü÷èåò ôïõ. Óå ðïéá èÝóç ðñÝðåé íá
êáôáóêåõáóèåß ìéá ãÝöõñá êÜèåôç ðñïò ôïí ðïôáìü,
þóôå ôá äýï ÷ùñéÜ íá âñßóêïíôáé óå ßóåò áðïóôÜóåéò
áðü ôéò áíôßóôïé÷åò åéóüäïõò ôçò ãÝöõñáò;

Ó÷Þìá 13
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