
83

ÐÁÑÁËËÇËÅÓ ÅÕÈÅÉÅÓ

4.6 ¢èñïéóìá ãùíéþí ôñéãþíïõ

Ç ðáñáëëçëßá åðéôñÝðåé íá ìåôáöÝñïõìå ôéò ãùíßåò åíüò
ôñéãþíïõ, þóôå íá Ý÷ïõí êïéíÞ êïñõöÞ ìéá ïðïéáäÞðïôå
êïñõöÞ ôïõ ôñéãþíïõ êáé íá ó÷çìáôßæïõí åõèåßá ãùíßá
(ó÷.18). ¸ôóé ìðïñïýìå íá õðïëïãßóïõìå ôï Üèñïéóìá ôùí
ãùíéþí ôïõ ôñéãþíïõ.

Áðüäåéîç
Áðü ìéá êïñõöÞ, ð.÷. ôçí Á, öÝñïõìå åõèåßá xy//ÂÃ. Ôüôå 
ù = Â

^
(1) êáé ö = Ã

^
(2), ùò åíôüò êáé åíáëëÜî ôùí ðáñáëëÞëùí

xy êáé ÂÃ ìå ôÝìíïõóåò ÁÂ êáé ÁÃ áíôßóôïé÷á.
ÁëëÜ ù+ Á^ + ö = 2z (3).
Áðü ôéò (1), (2) êáé (3) ðñïêýðôåé üôé 

Á
^

+ Â
^

+ Ã
^

= 2z.

Ä êáé Å áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé ÄÅ = ÂÄ+ÃÅ.
5. Áðü ôï Ýãêåíôñï É ôñéãþíïõ ÁÂÃ öÝñïõìå ÉÄ//ÁÂ
êáé ÉÅ//ÁÃ. Íá áðïäåßîåôå üôé ç ðåñßìåôñïò ôïõ ôñéãþ-
íïõ ÄÉÅ éóïýôáé ìå ôç ÂÃ.

Óýíèåôá èÝìáôá
1. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ, ç äé÷ïôüìïò ôïõ ÂÄ êáé ç
åîùôåñéêÞ äé÷ïôüìïò ôïõ Âx. Èåùñïýìå äýï óçìåßá Å
êáé Ê ôçò ðëåõñÜò ÁÂ. Áí ï êýêëïò (Å,ÅÂ) ôÝìíåé ôç
ÂÄ óôï Æ, åíþ ï êýêëïò (Ê,ÊÂ) ôÝìíåé ôç Âx óôï Ì, íá
áðïäåßîåôå üôé ÅÆ//ÌÊ.

2. Áðü ôá Üêñá åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò ÁÂ öÝñïõìå
ðñïò ôï ßäéï çìéåðßðåäï äýï ðáñÜëëçëåò çìéåõèåßåò Áx
êáé Ây. Ðáßñíïõìå Ã ôõ÷áßï óçìåßï ôïõ ÁÂ, êáé óôéò
Áx,Ây ôá óçìåßá Ä êáé Å áíôßóôïé÷á, þóôå ÁÄ = ÁÃ êáé
ÂÅ = ÂÃ. Íá áðïäåßîåôå üôé ç ãùíßá ÄÃ^Å åßíáé ïñèÞ.
3. Áðü ôï ðáñÜêåíôñï Éá ôñéãþíïõ ÁÂÃ ìå ÁÂ<ÁÃ öÝ-

ñïõìå ðáñÜëëçëç óôçí ÁÂ, ðïõ ôÝìíåé ôéò ðëåõñÝò ÂÃ
êáé ÁÃ óôá óçìåßá Ä êáé Å áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå
üôé ÄÅ = ÁÅ � ÂÄ.
4. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå ÁÂ<ÁÃ êáé Ì óçìåßï ôçò
ðëåõñÜò ÂÃ. Áðü ôï Ì öÝñïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò ôç
äé÷ïôüìï ÁÄ ôçò ãùíßáò Á^, ðïõ ôÝìíåé ôéò ÁÂ êáé ÁÃ
óôá óçìåßá Å êáé Æ áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé:

i) Ôï ôñßãùíï ÅÁÆ åßíáé éóïóêåëÝò.
ii) ÂÅ+ÃÆ = óôáèåñü.
iii) Áí Ì ìÝóï ôçò ÂÃ ôüôå: 

á) BE = ÃÆ = }
ÁÃ+

2

ÁÂ
},

â) ÁÅ = ÁÆ = }
ÁÃ �

2

ÁÂ
}.

Ôï Üèñïéóìá ôùí ãùíéþí êÜèå ôñéãþíïõ åßíáé 2 ïñèÝò.

Èåþñçìá

ÐÏÑÉÓÌÁÔÁ

i) KÜèå åîùôåñéêÞ ãùíßá ôñéãþíïõ åßíáé ßóç ìå ôï Üèñïé-
óìá ôùí äýï áðÝíáíôé åóùôåñéêþí ãùíéþí ôïõ ôñéãþíïõ.

Ó÷Þìá 18
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 4

Áðüäåéîç 
i) ¸÷ïõìå Á^+Â

^
+Ã

^
= 2z êáé Ã

^

åî + Ã
^

= 2z, ïðüôå 

Á^+Â
^

+Ã
^

= Ã
^

åî + Ã
^

Þ   .

ii) � iv) ÐñïöáíÞ.

4.7 Ãùíßåò ìå ðëåõñÝò êÜèåôåò

Áðüäåéîç 
¸óôù ïé ãùíßåò xO^ y = ùêáé x´O^´y´= ö ìå Ïx ^ O´x´ êáé 
Oy ^ O´y´.
Ôá ôñßãùíá ÏÁÃ êáé Ï´ÂÃ Ý÷ïõí Á^ = Â

^
=1z êáé Ã

^

1 = Ã
^

2 (êá-

ôáêïñõöÞí).
¢ñá èá Ý÷ïõí êáé ôéò Üëëåò ãùíßåò ßóåò, ïðüôå ù = ö.

Áðüäåéîç 
i) ÐñÜãìáôé, (ó÷. 20) åßíáé è + ù =2z, è́~ + ö = 2z, ïðüôå 
è =è~, áöïý ù = ö. .
ii) ÐñÜãìáôé, (ó÷.20) åßíáé è + ù = 2z, ïðüôå è + ö = 2z,
áöïý ù = ö. .

Ã
^

åî = Á^ + Â
^

ii) Áí äýï ôñßãùíá Ý÷ïõí äýï ãùíßåò ßóåò, ìßá ðñïò ìßá,
Ý÷ïõí êáé ôéò ôñßôåò ãùíßåò ôïõò ßóåò.

iii) Ïé ïîåßåò ãùíßåò åíüò ïñèïãþíéïõ ôñéãþíïõ åßíáé
óõìðëçñùìáôéêÝò.

iv) ÊÜèå ãùíßá éóüðëåõñïõ ôñéãþíïõ åßíáé 60ï.

Ó÷Þìá 19

Äýï ïîåßåò ãùíßåò ðïõ Ý÷ïõí ôéò ðëåõñÝò ôïõò êÜèåôåò
åßíáé ßóåò.

Èåþñçìá

ÐÏÑÉÓÌÁÔÁ

i) Äýï áìâëåßåò ãùíßåò ðïõ Ý÷ïõí ôéò ðëåõñÝò ôïõò êÜèå-
ôåò åßíáé ßóåò. 
ii) Äýï ãùíßåò ðïõ Ý÷ïõí ôéò ðëåõñÝò ôïõò êÜèåôåò áëëÜ
ç ìßá åßíáé ïîåßá êáé ç Üëëç áìâëåßá åßíáé ðáñáðëçñù-
ìáôéêÝò.

Ó÷Þìá 20
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4.8 ¢èñïéóìá ãùíéþí êõñôïý í-ãþíïõ

Áò èåùñÞóïõìå êõñôü ðåíôÜãùíï ÁÂÃÄÅ êáé Ï ôõ÷áßï åóùôå-
ñéêü óçìåßï ôïõ. Áí åíþóïõìå ôï Ï ìå ôéò êïñõöÝò ôïõ ðåíôá-
ãþíïõ, ó÷çìáôßæïíôáé ðÝíôå ôñßãùíá. Ôï Üèñïéóìá ôùí ãùíéþí
êÜèå ôñéãþíïõ åßíáé 2 ïñèÝò. ¸ôóé ôï Üèñïéóìá ôùí ãùíéþí êáé
ôùí ðÝíôå ôñéãþíùí åßíáé (2·5) ïñèÝò. Áí áöáéñÝóïõìå ôï Üèñïé-
óìá ôùí ãùíéþí O^ 1+O^ 2+O^ 3+O^ 4+O^ 5 = 4 ïñèÝò, èá ìåßíåé ôï

Üèñïéóìá ôùí ãùíéþí ôïõ ðåíôáãþíïõ, äçëáäÞ:

¼ìïéá, áí ôï êõñôü ðïëýãùíï Ý÷åé í ðëåõñÝò êáé åíþóïõìå ôï
Ï ìå ôéò êïñõöÝò ôïõ ó÷çìáôßæïíôáé í ôñßãùíá. Ôï Üèñïéóìá
ôùí ãùíéþí ôùí í ôñéãþíùí åßíáé 2í ïñèÝò. Áí áöáéñÝóïõìå ôï
Üèñïéóìá ôùí ãùíéþí O^ 1+O^ 2+O^ 3+ ... +O^ í = 4 ïñèÝò Ý÷ïõìå: 

ÊáôáëÞîáìå ëïéðüí óôï óõìðÝñáóìá üôé ðñÝðåé:
Ôï Üèñïéóìá ôùí ãùíéþí êõñôïý í-ãþíïõ íá åßíáé 2í-4 ïñèÝò.

¢ëëç áðüäåéîç. Áò èåùñÞóïõìå êõñôü ðïëýãùíï Á1Á2...Áí ìå í ðëåõ-

ñÝò êáé áò öÝñïõìå áðü ìéá êïñõöÞ ôïõ, ð.÷. ôçí Á1 üëåò ôéò äéáãùíßïõò

ðïõ äéÝñ÷ïíôáé áðü áõôÞ. ¸ôóé ôï ðïëýãùíï äéáéñåßôáé óå í-2 ôñßãùíá,
ãéáôß óå êáèåìéÜ áðü ôéò ðëåõñÝò ôïõ, åêôüò ôùí Á1Á2 êáé Á1Áí ðïõ äéÝñ-

÷ïíôáé áðü ôçí êïñõöÞ Á1, áíôéóôïé÷åß Ýíá ôñßãùíï. ÅðåéäÞ ôï Üèñïéóìá

ôùí ãùíéþí ôùí í-2 ôñéãþíùí åßíáé 2(í-2)=(2í-4) ïñèÝò êáé éóïýôáé ìå ôï
Üèñïéóìá ôùí ãùíéþí ôïõ ðïëõãþíïõ, ðñïêýðôåé üôé:
Ôï Üèñïéóìá ôùí ãùíéþí êõñôïý í-ãþíïõ åßíáé 2í-4 ïñèÝò.

Áðüäåéîç

¸÷ïõìå 5 ðñïóèÝôïõìå êáôÜ ìÝëç ïðüôå:

(Á^ 1åî + Á^ 2åî + ... + Á^ íåî) + (Á^ 1 + Á^ 2 + ... + Á^ í) = 2íz Þ

(Á^ 1åî + Á^ 2åî + ... + Á^ íåî) + (2í � 4)z = 2íz Þ

Á^ 1åî + Á^ 2åî + ... + Á^ íåî = 4z.

Á^ 1åî + Á^ 1 = 2z

Á^ 2åî + Á^ 2 = 2z

....    ....    = ....
Á^ íåî + Á^ í = 2z

Á^1+Á^ 2+Á^3+...+Á^ í = (2í � 4) ïñèÝò.

Á^+Â
^

+Ã
^ 

+Ä
^
+Å

^
= (2·5 � 4) ïñèÝò.

Ó÷Þìá 21

ÐÏÑÉÓÌÁ

Ôï Üèñïéóìá ôùí åîùôåñéêþí ãùíéþí êõñôïý í - ãþíïõ
åßíáé 4 ïñèÝò.

Ó÷Þìá 22

Ó÷Þìá 23

Ó÷Þìá 24

kefal04Á.qxd  23/01/2001 09:58 AM  Page 85



86

ÊÅÖÁËÁÉÏ 4

ÅÖÁÑÌÏÃH 1ç

Èåùñïýìå ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ôç äé÷ïôüìï Áx ôçò åîùôå-
ñéêÞò ãùíßáò Á

^
ôïõ ôñéãþíïõ. Íá áðïäåé÷èåß üôé ôï ôñß-

ãùíï åßíáé éóïóêåëÝò , áí êáé ìüíï áí Ax//BÃ.
Áðüäåéîç

(i) Áí â=ã ôüôå Â
^

= Ã
^

= ù. 

¼ìùò Á^ åî = Â
^

+ Ã
^

= 2ù, ïðüôå }
Á^

2
åî
} = ù Þ Á^ 1 = Ã

^
= ù. . ¢ñá

Áx//ÂÃ, áöïý ó÷çìáôßæïõí äýï åíôüò êáé åíáëëÜî ãùíßåò ßóåò.
(ii) Áí Áx//ÂÃ ôüôå Á^ 1 = Ã

^
(ùò åíôüò åíáëëÜî) êáé Á^ 2 = Â

^
(ùò åíôüò åêôüò êáé åðß ôá

áõôÜ ìÝñç). ¢ñá Â
^

= Ã
^

(áöïý Á^ 1 = Á^ 2), ïðüôå â=ã.

ÅÖÁÑÌÏÃÇ 2ç

Óå ôñßãùíï ÁÂÃ öÝñïõìå ôéò åóùôåñéêÝò êáé åîùôåñéêÝò äé÷ïôüìïõò ôùí ãùíéþí ôïõ
Â
^

êáé Ã
^
. Íá áðïäåé÷èåß üôé

(i) Ç ãùíßá ôùí äýï åóùôåñéêþí äé÷ïôüìùí åßíáé ßóç ìå 90° + }
2

Á
^

}.

(ii) Ç ãùíßá ìßáò åóùôåñéêÞò êáé ìßáò åîùôåñéêÞò äé÷ïôüìïõ åßíáé ßóç ìå }
2

Á
^

}.

(iii) Ç ãùíßá ôùí äýï åîùôåñéêþí äé÷ïôüìùí åßíáé ßóç ìå 90° � }
2

Á
^

}.

Aðüäåéîç
Ïé åóùôåñéêÝò äé÷ïôüìïé ôÝìíïíôáé óôï Ýãêåíôñï É. Ïé åîùôåñéêÝò
äé÷ïôüìïé ôùí åîùôåñéêþí ãùíéþí Â

^
êáé Ã

^
ôÝìíïíôáé óôï ðáñÜêå-

íôñï Éá êáé ç åóùôåñéêÞ äé÷ïôüìïò ôçò Â
^

ìå ôçí åîùôåñéêÞ äé÷ïôüìï

ôçò Ã
^

ôÝìíïíôáé óôï ðáñÜêåíôñï Éâ. 

(i) Áðü ôï ôñßãùíï ÂÉÃ ðáßñíïõìå:
BI

^
Ã + Â

^

1 + Ã
^

1 = 180°   Þ   BI
^
Ã = 180° � Â

^

1 � Ã
^

1 Þ

BI
^
Ã = 180° � }

Â

2

^

} � }
2

Ã
^

} Þ   BI
^
Ã = 90° + 90° � }

Â

2

^

} � }
2

Ã
^

} Þ

BI
^
Ã = 90° + }}

Á

2

^

}} (åðåéäÞ }
Á

2

^

} + }
Â

2

^

} + }
2

Ã
^

} = 90°).   (1)

(ii) Ç åóùôåñéêÞ êáé åîùôåñéêÞ äé÷ïôüìïò ìéáò ãùíßáò ôÝìíïíôáé êÜèåôá. ¸ôóé óôï ôñßãùíï
ÉÃÉâ åßíáé: Ã

^
= 90°   êáé    BI

^
Ã = 90° + I

^

â (2) (ùò åîùôåñéêÞ ãùíßá). 

Áðü ôéò (1) êáé (2) ðñïêýðôåé üôé I
^

â = }}
Á

2

^

}} . (3)

(iii) ¼ìïéá óôï ôñßãùíï ÉáÂÉâ åßíáé Â
^

= 90°, ïðüôå I
^

á + I
^

â = 90° Þ   I
^

á = 90° � I
^

â .   (4)

Áðü ôéò (3) êáé (4) ðñïêýðôåé üôé I
^

á = 90° � }}
Á

2

^

}} .
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AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò

1. Íá õðïëïãßóåôå ôç ãùíßá ùóôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá.

2. Áí AB = AÃ êáé Ãx äé÷ïôüìïò ôçò ÁÃ
^
Ä, íá õðïëïãß-

óåôå ôç ãùíßá ö (âë. ó÷Þìá).

3. ÕðÜñ÷åé êõñôü í-ãùíï ôÝôïéï, þóôå ôï Üèñïéóìá ôùí
åóùôåñéêþí ãùíéþí ôïõ íá éóïýôáé ìå ôï Üèñïéóìá ôùí
åîùôåñéêþí ãùíéþí ôïõ;
4. Íá åîçãÞóåôå ãéáôß áí Ýíá éóïóêåëÝò ôñßãùíï Ý÷åé ìéá ãù-
íßá 60° åßíáé éóüðëåõñï.
5. Ôï Üèñïéóìá ôùí åîùôåñéêþí ãùíéþí åíüò ôñéãþíïõ
åßíáé:
á) 180° â) 270° ã) 360° ä) 540°
å) êáíÝíá áðü ôá ðáñáðÜíù
Íá äéêáéïëïãÞóåôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò

1. Óå ïñèïãþíéï ôñßãùíï ìéá ãùíßá ôïõ åßíáé ßóç ìå ôá

}
2

3
} ìéáò Üëëçò ãùíßáò ôïõ. Íá õðïëïãéóèïýí üëåò ïé

ãùíßåò ôïõ (äýï ðåñéðôþóåéò).
2. Óå éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (ÁÂ = ÁÃ) åßíáé 

Á^ = }
Â

2

^

}. Áí É ôï Ýãêåíôñï ôïõ ôñéãþíïõ íá õðïëïãéóèåß

ç ãùíßá ÂÉ
^
Ã. (ÅöáñìïãÞ 2 � § 4.8)

3. Óå ôñßãùíï ÁÂÃ ç ãùíßá Á^ åßíáé ôñéðëÜóéá ôçò
ãùíßáò Â^. Áí Ã^åî = 144° íá âñåèåß ôï åßäïò ôïõ ôñéãþ-

íïõ ùò ðñïò ôéò ðëåõñÝò ôïõ.
4. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á^ = 90°) êáé ôï ý-
øïò ôïõ ÁÄ. Íá áðïäåßîåôå üôé Â^ = ÄÁ

^
Ã êáé Ã^ =ÄÁ

^
Â. 

5. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá åßíáé:

ÁÂ = ÁÃ = ÄÂ êáé xÁ
^
Ã = 108°.

Íá õðïëïãéóèåß ç ãùíßá Ä
^
.

6. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá åßíáé: Á^ = 90°, ÁÄ äé÷ïôüìïò,
ÄÅ//ÁÂ. Áí ç ãùíßá Â^ åßíáé 20° ìåãáëýôåñç áðü ôç Ã^

íá õðïëïãßóåôå ôéò ãùíßåò ùêáé ö.

7. Ôï Üèñïéóìá ôùí ãùíéþí êõñôïý ðïëõãþíïõ åßíáé
900°. Íá âñåèåß ôï ðëÞèïò ôùí ðëåõñþí ôïõ.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò

1. Óå ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé Â^åî = 90° + }
Á

2

^

}. Íá áðïäåßîå-

ôå üôé ÁÂ = ÁÃ.
2. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå Â^ > Ã^ êáé ç äé÷ïôüìïò ôïõ
ÁÄ. Íá áðïäåßîåôå üôé
i) ÁÄ

^
Ã � ÁÄ

^
Â = Â^ � Ã^ ,

ii) ÁÄ
^
Â = 90° � }

Â^ �

2

Ã^
}, ÁÄ

^
Ã = 90° + }

Â^ �

2

Ã^
}. 

3. Óå ôñßãùíï ÁÂÃ ìå Â^ > Ã^ öÝñïõìå ôï ýøïò ÁÄ êáé

ôç äé÷ïôüìï ÁÅ. Íá áðïäåßîåôå üôé ÄÁ
^
Å = }

Â^ �

2

Ã^
} .

4. Áí ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí Á
^
, Â^ êõñôïý ôåôñáðëåý-

ñïõ ÁÂÃÄ ôÝìíïíôáé óå óçìåßï Å, íá áðïäåßîåôå üôé

ÁÅ
^
Â = }

Ã^ +

2

Ä
^

} .

5. Áðü ôõ÷áßï óçìåßï Ä ôçò âÜóçò ÂÃ éóïóêåëïýò ôñé-
ãþíïõ ÁÂÃ öÝñïõìå ôç ÄÅ^ÁÃ. Íá áðïäåßîåôå üôé
Á^ = EÄ

^
Ã.

6. Óå ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á^ = 90°) ôï ýøïò ôïõ
ÁÄ êáé ç äé÷ïôüìïò ôïõ ÂÆ ôÝìíïíôáé óå óçìåßï Å. Íá
áðïäåßîåôå üôé ôï ôñßãùíï ÁÅÆ åßíáé éóïóêåëÝò.
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7. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á^ = 90°). Ç äé÷ï-
ôüìïò ôçò ãùíßáò Â^ ôÝìíåé ôçí ÁÃ óôï Æ êáé ôçí êÜèåôç
óôç ÂÃ óôï óçìåßï Ã, óôï Ç. Íá áðïäåßîåôå üôé 
ÆÃ = ÃÇ.

Óýíèåôá ÈÝìáôá
1. Äßíåôáé éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (ÁÂ=ÁÃ) êáé ôõ-
÷áßï óçìåßï Ä ôçò ðëåõñÜò ÁÂ. Óôçí ðñïÝêôáóç ôçò ÃÁ
ðñïò ôï Á, ðáßñíïõìå ôìÞìá ÁÅ = ÁÄ. Íá áðïäåßîåôå
üôé ÄÅ^ÂÃ.
2. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå Â^ > Ã^ êáé ç äé÷ïôüìïò ôïõ
ÁÄ. Áðü ôçí êïñõöÞ Â öÝñïõìå åõèåßá êÜèåôç óôçí
ÁÄ, ðïõ ôÝìíåé ôçí ÁÃ óôï Å. Íá áðïäåßîåôå üôé 

ÅÂ
^
Ã = }

Â^ �

2

Ã^
}.

3. Óå ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ ðñïåêôåßíïõìå ôçí õðï-
ôåßíïõóá ÃÂ êáôÜ ôìÞìá ÂÄ = ÁÂ. ÖÝñïõìå êÜèåôç
óôç ÂÃ óôï óçìåßï Ã êáé ðáßñíïõìå óå áõôÞ -ðñïò ôï
ìÝñïò ôïõ Á- ôìÞìá ÃÅ = ÁÃ. Íá áðïäåßîåôå üôé ôá óç-
ìåßá Ä, Á, Å åßíáé óõíåõèåéáêÜ.
4. Äßíåôáé éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (ÁÂ = ÁÃ) êáé ôï
ýøïò ôïõ ÂÄ. ÖÝñïõìå ÄÇ^ÁÂ, ðïõ ôÝìíåé ôçí ðñï-
Ýêôáóç ôçò ÂÃ óôï Å. Íá áðïäåßîåôå üôé:
i) ÂÄ = ÄÅ, ii) ÂÃ > ÃÅ.

5. Óå ôñßãùíï ÁÂÃ, ðñïåêôåßíïõìå ôá ýøç ôïõ ÂÄ êáé
ÃÅ, ðñïò ôï ìÝñïò ôùí êïñõöþí êáé åðß ôùí ðñïåêôÜ-
óåùí ðáßñíïõìå ôìÞìáôá ÂÆ=ÁÃ êáé ÃÇ=ÁÂ áíôß-
óôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé
i) ÁÆ=ÁÇ, ii) ÁÆ^ÁÇ.
6. Èåùñïýìå ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ ìå Á^ > Ã^ êáé ïíïìÜ-
æïõìå ö ôçí ïîåßá ãùíßá ôùí äé÷ïôüìùí ôùí ãùíéþí

Â^ êáé Ä^. Íá áðïäåßîåôå üôé ö= }
Á^ �

2

Ã^
}.

7. Äýï åðßðåäá êÜôïðôñá Ê1,Ê2 åßíáé êÜèåôá. ÖùôåéíÞ

áêôßíá á ðñïóðßðôåé áñ÷éêÜ óôï Ê1 êáé ìåôÜ ôçí áíÜ-

êëáóç óôï Ê2, åîÝñ÷åôáé êáôÜ ôçí áêôßíá â. Ôé ðïñåßá

èá áêïëïõèÞóåé, óå ó÷Ýóç ìå ôçí áñ÷éêÞ áêôßíá á;

ÃÅÍÉÊÅÓ ÁÓÊÇÓÅÉÓ

1. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå Á^ = 60° êáé ïé äé÷ïôüìïé
ôïõ ÂÄ êáé ÃÅ. Íá áðïäåßîåôå üôé ÂÄ

^
Ã = ÃÅ

^
Á.

2. Èåùñïýìå éóüðëåõñï ôñßãùíï ÁÂÃ (ÁÂ = ÁÃ =
ÂÃ= á) êáé ôá óçìåßá Ä êáé Å ôùí ðëåõñþí ôïõ ÁÂ

êáé ÂÃ áíôßóôïé÷á, þóôå ÁÄ = ÂÅ = }
1

3
} á. Íá áðïäåß-

îåôå üôé ÄÅ^ÂÃ.
3. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á^ = 90°) êáé ç
äé÷ïôüìïò ôïõ ÁÄ. ÖÝñïõìå Äx^ÂÃ, ðïõ ôÝìíåé ôçí ÁÂ
óôï Å êáé ôçí ðñïÝêôáóÞ ôçò ÁÃ óôï Æ. Íá áðïäåßîå-
ôå üôé ÂÅ=ÆÃ.
4. Èåùñïýìå ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ ìå Á^ = Ã^ = 90° êáé
ÂÃ=ÃÄ. Óôçí ðñïÝêôáóç ôçò ÁÄ ðáßñíïõìå ôìÞìá
ÄÅ=ÁÂ. Íá áðïäåßîåôå üôé ÁÃ^ÃE.

5. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå ÁÂ<ÁÃ. Íá áðïäåßîåôå

üôé:
i) Ôï ýøïò ÁÄ = õá ó÷çìáôßæåé ìå ôç ìéêñüôåñç

ðëåõñÜ ìéêñüôåñç ãùíßá.

ii) Ç äéÜìåóïò ÁÌ = ìá ó÷çìáôßæåé ìå ôç ìéêñüôå-

ñç ðëåõñÜ ìåãáëýôåñç ãùíßá.
iii) Ôï ýøïò õá êáé ç äéÜìåóïò ìá âñßóêïíôáé åêá-

ôÝñùèåí ôçò äé÷ïôüìïõ ÁÅ = äá.

6. Ôñåéò êýêëïé ìå êÝíôñá Ê1,Ê2,Ê3 åöÜðôïíôáé åîùôå-

ñéêÜ óôá Á,Â,Ã. Íá áðïäåßîåôå üôé ï ðåñéãåãñáììÝíïò
êýêëïò ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ åßíáé åããåãñáììÝíïò óôï
ôñßãùíï Ê1Ê2Ê3.

7. Èåùñïýìå ôñßãùíï ÁÂÃ, ôïí åããåãñáììÝíï êýêëï
ôïõ (É,ñ) êáé ôïí ðáñåããåãñáììÝíï êýêëï ôïõ (Éá,ñá).

ÏíïìÜæïõìå Ä,Å,Æ êáé Ä´,Å´,Æ´ ôá óçìåßá åðáöÞò ôùí
(É,ñ) êáé (Éá,ñá) ìå ôéò åõèåßåò ÂÃ,ÃÁ,ÁÂ áíôßóôïé÷á.

Íá áðïäåßîåôå üôé:
i) ÁÆ=ÁÅ=ô � á, ÂÄ=ÂÆ=ô � â, ÃÄ=ÃÅ=ô � ã,
ii) AZ´=ÁÅ´= ô,
iii) ÆÆ´=ÅÅ´=á , ÄÄ´= â � ã.
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