
43

ÔÑÉÃÙÍÁ

3.5 ¾ðáñîç êáé ìïíáäéêüôçôá êáèÝôïõ

Óôï 2o êåöÜëáéï áíáöåñèÞêáìå óôçí êÜèåôç ðïõ öÝñåôáé áðü
óçìåßï óå åõèåßá. Óôçí ðáñïýóá ðáñÜãñáöï èá ìåëåôÞóïõìå
ôç ìïíáäéêüôçôá êáé ôçí ýðáñîÞ ôçò.

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. ×áñáêôçñßóôå ùò óùóôÞ (Ó) Þ ëÜèïò (Ë) êáèåìßá
áðü ôéò åðüìåíåò ðñïôÜóåéò:
i) ¸íá ôñßãùíï åßíáé ïîõãþíéï üôáí ìßá ãùíßá ôïõ åß-

íáé ïîåßá. Ó Ë
ii) ¸íá ôñßãùíï åßíáé óêáëçíü üôáí äýï ðëåõñÝò ôïõ

åßíáé Üíéóåò. Ó Ë
2. Äéáôõðþóôå ôá ôñßá êñéôÞñéá éóüôçôáò ôñéãþíùí.
3. Óõìðëçñþóôå ôá êåíÜ:
i) Óå êÜèå éóïóêåëÝò ôñßãùíï ç äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò
ôçò êïñõöÞò åßíáé .................................................
ii) Óå êÜèå éóïóêåëÝò ôñßãùíï ç äéÜìåóïò ðïõ áíôé-
óôïé÷åß óôç âÜóç ôïõ åßíáé ...........................................
iii) ¸íá óçìåßï Ì âñßóêåôáé óôç ìåóïêÜèåôï åíüò ôìÞ-
ìáôïò ÁÂ, üôáí ...........................................
iv) Äýï ôüîá åíüò êýêëïõ åßíáé ßóá, üôáí ......................
................................................

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Äýï ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á´Â´Ã´ Ý÷ïõí â = â´, ã = ã´ êáé

Á
^

= Á
^¢. Áí É åßíáé ôï óçìåßï ôïìÞò ôùí äé÷ïôüìùí ÁÄ

êáé ÂÅ ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ êáé É´ ôï óçìåßï ôïìÞò ôùí
äé÷ïôüìùí Á´Ä´ êáé Â¸´ ôïõ Á´Â´Ã´ íá áðïäåßîåôå üôé:
i) ÁÄ = Á¢Ä¢ êáé ÂÅ = Â¢Å¢
ii) ÁÉ = Á¢I¢ êáé ÂÉ = Â¢I¢.
2. Äýï ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á¢Â¢Ã ¢ Ý÷ïõí â = â´, Á

^
= Á

^¢
êáé äá = äá¢. Íá áðïäåßîåôå üôé: 

i) Ã
^

= Ã
^ ¢, 

ii) á = á´ êáé ã = ã´.
3. Óå ôñßãùíï ÁÂÃ ðñïåêôåßíïõìå ôç äéÜìåóï ÁÌ êáôÜ
ßóï ôìÞìá ÌÄ. Íá áðïäåßîåôå üôé ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé
ÂÃÄ åßíáé ßóá.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. Íá áðïäåßîåôå üôé ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí ôçò âÜóçò
éóïóêåëïýò ôñéãþíïõ åßíáé ßóåò.
2. Áí ÁÁ¢, ÂÂ¢ êáé ÃÃ ¢ åßíáé ôñåéò äéÜìåôñïé êýêëïõ (âë.
ó÷Þìá), íá áðïäåßîåôå üôé ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á¢Â¢Ã ¢
åßíáé ßóá.

3. Óå Ýíá êõñôü ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ åßíáé ÁÂ = ÃÄ êáé
Â^= Ã^. Íá áðïäåßîåôå üôé Á^ = Ä^.

Óýíèåôá èÝìáôá
1. Èåùñïýìå äýï ßóá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á´Â´Ã´. Ç äéÜ-
ìåóïò ÁÌ êáé ç äé÷ïôüìïò ÂÄ ôïõ ÁÂÃ ôÝìíïíôáé óôï
È, åíþ ç áíôßóôïé÷ç äéÜìåóïò Á´Ì´ êáé ç áíôßóôïé÷ç
äé÷ïôüìïò Â´Ä´ ôïõ Á´Â´Ã´ ôÝìíïíôáé óôï È´. Íá áðï-
äåßîåôå üôé: i) ÂÄ = Â´Ä´, ii) ÂÁ^Ì = Â¢Á^¢Ì¢, iii) Ôá ôñß-
ãùíá ÁÂÈ êáé Á¢Â¢È¢ åßíáé ßóá, iv) ÁÈ = Á¢È¢ êáé 
ÈÄ = È¢Ä¢.
2. Äýï ôìÞìáôá ÁÂ êáé ÃÄ Ý÷ïõí ôçí ßäéá ìåóïêÜèåôï
å. Áí ç å êáé ç ìåóïêÜèåôïò ôïõ ÁÃ ôÝìíïíôáé, íá áðï-
äåßîåôå üôé áðü ôï óçìåßï ôïìÞò ôïõò äéÝñ÷åôáé êáé ç
ìåóïêÜèåôïò ôïõ ÂÄ.
3. ¸óôù éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (ÁÂ = ÁÃ). Ç ìåóï-
êÜèåôïò ôçò ðëåõñÜò ÁÃ ôÝìíåé ôçí ðñïÝêôáóç ôçò ÃÂ
óôï Ä. Ðñïåêôåßíïõìå ôç ÄÁ êáôÜ ôìÞìá ÁÅ = ÄÂ. Íá
áðïäåßîåôå üôé:
i) ôï ôñßãùíï ÄÁÃ åßíáé éóïóêåëÝò,
ii) ôï ôñßãùíï ÃÄÅ åßíáé åðßóçò éóïóêåëÝò.

Áðü óçìåßï åêôüò åõèåßáò äéÝñ÷åôáé ìïíáäéêÞ êÜèåôïò
óôçí åõèåßá.

Èåþñçìá
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Áðüäåéîç
¸óôù åõèåßá x¢x, óçìåßï Á åêôüò áõôÞò êáé óçìåßï Ì ôçò x¢x
(ó÷.23). Áí ç ÁÌ åßíáé êÜèåôç óôçí x¢x, ôüôå ôï èåþñçìá
éó÷ýåé ùò ðñïò ôçí ýðáñîç ôçò êáèÝôïõ. ¸óôù üôé ç ÁÌ äåí
åßíáé êÜèåôç óôçí x¢x. Óôï çìéåðßðåäï ðïõ ïñßæåé ç x¢x êáé äåí
ðåñéÝ÷åé ôï Á èåùñïýìå ôçí çìéåõèåßá Ìy, þóôå íá åßíáé xM

^
y

= AM
^

x êáé ðÜíù óå áõôÞ óçìåßï Â, þóôå ÌÁ = ÌÂ. ÅðåéäÞ
ôá óçìåßá Á,Â åßíáé åêáôÝñùèåí ôçò x¢x, ç x¢x  ôÝìíåé ôçí ÁÂ
óå Ýíá åóùôåñéêü óçìåßï, Ýóôù Ê. Áöïý ÌÁ = ÌÂ êáé M

^

1 =

M
^

2, ç ÌÊ åßíáé äé÷ïôüìïò óôï éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÌÁÂ, Üñá

åßíáé êáé ýøïò êáé åðïìÝíùò ÁÂ^x¢x.
¸óôù üôé õðÜñ÷åé êáé Üëëç åõèåßá ÁË êÜèåôç óôçí x¢x . Ôüôå
ôá ôñßãùíá ÁÌË êáé ÂÌË åßíáé ßóá, ãéáôß Ý÷ïõí ÌË êïéíÞ,
ÌÁ = ÌÂ êáé M

^

1 = M
^

2, ïðüôå èá åßíáé êáé Ë
^

1 = Ë
^

2. ¼ìùò Ë
^

1

= 90°, Üñá êáé Ë
^

2 = 90°, ïðüôå Ë
^

1 + Ë
^

2 = 180° ôï ïðïßï óç-

ìáßíåé üôé ôá óçìåßá Á,Ë,Â åßíáé óõíåõèåéáêÜ, äçëáäÞ ç ÁË
ôáõôßæåôáé ìå ôçí ÁÊ, ðïõ åßíáé Üôïðï.

3.6  ÊñéôÞñéá éóüôçôáò ïñèïãþíéùí ôñéãþíùí

ÅðåéäÞ äýï ïñèïãþíéá ôñßãùíá Ý÷ïõí ìéá ãùíßá ßóç, ôçí ïñèÞ,
áðü ôï 1ï (ÐÃÐ) êáé 2ï (ÃÐÃ) êñéôÞñéï éóüôçôáò ôõ÷áßùí ôñé-
ãþíùí ðñïêýðôåé Üìåóá üôé:
� Äýï ïñèïãþíéá ôñßãùíá, ðïõ Ý÷ïõí ôéò êÜèåôåò ðëåõñÝò

ôïõò ßóåò ìßá ðñïò ìßá, åßíáé ßóá. (ó÷.24).
� Äýï ïñèïãþíéá ôñßãùíá, ðïõ Ý÷ïõí ìéá êÜèåôç ðëåõñÜ

êáé ôçí ðñïóêåßìåíç óå áõôÞ ïîåßá ãùíßá ßóåò ìßá ðñïò
ìßá, åßíáé ßóá (ó÷.25).

Ç éóüôçôá ïñèïãþíéùí ôñéãþíùí åîáóöáëßæåôáé áêüìç êáé
áðü ôá åðüìåíá èåùñÞìáôá.

Áðüäåéîç
¸óôù äýï ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á¢Â¢Ã¢ ìå Á^ = Á^ ¢ = 90°, ÂÃ = Â¢Ã¢
êáé Â^ = Â^ ¢ (ó÷.26). Èá áðïäåßîïõìå üôé åßíáé êáé ÁÂ = Á¢Â¢.
¸óôù üôé ÁÂ Þ Á¢Â¢ , ð.÷. ÁÂ . Á¢Â¢. Ôüôå óôçí ðëåõñÜ ÂÁ
õðÜñ÷åé óçìåßï Ä, þóôå ÂÄ = Á¢Â¢.

Ó÷Þìá 23

Ó÷Þìá 24

Ó÷Þìá 25

Ó÷Þìá 26

Áí äýï ïñèïãþíéá ôñßãùíá Ý÷ïõí ôçí õðïôåßíïõóá
êáé ìßá ïîåßá ãùíßá áíôßóôïé÷á ßóåò ìßá ðñïò ìßá,
ôüôå åßíáé ßóá.

Èåþñçìá I
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Ôá ôñßãùíá ÄÂÃ êáé Á¢Â¢Ã¢ Ý÷ïõí ÂÃ = Â¢Ã¢, ÄÂ = Á¢Â¢ êáé 
Â^ = Â^ ¢, åðïìÝíùò åßíáé ßóá, ïðüôå èá åßíáé Ä^ = Á^¢ = 90°, äçëá-
äÞ ÃÄ^ÁÂ. ¸ôóé Ý÷ïõìå ÃA^ÁÂ êáé ÃÄ^ÁÂ ðïõ åßíáé Üôïðï
(ìïíáäéêüôçôá êáèÝôïõ). ÏäçãçèÞêáìå óå Üôïðï ãéáôß õðïèÝ-
óáìå üôé ÁÂ Þ Á¢Â¢. ¢ñá  ÁÂ 5 Á¢Â¢, ïðüôå ôá ôñßãùíá ÁÂÃ
êáé Á¢Â¢Ã¢ åßíáé ßóá, ãéáôß Ý÷ïõí ÂÃ = Â¢Ã¢, ÂÁ = Â¢Á¢ êáé 
Â^ = Â^ ¢ (ÐÃÐ).

Áðüäåéîç
¸óôù äýï ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á¢Â¢Ã¢ (ó÷.27) ìå Á^ = Á^ ¢ = 90°,
ÂÃ = Â¢Ã¢ êáé ÁÂ = Á¢Â¢. Èá áðïäåßîïõìå üôé êáé Â^ = Â^ ¢. Óôéò
ðñïåêôÜóåéò ôùí ÂÁ êáé Â¢Á¢ èåùñïýìå áíôßóôïé÷á ôá óçìåßá
Ä êáé Ä¢, þóôå íá åßíáé ÁÄ = ÁÂ êáé Á¢Ä¢ = Á¢Â¢. Ôüôå ç ÃÁ
åßíáé ìåóïêÜèåôïò ôïõ ÄÂ êáé ç Ã¢Á¢ ìåóïêÜèåôïò ôïõ Ä¢Â¢.
Óõìðåñáßíïõìå, ëïéðüí, üôé ÃÄ = ÃÂ êáé Ã¢Ä¢ = Ã¢Â¢. Áðü ôéò
ôåëåõôáßåò éóüôçôåò êáé ôçí ÂÃ = Â¢Ã¢ ðñïêýðôåé üôé ÃÄ =
Ã¢Ä¢. ¸ôóé ôá ôñßãùíá ÃÄÂ êáé Ã¢Ä¢Â¢ Ý÷ïõí ÃÄ = Ã¢Ä¢, ÂÃ =
Â¢Ã¢ êáé ÄÂ = Ä¢Â¢ (ùò äéðëÜóéá ôùí ßóùí ôìçìÜôùí ÁÂ êáé
Á¢Â¢), åðïìÝíùò åßíáé ßóá, ïðüôå Â^ = Â^ ¢. Ôüôå êáé ôá áñ÷éêÜ
ôñßãùíá åßíáé ßóá (ÐÃÐ).

Áðüäåéîç
Áò èåùñÞóïõìå Ýíáí êýêëï (Ï,ñ), ìéá ÷ïñäÞ ôïõ ÁÂ êáé ôçí
êÜèåôç ÏÊ ôçò ÁÂ, ðïõ ôÝìíåé ôïí êýêëï óôï óçìåßï Ì
(ó÷.28). ÅðåéäÞ ôï ôìÞìá ÏÊ åßíáé ýøïò óôï éóïóêåëÝò ôñßãù-
íï ÏÁÂ (ÏÁ = ÏÂ = ñ), óýìöùíá ìå ôï ðñïçãïýìåíï ðüñéóìá

Áí äýï ïñèïãþíéá ôñßãùíá Ý÷ïõí ôçí õðïôåßíïõóá
êáé ìßá êÜèåôç ðëåõñÜ áíôßóôïé÷á ßóåò ìßá ðñïò ìßá,
ôüôå åßíáé ßóá.

Èåþñçìá II

Ó÷Þìá 27

ÐÏÑIÓÌÁ É

Ôï ýøïò éóïóêåëïýò ôñéãþíïõ ðïõ áíôéóôïé÷åß óôç âÜóç
åßíáé äéÜìåóïò êáé äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò ôçò êïñõöÞò.

ÐÏÑIÓÌÁ ÉÉ

Ç êÜèåôïò ðïõ öÝñåôáé áðü ôï êÝíôñï åíüò êýêëïõ ðñïò ìéá
÷ïñäÞ ôïõ äé÷ïôïìåß ôç ÷ïñäÞ êáé ôï áíôßóôïé÷ï ôüîï ôçò.

Ó÷Þìá 28
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åßíáé äéÜìåóïò êáé äé÷ïôüìïò, äçëáäÞ ôï Ê åßíáé ìÝóï ôïõ ÁÂ
êáé Ï

^

1 = Ï
^

2. Áöïý Ï
^

1 = Ï
^

2 ðñïêýðôåé üôé ÁCÌ = Ì
C

Â.

Áðüäåéîç
´Åóôù ïé ßóåò ÷ïñäÝò ÁÂ êáé ÃÄ åíüò êýêëïõ (Ï,ñ) êáé ÏÊ,
ÏË ôá áðïóôÞìáôÜ ôïõò áíôßóôïé÷á (ó÷.29). Ôá ôñßãùíá ÊÏÁ
êáé ËÏÃ, Ý÷ïõí Ê

^
= Ë

^
= 90°, ÏÁ = ÏÃ (= ñ) êáé ÁÊ = ÃË

(áöïý ÁÂ = ÃÄ). ÅðïìÝíùò åßíáé ßóá, ïðüôå ÏÊ = ÏË.
Áíôßóôñïöá. ¸óôù üôé ôá áðïóôÞìáôá ÏÊ êáé ÏË åßíáé ßóá.
Ôüôå ôá ôñßãùíá ÊÏÁ êáé ËÏÃ Ý÷ïõí Ê

^
= Ë

^
= 90°, ÏÁ = ÏÃ

êáé ÏÊ = ÏË, åðïìÝíùò åßíáé ßóá, ïðüôå 

ÁÊ = ÃË Þ }
Á

2

Â
} = }

Ã

2

Ä
} Þ ÁÂ = ÃÄ.

Áðüäåéîç
¸óôù ìéá ãùíßá xO^ y êáé Ì Ýíá óçìåßï ôçò äé÷ïôüìïõ ôçò Ïä
(ó÷.30). ÖÝñïõìå MA^Ox êáé MB^Oy. Ôüôå ôá ïñèïãþíéá
ôñßãùíá ÁÏÌ êáé ÂÏÌ åßíáé ßóá ãéáôß Ý÷ïõí Á^ = Â

^
= 90°, ÏÌ

êïéíÞ êáé ÌO^ Á = ÌO^ Â, åðïìÝíùò ÌÁ = ÌÂ.
Áíôßóôñïöá. ̧ óôù Ì Ýíá åóùôåñéêü óçìåßï ôçò ãùíßáò. ÖÝñïõ-
ìå MA^Ox êáé MB^Oy êáé õðïèÝôïõìå üôé ÌÁ = ÌÂ. Ôüôå ôá
ôñßãùíá ÁÏÌ êáé ÂÏÌ åßíáé ðÜëé ßóá, áöïý Á^ = Â

^
= 90°, ÏÌ

êïéíÞ êáé ÌÁ=ÌÂ êáé åðïìÝíùò ÌO^Á = ÌO^Â, ïðüôå ôï Ì
åßíáé óçìåßï ôçò äé÷ïôüìïõ Ïä. 

Äýï ÷ïñäÝò åíüò êýêëïõ åßíáé ßóåò áí êáé ìüíï áí ôá
áðïóôÞìáôÜ ôïõò åßíáé ßóá.

Èåþñçìá IIÉ

Ó÷Þìá 29

KÜèå óçìåßï ôçò äé÷ïôüìïõ ìéáò ãùíßáò éóáðÝ÷åé áðü
ôéò ðëåõñÝò ôçò êáé áíôßóôñïöá êÜèå åóùôåñéêü óç-
ìåßï ôçò ãùíßáò ðïõ éóáðÝ÷åé áðü ôéò ðëåõñÝò åßíáé
óçìåßï ôçò äé÷ïôüìïõ.

Èåþñçìá IV

Ó÷Þìá 30

ÁÍÁÊÅÖÁËÁÉÙÓÇ

Ïëåò ïé ðáñáðÜíù ðåñéðôþóåéò éóüôçôáò ïñèïãþíéùí ôñéãþíùí äéáôõðþíïíôáé óõíïðôéêÜ ùò
åîÞò:.
Äýï ïñèïãþíéá ôñßãùíá åßíáé ßóá, üôáí Ý÷ïõí:
� Äýï ïìüëïãåò ðëåõñÝò ôïõò ßóåò ìßá ðñïò ìßá.
� Ìßá ðëåõñÜ êáé ôçí ðñïóêåßìåíç óå áõôÞ ïîåßá ãùíßá áíôßóôïé÷á ßóåò ìßá ðñïò ìßá.
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Áðü ôï ðáñáðÜíù èåþñçìá óõìðåñáßíïõìå üôé: 
Ç äé÷ïôüìïò ìéáò ãùíßáò åßíáé ï ãåùìåôñéêüò ôüðïò ôùí óç-
ìåßùí ðïõ éóáðÝ÷ïõí áðü ôéò ðëåõñÝò ôçò.

Ìå ôç âïÞèåéá ôïõ óõìðåñÜóìáôïò áõôïý áíôéìåôùðßæåôáé ç
åðüìåíç äñáóôçñéüôçôá.

Äñáóôçñéüôçôá

Íá âñåèåß óçìåßï ðïõ éóáðÝ÷åé áðü
ôéò ðëåõñÝò åíüò ôñéãþíïõ.

ÅÖÁÑÌÏÃÇ 1ç

¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ. Óôçí ðñïÝêôáóç ôçò
ðëåõñÜò ÁÂ (ó÷.31) ðáßñíïõìå óçìåßï Å,
þóôå ÂÅ=ÁÂ êáé óôçí ðñïÝêôáóç ôçò ÁÃ
ðáßñíïõìå óçìåßï Æ, þóôå ÃÆ=ÁÃ. Áí ÁÄ ôï
ýøïò ôïõ ôñéãþíïõ êáé ÅÇ, ÆÈ ôá êÜèåôá
ôìÞìáôá ðñïò ôçí åõèåßá ÂÃ, ôüôå:
(i) íá óõãêñéèïýí ôá ôñßãùíá ÁÂÄ êáé ÅÂÇ,

êáèþò êáé ôá ÁÃÄ êáé ÆÃÈ,
(ii) íá áðïäåé÷èåß üôé ÅÇ = ÆÈ.
Ëýóç
(i) Ôá ôñßãùíá ÁÂÄ êáé ÅÂÇ åßíáé ïñèïãþíéá (Ä^ = Ç

^
= 90°) êáé Ý÷ïõí ÁÂ = ÂÅ (áðü

õðüèåóç) êáé Â
^

1 = Â
^

2 (êáôáêïñõöÞí). ¢ñá, åßíáé ßóá.

¼ìïéá êáé ôá ôñßãùíá ÁÃÄ êáé ÆÃÈ åßíáé ßóá ãéáôß Ý÷ïõí Ä^ = È
^

= 90°, ÁÃ = ÃÆ êáé Ã
^

1 = Ã
^

2.

(ii) Áðü ôçí éóüôçôá ôùí ôñéãþíùí ÁÂÄ êáé ÅÂÇ ðñïêýðôåé üôé ÅÇ=ÁÄ. ¼ìïéá áðü ôçí Üë-
ëç éóüôçôá ôùí ôñéãþíùí ðñïêýðôåé ÆÈ = ÁÄ. ÅðïìÝíùò ÅÇ = ÆÈ.

ÅÖÁÑÌÏÃÇ 2ç

Èåùñïýìå äýï ßóïõò êýêëïõò ìå êÝíôñá Ê, Ë
êáé áðü ôï ìÝóï Ì ôïõ ÊË åõèåßá å ðïõ ôÝìíåé
ôïõò êýêëïõò (ó÷.32) óôá óçìåßá Á, Â êáé Ã, Ä
áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåé÷èåß üôé ÁÂ = ÃÄ.
Áðüäåéîç
ÅðåéäÞ ôá ôìÞìáôá ÁÂ êáé ÃÄ åßíáé ÷ïñäÝò
ßóùí êýêëùí, ãéá íá åßíáé ÁÂ = ÃÄ áñêåß ôá
áðïóôÞìáôÜ ôïõò ÊÅ êáé ËÆ, áíôßóôïé÷á, íá
åßíáé ßóá. Ôá ôñßãùíá ÅÌÊ êáé ÆÌË åßíáé ïñèïãþíéá (Å

^
= Æ

^
= 90°) êáé Ý÷ïõí ÊÌ = ÌË, ãéáôß

ôï Ì åßíáé ìÝóï ôïõ ÊË êáé M
^

1 = M
^

2 ùò êáôáêïñõöÞí. ¢ñá åßíáé ßóá, ïðüôå ÊÅ = ËÆ.

Ó÷Þìá 31

Ó÷Þìá 32
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 3

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. ¸óôù åõèåßá å êáé óçìåßï Á åêôüò áõôÞò. Áí AB^å
êáé AÃ^å (Â, Ã óçìåßá ôçò å) ôüôå:
i) Â ; Ã Ó Ë
ii) Â ò Ã Ó Ë
iii) ÁÂ = ÁÃ Ó Ë
AéôéïëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.
2. ¸óôù éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (ÁÂ = ÁÃ), Ä óçìåßï ôçò
âÜóçò êáé ïé ðñïôÜóåéò:

ð1: Ôï ÁÄ åßíáé ýøïò ôïõ ôñéãþíïõ.

ð2: Ôï ÁÄ åßíáé äéÜìåóïò ôïõ ôñéãþíïõ.

ð3: Ôï ÁÄ åßíáé äé÷ïôüìïò ôïõ ôñéãþíïõ.

Áí ãéá ôï ÁÄ éó÷ýåé ìßá áðü ôéò ð1, ð2, ð3, ôüôå éó÷ýïõí ïé

Üëëåò äýï ðñïôÜóåéò;
3. Äéáôõðþóôå ôéò äýï áíáêåöáëáéùôéêÝò ðåñéðôþóåéò
éóüôçôáò ïñèïãþíéùí ôñéãþíùí.
4. Óôï äéðëáíü ó÷Þ-
ìá Ý÷ïõìå ó÷åäéÜ-
óåé ïêôþ ïñèï-
ãþíéá ôñßãùíá. Êá-
èÝíá áðü áõôÜ åß-
íáé ßóï ìå Ýíá áðü
ôá õðüëïéðá. Íá
âñåßôå ôá æåýãç ôùí
ßóùí ôñéãþíùí êáé
íá áíáöÝñåôå ôï ëüãï ãéá ôïí ïðïßï åßíáé ßóá.
5. Óõìðëçñþóôå ôá êåíÜ óôçí åðüìåíç ðñüôáóç:
Ï öïñÝáò ôïõ áðïóôÞìáôïò ìéáò ÷ïñäÞò åßíáé ìåóï-
êÜèåôïò ôçò ..................... êáé äé÷ïôïìåß ........ .........
6. Áí ÁÂ, ÃÄ åßíáé ÷ïñäÝò åíüò êýêëïõ (Ê) êáé ÊÅ, ÊÆ
åßíáé áíôßóôïé÷á ôá áðïóôÞìáôÜ ôïõò ôüôå:

á. ÁÂ = ÃÄ Û ÊÅ = }
1

2
} ÊÆ, 

â. ÁÂ = ÃÄ Û ÊÅ > ÊÆ,
ã. ÁÂ = ÃÄ Û ÊÅ = ÊÆ,

ä. ÁÂ = ÃÄ Û }
1

2
} ÊÅ = }

1

3
} ÊÆ, 

å. ÁÂ = ÃÄ Û ÊÅ < ÊÆ. 
Êõêëþóôå ôï ãñÜììá ôçò óùóôÞò áðÜíôçóçò êáé áéôéï-
ëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.
7. Ðïéá åßíáé ç ÷áñáêôçñéóôéêÞ éäéüôçôá ôùí óçìåßùí
ôçò äé÷ïôüìïõ ìéáò ãùíßáò;
8. Äýï ïñèïãþíéá ôñßãùíá ðïõ Ý÷ïõí äýï ðëåõñÝò ßóåò
åßíáé ðÜíôïôå ßóá; Íá äéêáéïëïãÞóåôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Íá áðïäåßîåôå üôé ôá ýøç éóïóêåëïýò ôñéãþíïõ ðïõ
áíôéóôïé÷ïýí óôéò ßóåò ðëåõñÝò ôïõ åßíáé ßóá.

2. Íá áðïäåßîåôå üôé ôá ìÝóá ôùí ßóùí ðëåõñþí éóï-
óêåëïýò ôñéãþíïõ éóáðÝ÷ïõí: 
i) áðü ôç âÜóç,
ii) áðü ôéò ßóåò ðëåõñÝò.
3. Íá áðïäåßîåôå üôé ôá Üêñá åíüò ôìÞìáôïò éóáðÝ-
÷ïõí áðü êÜèå åõèåßá ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôï ìÝóï ôïõ.
4. Áí äýï ôñßãùíá åßíáé ßóá, íá áðïäåßîåôå üôé êáé ôá ýøç
ôïõò ðïõ áíôéóôïé÷ïýí óôéò ßóåò ðëåõñÝò åßíáé ßóá.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. ¸óôù éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ (ÁÂ = ÁÃ) êáé Ì ôï
ìÝóï ôçò âÜóçò ôïõ ÂÃ. Íá áðïäåßîåôå üôé:
i) ôï Ì éóáðÝ÷åé áðü ôéò ßóåò ðëåõñÝò ôïõ ôñéãþíïõ,
ii) ç ÁÌ åßíáé äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò ðïõ ó÷çìáôßæïõí
ïé áðïóôÜóåéò ôïõ Ì áðü ôéò ßóåò ðëåõñÝò ìåôáîý ôïõò.
2. Íá áðïäåßîåôå üôé áí óå äýï ôñßãùíá ÁÂÃ êáé
Á´Â´Ã´ åßíáé á=á´, õá=õá ¢

êáé ìá=ìá ¢
, ôüôå ôá ôñßãùíá

åßíáé ßóá.
3. Íá áðïäåßîåôå üôé áí óå äýï ïîõãþíéá ôñßãùíá ÁÂÃ
êáé Á´Â´Ã´ åßíáé á=á´, õâ=õâ ¢ êáé õã=õã ¢, ôüôå ôá ôñß-

ãùíá åßíáé ßóá.
4. Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (Á^ = 1z) êáé ç äé-
÷ïôüìïò ôïõ ÂÄ. Áðü ôï Ä öÝñïõìå ÄÅ^ÂÃ, ðïõ ôÝìíåé
ôçí ÁÂ óôï Æ. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ôñßãùíï ÂÃÆ åßíáé
éóïóêåëÝò.
5. Äßíåôáé êýêëïò (Ï, R), ïé ßóåò ÷ïñäÝò ôïõ ÁÂ, ÃÄ êáé
ôá áðïóôÞìáôÜ ôïõò ÏÊ êáé ÏË áíôßóôïé÷á. Áí ïé ðñï-
åêôÜóåéò ôùí ÂÁ êáé ÄÃ ôÝìíïíôáé óôï Ì, íá áðïäåß-
îåôå üôé:
i) ôá ôñßãùíá ÌÏÊ êáé ÌÏË åßíáé ßóá,
ii) ÌÁ = ÌÃ êáé  ÌÂ = ÌÄ.

Óýíèåôá ÈÝìáôá
1. Èåùñïýìå ôñßãùíï ÁÂÃ. Ç äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò Á

^

ôÝìíåé ôç ìåóïêÜèåôï ôçò ÂÃ óôï óçìåßï Ä. ¸óôù Å êáé
Æ ïé ðñïâïëÝò ôïõ Ä óôéò ðëåõñÝò ÁÂ êáé ÁÃ áíôßóôïé÷á.
i) Íá óõãêñßíåôå ôá ôñßãùíá ÄÂÅ êáé ÄÃÆ.
ii)Íá ëýóåôå ôï ßäéï ðñüâëçìá èåùñþíôáò ôçí åîùôå-
ñéêÞ äé÷ïôüìï ôçò Á

^
, ç ïðïßá ôÝìíåé ôç ìåóïêÜèåôï ôçò

ÂÃ óôï óçìåßï Ä´, ìå ðñïâïëÝò ôá óçìåßá Å´, Æ´ óôéò
ðëåõñÝò ÁÂ êáé ÁÃ áíôßóôïé÷á.
iii) Íá áðïäåßîåôå üôé ÅÅ´ = ÁÃ êáé ÆÆ´ = ÁÂ. 
2. Áí äýï ïñèïãþíéá ôñßãùíá ÁÂÃ, Á´Â´Ã´ Ý÷ïõí ìßá
êÜèåôç ðëåõñÜ ßóç êáé ç ðåñßìåôñïò ôïõ åíüò åßíáé ßóç
ìå ôçí ðåñßìåôñï ôïõ Üëëïõ, ôüôå ôá ôñßãùíá åßíáé ßóá.
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