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ÊÅÖÁËÁÉÏ 3

ÃåùìåôñéêÝò êáôáóêåõÝò

Óôçí § 2.7 áíáöÝñáìå ôçí Ýííïéá ôçò ãåùìåôñéêÞò êáôáóêåõÞò.
Ç áíôéìåôþðéóç åíüò ðñïâëÞìáôïò êáôáóêåõÞò áêïëïõèåß ôá
åîÞò óôÜäéá: ôçí êáôáóêåõÞ (Þ óýíèåóç), ôçí áðüäåéîç êáé
ôç äéåñåýíçóç.

� Ç êáôáóêåõÞ åßíáé üëåò åêåßíåò ïé åíÝñãåéåò ðïõ ïäçãïýí
óôç ó÷åäßáóç ôïõ ó÷Þìáôïò.

� Ç áðüäåéîç åßíáé ç åðéâåâáßùóç üôé ôï ó÷Þìá ðïõ êáôá-
óêåõÜóôçêå Ý÷åé ùò óôïé÷åßá ôá äïóìÝíá.

� Ç äéåñåýíçóç åßíáé ç áíáãñáöÞ üëùí åêåßíùí ôùí óõíèç-
êþí, ðïõ ðñÝðåé íá éêáíïðïéïýí ôá äåäïìÝíá, þóôå ôï ðñü-
âëçìá íá Ý÷åé ëýóç. Óôç äéåñåýíçóç åîåôÜæåôáé åðßóçò êáé
ôï ðëÞèïò ôùí ëýóåùí ôïõ ðñïâëÞìáôïò.

öïõìå êýêëï ìå äéÜìåôñï ÏÁ. Ðïéá åßíáé ç ó÷åôéêÞ
èÝóç ôùí äýï êýêëùí;
3. Äßíåôáé åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ êáé ôï ìÝóï ôïõ Ï.
ÃñÜöïõìå ôïí êýêëï (Á, ÁÏ) êáé ôïí êýêëï ìå äéÜìå-
ôñï ÏÂ. Ðïéá åßíáé ç ó÷åôéêÞ èÝóç ôùí äýï êýêëùí;

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò 
1. Äßíåôáé êýêëïò (Ï, R) êáé åîùôåñéêü óçìåßï ôïõ Ñ,
þóôå ÏÑ <2R. ÃñÜöïõìå ôïí êýêëï (Ï, 2R). Íá áðï-
äåßîåôå üôé: 
i) ï êýêëïò (O,2R) ôÝìíåé ôïí êýêëï (Ñ, ÑÏ) óå äýï
óçìåßá Ã êáé Ä, 
ii) ôá åõèýãñáììá ôìÞìáôá ÏÃ êáé ÏÄ ôÝìíïõí ôïí êý-
êëï (Ï, R) óôá óçìåßá Á êáé Â,
iii) ôá ÑÁ êáé ÑÂ åöÜðôïíôáé óôïí (Ï, R).
2. Äßíïíôáé äýï êýêëïé (Ï1, R1) êáé (Ï2, R2) ìå 

Ï1Ï2 > R1+R2 >2R2.

i) Na áðïäåßîåôå üôé ï Ýíáò âñßóêåôáé óôï åîùôåñéêü
ôïõ Üëëïõ.
ii) Åóôù üôé ç äéÜêåíôñïò ôÝìíåé ôïí (Ï1) óôá óçìåßá

Ì, Ì¢ êáé ôïí (Ï2) óôá óçìåßá Í, Í¢ áíôßóôïé÷á ìå ôá

Ì, Í ìåôáîý ôùí Ì¢, Í¢. Íá áðïäåßîåôå üôé 
MN # AB # M¢N¢, üðïõ Á, Â ôõ÷áßá óçìåßá ôùí êý-
êëùí (Ï1) êáé (Ï2) áíôßóôïé÷á.

3. ¸íáò êýêëïò êÝíôñïõ Ê åßíáé åîùôåñéêüò åíüò Üë-
ëïõ êýêëïõ êÝíôñïõ Ë. Ìéá êïéíÞ åîùôåñéêÞ åöáðôï-
ìÝíç êáé ìéá êïéíÞ åóùôåñéêÞ åöáðôïìÝíç ôùí äýï êý-
êëùí ôÝìíïíôáé óôï Ñ. Íá áðïäåßîåôå üôé ÊÑ^Ë = 90°.
4. Ìðïñåßôå íá æùãñáößóåôå 12 êýêëïõò, þóôå ï êáèÝ-
íáò áðü áõôïýò íá åöÜðôåôáé óå 5 áêñéâþò áðü ôïõò
äïóìÝíïõò êýêëïõò;

ÉÓÔÏÑÉÊÏ ÓÇÌÅÉÙÌÁ
Ïé ãåùìåôñéêÝò êáôáóêåõÝò
Ôá ðñþôá ðñïâëÞìáôá ãåùìåôñéêþí êá-
ôáóêåõþí áðáíôþíôáé óôá «Óôïé÷åßá»
ôïõ Åõêëåßäç. Ïé ìáèçìáôéêÝò ðñïô-
Üóåéò äéáéñïýíôáé óå «èåùñÞìáôá»,
üðïõ æçôåßôáé íá áðïäåé÷èåß üôé Ýíá
áíôéêåßìåíï Ý÷åé ìéá ïñéóìÝíç éäéüôçôá
êáé óå «ðñïâëÞìáôá», üðïõ æçôåßôáé íá
êáôáóêåõáóèåß êÜðïéï áíôéêåßìåíï ðïõ
íá Ý÷åé ïñéóìÝíç éäéüôçôá. Óôá «Óôïé-
÷åßá» ïé êáôáóêåõÝò óôçñßæïíôáé óôá
ôñßá ðñþôá áéôÞìáôá ôïõ Âéâëßïõ É (âë.
Ôá ìç åðéëýóéìá ãåùìåôñéêÜ ðñïâëÞìá-
ôá ôçò áñ÷áéüôçôáò).
Ùò ôá ôÝëç ôïõ 4ïõ áé. ðñÝðåé íá åß÷å
åäñáéùèåß ç ðåðïßèçóç üôé ïñéóìÝíá
ðñïâëÞìáôá, üðùò ð.÷. ôï ðñüâëçìá
ôïõ äéðëáóéáóìïý ôïõ êýâïõ äåí åßíáé
åðéëýóéìï ìå ôá åðéôñåðôÜ ôüôå êáôá-
óêåõáóôéêÜ åñãáëåßá. ¸ôóé åìöáíßæåôáé
ç ðñþôç éåñÜñ÷çóç ôùí ðñïâëçìÜôùí
ìå âÜóç ôá åðéôñåðôÜ êáôáóêåõáóôéêÜ
åñãáëåßá åðéëõóéìüôçôÜò ôïõò. Ùò åðß-
ðåäá ðñïâëÞìáôá èåùñïýíôáé áõôÜ ðïõ
ìðïñïýí íá êáôáóêåõáóôïýí ìå êáíüíá
êáé äéáâÞôç, óôåñåÜ ðñïâëÞìáôá åßíáé
åêåßíá ðïõ ëýíïíôáé ìå ôç âïÞèåéá
êùíéêþí ôïìþí, êáé ãñáììéêÜ ðñïâëÞ-
ìáôá åßíáé üëá ôá õðüëïéðá. Ï ÐÜððïò
ìÜëéóôá èåùñïýóå óïâáñü ëÜèïò ôç
ëýóç åíüò åðßðåäïõ ðñïâëÞìáôïò ìå ôç
âïÞèåéá êùíéêþí ôïìþí.

Ó×ÏËÉÏ
¼ôáí ç êáôáóêåõÞ ôïõ æçôïýìåíïõ ó÷Þìáôïò äåí åßíáé Üìåóá öáíåñÞ,
ôüôå, ðñéí áðü ôçí êáôáóêåõÞ êÜíïõìå, ùò âïçèçôéêü âÞìá, êáé ôç ëå-
ãüìåíç áíÜëõóç. Óå ðñïâëÞìáôá åðüìåíùí êåöáëáßùí èá ÷ñçóéìï-
ðïéÞóïõìå êáé ôçí áíÜëõóç.
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ÔÑÉÃÙÍÁ

3.17 ÁðëÝò ãåùìåôñéêÝò êáôáóêåõÝò

Óôçí ðáñÜãñáöï áõôÞ ðáñïõóéÜæïõìå ïñéóìÝíåò ãåùìåôñéêÝò êáôáóêåõÝò ìå ôéò ïðïßåò
êáôï÷õñþíïõìå êáôáóêåõáóôéêÜ óôïé÷åéþäç ãåùìåôñéêÜ áíôéêåßìåíá êáé äéáäéêáóßåò.

ÐÑÏÂËÇÌÁ 1

Äßíåôáé ãùíßá xO
^

y êáé ç çìéåõèåßá Ï¢x¢. Íá
êáôáóêåõáóèåß ãùíßá ßóç ìå ôç xO

^
y ç ïðïßá

Ý÷åé ùò ìéá ðëåõñÜ, ôçí Ï¢x¢ êáé êïñõöÞ ôï Ï¢.
� ÊáôáóêåõÞ
Êáèéóôïýìå ôç ãùíßá xO

^
y (ó÷.67) åðßêåíôñç

ãñÜöïíôáò êýêëï ìå êÝíôñï Ï êáé ôõ÷áßá
áêôßíá ñ. ¸óôù ACÂ ôï áíôßóôïé÷ï ôüîï ôçò. Ìå êÝíôñï Ï¢ êáé áêôßíá ôçí ßäéá, ãñÜöïõìå
Üëëïí êýêëï ðïõ ôÝìíåé ôçí Ï¢x¢ óôï Á¢. Áêïëïýèùò ãñÜöïõìå ôïí êýêëï (Á¢, ÁÂ) ôïõ
ïðïßïõ Ýíá êïéíü óçìåßï ìå ôïí (Ï¢,ñ) åßíáé ôï Â¢. ÖÝñïõìå ôçí çìéåõèåßá Ï¢Â¢. Ç ãùíßá
x¢O^ ¢Â¢, äçëáäÞ ç x¢O^ ¢y¢ åßíáé ç æçôïýìåíç.

� Áðüäåéîç
Ïé ãùíßåò xO

^
y êáé x¢O^ ¢y¢ åßíáé ßóåò, ãéáôß åßíáé åðßêåíôñåò óôïõò ßóïõò êýêëïõò (Ï,ñ),

(Ï¢,ñ) êáé âáßíïõí óôá ßóá ôüîá ACÂ êáé A¢CÂ¢ áíôßóôïé÷á. (§ 2.18)

� Äéåñåýíçóç
Ãéá íá Ý÷åé ôï ðñüâëçìá ëýóç, èá ðñÝðåé ïé êýêëïé (Ï¢,ñ) êáé  (Á¢, ÁÂ) íá ôÝìíïíôáé. Áõôü
üìùò, óõìâáßíåé ðÜíôïôå, åðåéäÞ ãéá ôç äéÜêåíôñü ôïõò Ï¢Á¢ = ñ éó÷ýåé: ñ � ÁÂ < ñ < ñ + ÁÂ
(ëüãù ôçò ôñéãùíéêÞò áíéóüôçôáò óôï ôñßãùíï ÏÁÂ). Ìéá äåýôåñç ëýóç ôïõ ðñïâëÞìáôïò
áíôéóôïé÷åß óôï äåýôåñï êïéíü óçìåßï ôùí êýêëùí (Ï¢,ñ) êáé  (Á¢, ÁÂ).

ÐÑÏÂËÇÌÁ 2

Íá êáôáóêåõáóèåß ç ìåóïêÜèåôïò åíüò åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò.
� ÊáôáóêåõÞ
¸óôù ôìÞìá ÁÂ (ó÷.68). Ìå êÝíôñá ôá Üêñá ôïõ Á, Â êáé áêôßíá 

ñ > }
Á

2

Â
} ãñÜöïõìå äýï ßóïõò êýêëïõò. Áí Ã, Ä åßíáé ôá êïéíÜ óçìåßá

ôùí êýêëùí áõôþí, ç åõèåßá å ðïõ ïñßæïõí åßíáé ç æçôïýìåíç.

� Áðüäåéîç
Ç åõèåßá å åßíáé êïéíÞ ÷ïñäÞ ßóùí êýêëùí, åðïìÝíùò åßíáé êÜèåôç óôç äéÜêåíôñï ÁÂ (§3.16)

� Äéåñåýíçóç
Ãéá íá Ý÷åé ôï ðñüâëçìá ëýóç èá ðñÝðåé ïé êýêëïé (Á, ñ) êáé (Â, ñ) íá ôÝìíïíôáé. Áõôü
üìùò éó÷ýåé, áöïý ç äéÜêåíôñü ôïõò ÁÂ éêáíïðïéåß ôçí ñ � ñ < ÁÂ < ñ + ñ. 

ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ: Ìå ôçí ðáñáðÜíù êáôáóêåõÞ âñßóêïõìå êáé ôï ìÝóï åíüò åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò.

Ó÷Þìá 67

Ó÷Þìá 68
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 3

ÁñêåôÝò öïñÝò ôá ðáñáðÜíù âÞìáôá: êáôáóêåõÞ, áðüäåéîç, äéåñåýíçóç ìðïñåß íá ðáñïõ-
óéÜæïíôáé åíïðïéçììÝíá.

ÐÑÏÂËÇÌÁ 3

Äßíåôáé åõèåßá å êáé óçìåßï Á. Íá êáôáóêåõáóèåß åõèåßá ðïõ íá
äéÝñ÷åôáé áðü ôï Á êÜèåôç óôçí å, üôáí:
(i) ôï Á åßíáé óçìåßï ôçò åõèåßáò å,

(ii) ôï Á äåí åßíáé óçìåßï ôçò å.
Ëýóç
(i) Ìå êÝíôñï ôï Á (ó÷.69) êáé ôõ÷áßá áêôßíá ãñÜöïõìå êýêëï, ï
ïðïßïò ôÝìíåé ôçí å óôá óçìåßá Â êáé Ã. ¸ôóé ôï Á Ýãéíå ìÝóï ôïõ
ôìÞìáôïò ÂÃ êáé åðïìÝíùò ç æçôïýìåíç êÜèåôïò åßíáé ç ìåóïêÜèå-
ôïò ôïõ ôìÞìáôïò ÂÃ (ðñïçãïýìåíç êáôáóêåõÞ).

(ii) Ìå êÝíôñï ôï Á (ó÷.70) êáé êáôÜëëçëç áêôßíá ãñÜöïõìå êýêëï
ðïõ ôÝìíåé ôçí åõèåßá å óôá Â êáé Ã. Ç ìåóïêÜèåôïò æ ôïõ ôìÞìáôïò
ÂÃ, ðïõ êáôáóêåõÜæåôáé üðùò ðñïçãïõìÝíùò, åßíáé ç æçôïýìåíç êÜ-
èåôïò.
ÐñÜãìáôé, åðåéäÞ ÁÂ = ÁÃ, ùò áêôßíåò ôïõ ßäéïõ êýêëïõ, ç ìåóïêÜ-
èåôïò ôçò ÷ïñäÞò ÂÃ äéÝñ÷åôáé áðü ôï Á.

ÐÑÏÂËÇÌÁ 4

Íá êáôáóêåõáóèåß ç äé÷ïôüìïò ìéáò ãùíßáò.
Ëýóç
¸óôù ãùíßá xO

^
y (ó÷.71). Ìå êÝíôñï ôï Ï êáé ôõ÷áßá áêôßíá,

ãñÜöïõìå êýêëï, ðïõ ôÝìíåé ôéò ðëåõñÝò ôçò ãùíßáò óôá Á, Â áíôß-
óôïé÷á. ÖÝñïõìå ôç ìåóïêÜèåôï ä (Ðñüâëçìá 2) ôçò ÷ïñäÞò ÁÂ ðïõ
åßíáé êáé ç æçôïýìåíç äé÷ïôüìïò.
ÐñÜãìáôé ç åõèåßá ä, ùò ìåóïêÜèåôïò ÷ïñäÞò êýêëïõ, äéÝñ÷åôáé áðü
ôï êÝíôñï ôïõ êýêëïõ êáé äé÷ïôïìåß ôï áíôßóôïé÷ï ôüîï ACÂ ôçò ãùíßáò
xO

^
y (§ 3.6). ÅðïìÝíùò åßíáé äé÷ïôüìïò ôçò.

ÅÖÁÑÌÏÃÇ

Íá êáôáóêåõáóèåß ç åöáðôïìÝíç åíüò êýêëïõ (Ï,ñ) óå Ýíá óç-
ìåßï ôïõ Á.
Ëýóç
Óôçí ðñïÝêôáóç ôçò áêôßíáò ÏÁ (ó÷.72) ðáßñíïõìå ôï óçìåßï Â,
þóôå íá åßíáé ÁÂ = ÏÁ. Óôç óõíÝ÷åéá öÝñïõìå ôç ìåóïêÜèåôï ôïõ
ÏÂ ðïõ åßíáé ç åöáðôïìÝíç ôïõ êýêëïõ, ãéáôß åßíáé êÜèåôç óôçí
áêôßíá óôï Üêñï ôçò Á.

ÓÇÌÅÉÙÓÇ: Ãéá ôçí êáôáóêåõÞ ôùí åöáðôïìÝíùí áðü óçìåßï åêôüò êýêëïõ
âëÝðå óåë 137.

Ó÷Þìá 69

Ó÷Þìá 70

Ó÷Þìá 71

Ó÷Þìá 72
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ÔÑÉÃÙÍÁ

3.18 ÂáóéêÝò êáôáóêåõÝò ôñéãþíùí

Óå áíôéóôïé÷ßá ìå ôá ôñßá êñéôÞñéá éóüôçôáò ôñéãþíùí (§3.2-3.4) Ý÷ïõìå ôéò åðüìåíåò ãåùìå-
ôñéêÝò êáôáóêåõÝò.

ÐÑÏÂËÇÌÁ 1

Íá êáôáóêåõáóôåß ôñßãùíï ÁÂÃ, ôïõ ïðïßïõ äß-
íïíôáé ïé ðëåõñÝò ÁÂ = ã, ÁÃ = â êáé ç ðåñéå÷ü-
ìåíç ãùíßá Á

^
= ù.

Ëýóç
Ìå ðëåõñÜ ìéá çìéåõèåßá Áx êáôáóêåõÜæïõìå 
(§ 3.17) ãùíßá xÁ

^
y = ù (ó÷.73). Óôéò ðëåõñÝò Áx,

Ay ðáßñíïõìå, ìå ôï äéáâÞôç, ôá óçìåßá Â, Ã áíôß-
óôïé÷á, þóôå ÁÂ = ã êáé ÁÃ = â. Ôï ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé ôï æçôïýìåíï.
ÐñÜãìáôé, áðü ôçí êáôáóêåõÞ, ôï ôñßãùíï ÁÂÃ Ý÷åé ÁÃ = ã, ÁÃ = â êáé Á

^
= ù. Ìå ôïí

ðåñéïñéóìü 0° < ù < 180° (§3.10 Ðïñßóìáôá (ii)) ôï ðñüâëçìá Ý÷åé ðÜíôá ìïíáäéêÞ ëýóç.

ÐÑÏÂËÇÌÁ 2

Íá êáôáóêåõáóèåß ôñßãùíï ÁÂÃ, ôïõ ïðïßïõ
äßíåôáé ç ðëåõñÜ ÂÃ=á êáé ïé ðñïóêåßìåíåò óå
áõôÞ ãùíßåò Â

^
= ù êáé Ã

^
= ö.

Ëýóç
Èåùñïýìå ôìÞìá ÂÃ = á êáé ìå êïñõöÝò ôá Â, Ã
(ó÷.74) êáôáóêåõÜæïõìå, ðñïò ôï ßäéï ìÝñïò ôçò
ÂÃ, ãùíßåò ÃÂ

^
x = ù êáé ÂÃ

^
y = ö. Ïé ðëåõñÝò Bx,

Ãy ôùí ãùíéþí áõôþí ôÝìíïíôáé óôï óçìåßï Á. Ôï ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé ôï æçôïýìåíï.
ÐñÜãìáôé, áðü ôçí êáôáóêåõÞ, ôï ôñßãùíï ÁÂÃ Ý÷åé ÂÃ = á, Â

^
= ù êáé Ã

^
= ö. Ìå ôïí

ðåñéïñéóìü 0° < ù + ö < 180° (§3.10 Ðïñßóìáôá (ii)) ôï ðñüâëçìá Ý÷åé ðÜíôá ìïíáäéêÞ
ëýóç. Óôï åðüìåíï êåöÜëáéï (§4.2) èá äïýìå üôé ï ðåñéïñéóìüò ù + ö < 180° åîáóöáëßæåé
ôçí ôïìÞ ôùí çìéåõèåéþí Âx êáé Ãy.

ÐÑÏÂËÇÌÁ 3

Íá êáôáóêåõáóèåß ôñßãùíï ÁÂÃ, ôïõ ïðïßïõ
äßíïíôáé ïé ðëåõñÝò ÂÃ = á, ÁÃ = â êáé ÁÂ = ã.
Ëýóç
Èåùñïýìå ôìÞìá ÂÃ = á (ó÷.75) êáé ãñÜöïõìå
ôïõò êýêëïõò (Â,ã) êáé (Ã,â). Áí ïé êýêëïé ôÝìíï-
íôáé êáé Á åßíáé ôï Ýíá áðü ôá óçìåßá ôïìÞò ôïõò,
ôï ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé ôï æçôïýìåíï.

Ó÷Þìá 73

Ó÷Þìá 74

Ó÷Þìá 75
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 3

ÐñÜãìáôé ôï ôñßãùíï ÁÂÃ, áðü ôçí êáôáóêåõÞ, Ý÷åé ÂÃ = á, ÁÂ = ã ùò áêôßíá ôïõ (Â,ã)
êáé ÁÃ = â ùò áêôßíá ôïõ (Ã, â).
Ãéá íá Ý÷åé ëýóç ôï ðñüâëçìá, ðñÝðåé ïé êýêëïé (Â,ã) êáé (Ã,â) íá ôÝìíïíôáé, ôï ïðïßï
óõìâáßíåé (§3.16) üôáí â � ã < á< â + ã (â > ã). Áí Á¢ åßíáé ôï äåýôåñï êïéíü óçìåßï ôùí êý-
êëùí (Â, ã) êáé (Ã, â), ôï ôñßãùíï Á¢ÂÃ åßíáé ßóï ìå ôï ÁÂÃ, åðïìÝíùò äåí áðïôåëåß íÝá
ëýóç ôïõ ðñïâëÞìáôïò, áöïý ôá ôñßãùíá åßíáé ßóá.

ÓÇÌÁÍÔÉÊÇ ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ
Áðü ôçí ðáñáðÜíù êáôáóêåõÞ ðñïêýðôåé üôé ôñßá ôìÞìáôá á,â,ã åßíáé ðëåõñÝò ôñéãþíïõ áí êáé ìüíïí áí
éó÷ýåé â�ã<á<â+ã (â $ ã). Áí õðïèÝóïõìå üôé á>â êáé á>ã, ç ôåëåõôáßá äéðëÞ éóüôçôá åßíáé éóïäýíáìç ìå
ôçí á<â+ã.

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Ðþò èá ÷ùñéóèåß ìå êáíüíá êáé äéáâÞôç Ýíá åõèý-
ãñáììï ôìÞìá óå ôÝóóåñá ßóá ôìÞìáôá;
2. Ðþò èá âñåèåß ìå êáíüíá êáé äéáâÞôç ôï ìÝóï åíüò
ôüîïõ äïóìÝíïõ êýêëïõ;
3. Ðþò èá âñåèåß ôï êÝíôñï åíüò êýêëïõ ðïõ Ý÷åé ãñá-
öåß ìå Ýíá íüìéóìá;
4. Ôá ôìÞìáôá á, â, ã ìå á >â êáé á >ã åßíáé ðëåõñÝò
ôñéãþíïõ üôáí:
á. á = â+ã     â. á>â+ã     ã. á<â+ã     ä. á<2(â+ã)
å. Ôßðïôå áðü ôá ðñïçãïýìåíá.
Êõêëþóôå ôï ãñÜììá ôçò óùóôÞò áðÜíôçóçò êáé áéôéï-
ëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Íá êáôáóêåõÜóåôå ãåùìåôñéêÜ ãùíßá 45°.

2. Íá ÷ùñßóåôå äïóìÝíç ãùíßá óå ôÝóóåñéò ßóåò ãùíßåò.

3. Íá êáôáóêåõÜóåôå éóüðëåõñï ôñßãùíï ìå ðëåõñÜ
ãíùóôü ôìÞìá á.
4. Íá êáôáóêåõÜóåôå éóïóêåëÝò ôñßãùíï ôïõ ïðïßïõ
äßíïíôáé ç âÜóç á êáé ôï áíôßóôïé÷ï óå áõôÞí ýøïò õ.
5. Íá êáôáóêåõÜóåôå ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ ìå 

Á^ = 90°, üôáí äßíïíôáé:
i) ÁÂ = ã êáé ÁÃ = â, 
ii) ÁÂ = ã êáé ÂÃ = á,
üðïõ á, â, ã ãíùóôÜ ôìÞìáôá.

ÃÅÍÉÊÅÓ ÁÓÊÇÓÅÉÓ

1. ¸óôù ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á¢Â¢Ã ¢ ôÝôïéá, þóôå 

ÁÃ = Á¢Ã ¢, Ã
^

= Ã
^
¢ êáé Â

^
+ Â

^
¢ = 2z. i) Íá áðïäåßîåôå

üôé AB = A¢Â¢, ii) Äéáôõðþóôå ëåêôéêÜ ôçí Üóêçóç áõôÞ.
2. Äßíåôáé éóüðëåõñï ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ìå ðëåõñÝò ôéò
ÁÂ, ÂÃ, ÃÁ êáôáóêåõÜæïõìå åîùôåñéêÜ ôïõ ÁÂÃ ôñßá
éóüðëåõñá ôñßãùíá Á¢ÂÃ, ÁÂ¢Ã êáé ÁÂÃ ¢. Íá áðï-
äåßîåôå üôé ÁÁ¢ = ÂÂ¢ = ÃÃ ¢.
3. Áí ÏÊ, ÏË åßíáé áíôßóôïé÷á ôá áðïóôÞìáôá ôùí
÷ïñäþí ÁÂ, ÃÄ êýêëïõ (O,R), íá áðïäåßîåôå üôé 
ÁÂ < ÃÄ, áí êáé ìüíïí áí ÏÊ > ÏË.
4. Äßíåôáé éóüðëåõñï ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ôá óçìåßá Ä, Å,
Æ ôùí ðëåõñþí ôïõ ÁÂ, ÂÃ êáé ÃÁ áíôßóôïé÷á, þóôå
ÁÄ = ÂÅ = ÃÆ. Áí Ê, Ë, Ì ôá óçìåßá ôïìÞò ôùí ÁÅ,
ÃÄ êáé ÂÆ, íá áðïäåßîåôå üôé ôï ôñßãùíï ÊËÌ åßíáé
éóüðëåõñï.
5. Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå Â

^
<1z êáé ÁÃ = 2ÁÂ. Íá

áðïäåßîåôå üôé Ã
^

< }
Á

2

^

}.

6. ¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ ìå ÁÂ = }
Â

2

Ã
} êáé Ã

^
= }

Â

2

^

}. Íá

áðïäåßîåôå üôé Á
^
=1z.

7. Íá áðïäåßîåôå üôé äýï ôñßãùíá ôá ïðïßá Ý÷ïõí äýï
ðëåõñÝò ßóåò ìßá ðñïò ìßá êáé ôéò áíôßóôïé÷åò äéáìÝ-
óïõò ðïõ ðåñéÝ÷ïíôáé óôéò ðëåõñÝò áõôÝò ßóåò ìßá ðñïò
ìßá åßíáé ßóá.
8. Äßíåôáé ìéá ãùíßá xO

^
y êáé äýï åóùôåñéêÜ ôçò óç-

ìåßá Á êáé Â. ¸óôù Á¢ ôï óõììåôñéêü ôïõ Á ùò ðñïò
ôçí Ox êáé Â¢ ôï óõììåôñéêü ôïõ Â ùò ðñïò ôçí Oy. Áí
Ì, Í åßíáé ôõ÷áßá óçìåßá ôùí Ox, Oy áíôßóôïé÷á, íá
áðïäåßîåôå üôé ÁÌ+ÌÍ+ÍÂ=Á¢Ì+ÌÍ+ÍÂ¢.
Ìå ôç âïÞèåéá ôçò ó÷Ýóçò áõôÞò íá âñåßôå ôéò èÝóåéò
ôùí Ì, Í, ãéá ôéò ïðïßåò ôï Üèñïéóìá ÁÌ + ÌÍ + ÍÂ
åßíáé ôï ìéêñüôåñï äõíáôü.
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