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3.1 Óôïé÷åßá êáé åßäç ôñéãþíùí

¸íá ôñßãùíï ÁÂÃ (ó÷.1) Ý÷åé ôñåéò êïñõöÝò Á, Â, Ã, ôñåéò
ðëåõñÝò BÃ, ÃÁ, ÁÂ êáé ôñåéò ãùíßåò ÂÁ^ Ã, ÁÂ^ Ã êáé ÂÃ^Á. Ãéá
åõêïëßá ïé ðëåõñÝò ÂÃ, ÃÁ, ÁÂ óõìâïëßæïíôáé ìå á, â, ã áíôß-
óôïé÷á, êáé ïé ãùíßåò ÂÁ^ Ã, ÁÂ^ Ã êáé ÂÃ^Á ìå Á^ , Â^ êáé Ã^. Ïé
ðëåõñÝò êáé ïé ãùíßåò åíüò ôñéãþíïõ ëÝãïíôáé êýñéá óôïé÷åßá
ôïõ ôñéãþíïõ. Ôï Üèñïéóìá á + â + ã ôùí ðëåõñþí ôïõ ôñéãþ-
íïõ, äçëáäÞ ç ðåñßìåôñüò ôïõ óõìâïëßæåôáé óõíÞèùò ìå 2ô.
Óõãêñßíïíôáò ôéò ðëåõñÝò åíüò ôñéãþíïõ, ìåôáîý ôïõò, ðñïêý-
ðôïõí ôñßá åßäç ôñéãþíùí: ôï óêáëçíü, ôï éóïóêåëÝò êáé ôï
éóüðëåõñï.¸ôóé, Ýíá ôñßãùíï ëÝãåôáé:
� óêáëçíü, üôáí Ý÷åé üëåò ôéò ðëåõñÝò ôïõ Üíéóåò (ó÷.2),
� éóïóêåëÝò, üôáí Ý÷åé äýï ðëåõñÝò ôïõ ßóåò (ó÷.3). Óå Ýíá

éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ ìå ÁÂ = ÁÃ ç ðëåõñÜ ÂÃ ëÝãåôáé
âÜóç ôïõ êáé ôï Á êïñõöÞ ôïõ,

� éóüðëåõñï, üôáí Ý÷åé üëåò ôéò ðëåõñÝò ôïõ ßóåò (ó÷.4).

¸íá ôñßãùíï, áíÜëïãá ìå ôï åßäïò ôùí ãùíéþí ôïõ, ëÝãåôáé
� ïîõãþíéï, üôáí Ý÷åé üëåò ôéò ãùíßåò ôïõ ïîåßåò (ó÷.5),
� ïñèïãþíéï, üôáí Ý÷åé ìéá ãùíßá ïñèÞ (ó÷.6). Óå Ýíá ïñèï-
ãþíéï ôñßãùíï ç ðëåõñÜ ðïõ âñßóêåôáé áðÝíáíôé áðü ôçí ïñèÞ
ãùíßá ëÝãåôáé õðïôåßíïõóá êáé ïé Üëëåò äýï ëÝãïíôáé êÜèåôåò
ðëåõñÝò ôïõ ôñéãþíïõ,
� áìâëõãþíéï, üôáí Ý÷åé ìéá ãùíßá áìâëåßá (ó÷.7).

� Äåõôåñåýïíôá óôïé÷åßá ôñéãþíïõ

ÄéÜìåóïò åíüò ôñéãþíïõ ëÝãåôáé ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ðïõ
åíþíåé ìéá êïñõöÞ ìå ôï ìÝóï ôçò áðÝíáíôé ðëåõñÜò. Óôï ó÷.8
ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÌ åßíáé ç äéÜìåóïò ðïõ áíôéóôïé÷åß
óôçí ðëåõñÜ á ôïõ ôñéãþíïõ ÁÂÃ êáé óõìâïëßæåôáé ìå ìá. Ïé

äéÜìåóïé ðïõ áíôéóôïé÷ïýí óôéò ðëåõñÝò â êáé ã óõìâïëßæïíôáé
ìå ìâ êáé ìã áíôßóôïé÷á.

Äé÷ïôüìïò ìéáò ãùíßáò åíüò ôñéãþíïõ ëÝãåôáé ôï åõèýãñáììï
ôìÞìá ôçò äé÷ïôüìïõ ôçò ãùíßáò, áðü ôçí êïñõöÞ ôçò ìÝ÷ñé
ôçí áðÝíáíôé ðëåõñÜ. Óôï ó÷.9 ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÄ åßíáé
ç äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò Á

^
ôïõ ôñéãþíïõ êáé óõìâïëßæåôáé ìå äá.

Ïé äé÷ïôüìïé ôùí ãùíéþí Â
^

êáé Ã
^

ôïõ ôñéãþíïõ óõìâïëßæïíôáé
ìå äâ êáé äã áíôßóôïé÷á.
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¾øïò ôñéãþíïõ ëÝãåôáé ôï êÜèåôï åõèýãñáììï ôìÞìá, ðïõ
öÝñåôáé áðü ìéá êïñõöÞ ðñïò ôçí åõèåßá ôçò áðÝíáíôé ðëåõ-
ñÜò. Ôá ýøç ðïõ öÝñïíôáé áðü ôéò êïñõöÝò Á, Â êáé Ã óõìâï-
ëßæïíôáé áíôßóôïé÷á ìå õá ,õâ êáé õã. 

Óôï ó÷.10 ôï ÁÄ åßíáé ôï ýøïò áðü ôçí êïñõöÞ Á. Ôï óçìåßï
Ä ëÝãåôáé ðñïâïëÞ ôïõ Á ðÜíù óôçí åõèåßá ÂÃ Þ êáé ß÷íïò
ôçò êáèÝôïõ, ðïõ öÝñåôáé áðü ôï Á óôçí åõèåßá ÂÃ.

Ïé äéÜìåóïé, ïé äé÷ïôüìïé êáé ôá ýøç åíüò ôñéãþíïõ ëÝãï-
íôáé äåõôåñåýïíôá óôïé÷åßá ôïõ.

ÊñéôÞñéá éóüôçôáò ôñéãþíùí
Åßäáìå üôé äýï åõèýãñáììá ó÷Þìáôá, åðïìÝíùò êáé äýï ôñß-
ãùíá, åßíáé ßóá áí ìåôÜ áðü êáôÜëëçëç ìåôáôüðéóç ôáõôßæï-
íôáé. Óõíåðþò:
� Äýï ßóá ôñßãùíá Ý÷ïõí ôéò ðëåõñÝò ôïõò êáé ôéò ãùíßåò

ôïõò ßóåò ìßá ðñïò ìßá.
� Óå äýï ßóá ôñßãùíá áðÝíáíôé áðü ßóåò ðëåõñÝò âñßóêï-

íôáé ßóåò ãùíßåò êáé áíôßóôñïöá.
Ïé ßóåò ðëåõñÝò ðïõ âñßóêïíôáé áðÝíáíôé áðü ßóåò ãùíßåò
ëÝãïíôáé áíôßóôïé÷åò Þ ïìüëïãåò.
Óôçí åíüôçôá áõôÞ èá äþóïõìå ðñïôÜóåéò, ðïõ èá ìáò åîá-
óöáëßæïõí ôçí éóüôçôá äýï ôñéãþíùí áðü ôçí éóüôçôá ôñéþí
ìüíï êáôÜëëçëùí óôïé÷åßùí ôïõò. 
Oé ðñïôÜóåéò áõôÝò áðïôåëïýí ôá êñéôÞñéá éóüôçôáò ôñéãþíùí.

3.2 1ï ÊñéôÞñéï éóüôçôáò ôñéãþíùí

Áðüäåéîç
Áò õðïèÝóïõìå üôé ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé A¢B¢Ã¢ Ý÷ïõí ÁÂ =
Á¢Â¢, ÁÃ = Á¢Ã¢ êáé Á^ = Á^¢ (ó÷.11). Ìåôáôïðßæïõìå ôï ôñßãù-
íï A¢B¢Ã¢, þóôå ôï óçìåßï Á¢ íá ôáõôéóôåß ìå ôï Á êáé ç
çìéåõèåßá Á´Â´ íá ôáõôéóôåß ìå ôçí ÁÂ. ÅðåéäÞ Á^ = Á^¢ êáé ç
çìéåõèåßá Á´Ã´ èá ôáõôéóèåß ìå ôçí ÁÃ. Ôüôå, áöïý ÁÂ = Á¢Â¢
êáé ÁÃ = Á¢Ã¢, ôï óçìåßï Â¢ ôáõôßæåôáé ìå ôï Â êáé ôï Ã¢ ìå ôï
Ã. ÅðïìÝíùò ôá äýï ôñßãùíá óõìðßðôïõí, Üñá åßíáé ßóá.
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Áí äýï ôñßãùíá Ý÷ïõí äýï ðëåõñÝò ßóåò ìßá ðñïò ìßá
êáé ôéò ðåñéå÷üìåíåò óå áõôÝò ãùíßåò ßóåò, ôüôå åßíáé
ßóá.

Èåþñçìá I (1o ÊñéôÞñéï � ÐÃÐ)

Ó×ÏËÉÏ
Ç óõíôïìïãñáößá ÐÃÐ óçìáß-
íåé ðëåõñÜ, ãùíßá, ðëåõñÜ.
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Áðüäåéîç 
¸óôù éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ ìå ÁÂ=ÁÃ (ó÷.12).
ÖÝñïõìå ôç äé÷ïôüìï ôïõ ÁÄ. Ôá ôñßãùíá ÁÄÂ êáé ÁÄÃ
Ý÷ïõí ÁÂ = ÁÃ, ÁÄ êïéíÞ êáé Á^ 1 = Á^ 2 (ÐÃÐ), åðïìÝíùò åßíáé

ßóá, ïðüôå Â
^

= Ã
^
.

Áðü ôçí ßäéá éóüôçôá ôñéãþíùí ðñïêýðôåé üôé ÂÄ = ÄÃ, ïðü-
ôå ç ÁÄ åßíáé äéÜìåóïò êáé Ä^ 1 = Ä^ 2. Áðü ôçí ôåëåõôáßá éóüôç-

ôá êáé åðåéäÞ Ä^ 1 + Ä^ 2 = 180° ðñïêýðôåé üôé Ä^ 1 = Ä^ 2 = 90°, ïðü-

ôå óõìðåñáßíïõìå üôé ôï ÁÄ åßíáé ýøïò ôïõ ôñéãþíïõ.

Áðüäåéîç 
¸óôù å ç ìåóïêÜèåôïò åíüò ôìÞìáôïò ÁÂ (ó÷.13) êáé Ì Ýíá
óçìåßï ôçò. Ôá ôñßãùíá ÌÊÁ êáé ÌÊÂ Ý÷ïõí ÊÁ=ÊÂ, ÌÊ
êïéíÞ êáé Ê

^
1 = Ê

^
2 = 90° (ÐÃÐ), åðïìÝíùò åßíáé ßóá, ïðüôå

ÌÁ = ÌÂ.

Áðüäåéîç

¸óôù Á
C

Â êáé Ã
C

Ä äýï ßóá ôüîá åíüò êýêëïõ (Ï,ñ) (ó÷.14).
Ôüôå åßíáé ÁÏ

^
Â = ÃÏ

^
Ä. Ôá ôñßãùíá ÏÁÂ êáé ÏÃÄ Ý÷ïõí ÏÁ

= ÏÃ(= ñ), ÏÂ = ÏÄ(= ñ) êáé ÁÏ
^

Â = ÃÏ
^

Ä. ÅðïìÝíùò åßíáé
ßóá, ïðüôå ÁÂ = ÃÄ.

ÐÏÑIÓÌÁ É

Óå êÜèå éóïóêåëÝò ôñßãùíï:

� Ïé ðñïóêåßìåíåò óôç âÜóç ãùíßåò åßíáé ßóåò.
� Ç äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò ôçò êïñõöÞò åßíáé äéÜìåóïò
êáé ýøïò.

ÐÏÑIÓÌÁ ÉÉ

Ïé ãùíßåò éóüðëåõñïõ ôñéãþíïõ åßíáé ßóåò.

ÐÏÑIÓÌÁ ÉÉÉ

ÊÜèå óçìåßï ôçò ìåóïêáèÝôïõ åíüò åõèýãñáììïõ ôìÞ-
ìáôïò éóáðÝ÷åé áðü ôá Üêñá ôïõ.

ÐÏÑIÓÌÁ ÉV

Áí äýï ôüîá åíüò êýêëïõ åßíáé ßóá, ôüôå êáé ïé ÷ïñäÝò
ôïõò åßíáé ßóåò.
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ÊÅÖÁËÁÉÏ 3

ÅÖÁÑÌÏÃÇ

Äßíåôáé åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ, ç ìåóïêÜèåôüò ôïõ å êáé
óçìåßï Ì ôçò å (ó÷.15). Óôéò ðñïåêôÜóåéò ôùí ÁÌ êáé ÂÌ
ðñïò ôï Ì ðáßñíïõìå áíôßóôïé÷á ôá óçìåßá Ã, Ä, þóôå 
ÌÃ = ÌÄ. Íá áðïäåßîåôå üôé:
(i) MA

^
B = MB

^
A,

(ii) ÁÄ = ÂÃ.
Ëýóç
(i) ÅðåéäÞ ôï Ì åßíáé óçìåßï ôçò ìåóïêáèÝôïõ å ôïõ ÁÂ åßíáé
ÌÁ = ÌÂ, åðïìÝíùò ôï ôñßãùíï ÌÁÂ åßíáé éóïóêåëÝò, ïðüôå
MA

^
B = MB

^
A.

(ii) Ôá ôñßãùíá ÌÁÄ êáé ÌÂÃ Ý÷ïõí ÌÁ = ÌÂ, ÌÃ = ÌÄ (õðüèåóç) êáé M
^

1 = M
^

2 (êáôá-

êïñõöÞí), Üñá (ÐÃÐ) åßíáé ßóá, ïðüôå ÁÄ = ÂÃ.

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Óôï åîùôåñéêü åíüò ôñéãþíïõ ÁÂÃ èåùñïýìå ôìÞ-
ìáôá ÁÄ = ÁÂ êáé ÁÅ = ÁÃ, þóôå ÂÁ^Ä = ÃÁ^Å. Íá áðï-
äåßîåôå üôé ÂÅ = ÃÄ.
2. Óå éóüðëåõñï ôñßãùíï ÁÂÃ ðñïåêôåßíïõìå ôéò ðëåõ-
ñÝò ÁÂ, ÂÃ, ÃÁ êáé óôéò ðñïåêôÜóåéò ôïõò èåùñïýìå
ôìÞìáôá ÂÊ = ÃË = ÁÌ. Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ôñßãùíï
ÊËÌ åßíáé éóüðëåõñï.
3. Íá áðïäåßîåôå üôé óôéò ïìüëïãåò ðëåõñÝò äýï ßóùí
ôñéãþíùí áíôéóôïé÷ïýí ßóåò äéÜìåóïé.
4. ¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ÁÄ ç äé÷ïôüìïò ôçò Á^ óôçí
ïðïßá èåùñïýìå ôìÞìáôá ÁÅ = ÁÂ êáé ÁÆ = ÁÃ. Íá
áðïäåßîåôå üôé ÁÃ^Å = ÁÆ^Â.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. ¸óôù ôñßãùíï ÁÂÃ êáé Ê óçìåßï åîùôåñéêü ôïõ ôñé-
ãþíïõ. Áí óôéò ðñïåêôÜóåéò ôùí ÁÊ, ÂÊ, ÃÊ èåùñÞ-
óïõìå ôìÞìáôá ÊÄ = ÁÊ, ÊÅ = ÂÊ, ÊÆ = ÃÊ, íá áðï-
äåßîåôå üôé ÅÄ^Æ = ÂÁ^Ã.
2. Äßíåôáé éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ. Óôéò ðñïåêôÜóåéò
ôùí ßóùí ðëåõñþí ôïõ ÂÁ, ÃÁ èåùñïýìå ßóá ôìÞìáôá
ÁÄ, ÁÅ áíôßóôïé÷á. Áí Ì ôï ìÝóï ôçò âÜóçò ÂÃ, íá
áðïäåßîåôå üôé ôï ôñßãùíï ÌÄÅ åßíáé éóïóêåëÝò.
3. Äßíåôáé êýêëïò êÝíôñïõ Ï êáé ÷ïñäÞ ôïõ ÁÂ. Ðñïå-
êôåßíïõìå ôçí ÁÂ êáé ðñïò ôá äýï ôçò Üêñá, êáôÜ ßóá
ôìÞìáôá ÁÃ êáé ÂÄ áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé 
ÏÃ^Á = ÏÄ^Â.

Ó÷Þìá 15

Ó×ÏËÉÏ
H éóüôçôá ôñéãþíùí åßíáé ç âáóéêÞ ìÝèïäïò ãéá ôçí áðüäåéîç ôçò éóüôçôáò ôìçìÜôùí Þ ãùíéþí.
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