
Ïé ðñùôáñ÷éêÝò ãåùìåôñéêÝò Ýííïéåò 

¼ðùò áíáöÝñáìå Þäç óôçí ÅéóáãùãÞ, ç ìåëÝôç ôçò Ãåù-
ìåôñßáò îåêéíÜ áðü Ýííïéåò ïé ïðïßåò ðñïêýðôïõí Üìåóá áðü
ôçí åìðåéñßá ìáò, üðùò ïé Ýííïéåò óçìåßï, åõèåßá êáé åðßðåäï
ôéò ïðïßåò äå÷üìáóôå ùò ðñùôáñ÷éêÝò ÷ùñßò ðåñáéôÝñù äéåõ-
êñéíßóåéò. Oé Ýííïéåò áõôÝò õðüêåéíôáé óôéò ðáñáêÜôù
ðáñáäï÷Ýò:
� Áðü äýï óçìåßá äéÝñ÷åôáé ìïíáäéêÞ åõèåßá.
� Ãéá êÜèå åõèåßá õðÜñ÷åé ôïõëÜ÷éóôïí Ýíá óçìåßï ôïõ åðéðÝ-

äïõ ðïõ äåí áíÞêåé óå áõôÞ.
� ÊÜèå åõèåßá Ý÷åé Üðåéñá óçìåßá êáé åêôåßíåôáé áðåñéüñéóôá

êáé ðñïò ôéò äýï êáôåõèýíóåéò, ÷ùñßò äéáêïðÝò êáé êåíÜ.

2.1 Óçìåßá, ãñáììÝò êáé åðéöÜíåéåò

¸íá óçìåßï äåí Ý÷åé äéáóôÜóåéò. Ôï ðáñéóôÜíïõìå ìå ìéá ôå-
ëåßá êáé ôï ïíïìÜæïõìå ìå Ýíá êåöáëáßï ãñÜììá (ð.÷. Óçìåßï
Á, Óçìåßï Â (ó÷.1)).
Áí ìåôáêéíÞóïõìå ÷ùñßò äéáêïðÞ ôç ìýôç ôïõ ìïëõâéïý ðÜíù
óå Ýíá ÷áñôß, ôüôå ôï ß÷íïò ôçò ãñÜöåé ìßá ãñáììÞ (ó÷.2). Óå
êÜèå èÝóç ôïõ ìïëõâéïý ôï ß÷íïò ôçò ìýôçò ôïõ ðáñéóôÜíåé
Ýíá óçìåßï.
ÅðïìÝíùò, ç ãñáììÞ ìðïñåß íá èåùñçèåß ùò ìéá óõíå÷Þò óåé-
ñÜ èÝóåùí ðïõ ðáßñíåé Ýíá êéíçôü óçìåßï.
Ôç ìïñöÞ (ó÷Þìá) êÜèå óôåñåïý óþìáôïò ôçí áíôéëáìâáíü-
ìáóôå áðü ôçí åðéöÜíåéÜ ôïõ. Ôï óýíïëï ôùí óçìåßùí ôá
ïðïßá ôï ÷ùñßæïõí áðü ôï ðåñéâÜëëïí ôïõ ïíïìÜæåôáé åðéöÜ-
íåéá ôïõ óþìáôïò.
Áñ÷éêÜ èá áó÷ïëçèïýìå ìå ôç ìåëÝôç ó÷çìÜôùí Þ ãñáììþí,
ðïõ âñßóêïíôáé óå ìéá åéäéêïý ôýðïõ åðéöÜíåéá, ôï åðßðåäï.

2.2 Ôï åðßðåäï

Ç áðëïýóôåñç áðü üëåò ôéò åðéöÜíåéåò åßíáé ç åðßðåäç åðéöÜ-
íåéá Þ áðëÜ ôï åðßðåäï. Ç åðéöÜíåéá ôïõ ðßíáêá, ç åðéöÜíåéá
åíüò ëåßïõ äáðÝäïõ, ç åðéöÜíåéá ìéáò Þñåìçò ëßìíçò êôë. ìáò
äßíïõí ôçí åéêüíá åíüò åðéðÝäïõ.
Óôï ðñþôï ìÝñïò ôçò Ãåùìåôñßáò, ðïõ ëÝãåôáé åðéðåäïìåôñßá
äå èá ïñßóïõìå ôï åðßðåäï ïýôå ôá áîéþìáôá ðïõ ôï ÷áñáêôç-
ñßæïõí, áëëÜ èá ôï ìåëåôÞóïõìå åîåôÜæïíôáò ôéò éäéüôçôåò ôùí
ó÷çìÜôùí, ôùí ïðïßùí üëá ôá óôïé÷åßá ðåñéÝ÷ïíôáé óôï ßäéï
åðßðåäï. Ôá ó÷Þìáôá áõôÜ ïíïìÜæïíôáé åðßðåäá ó÷Þìáôá.
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2.3 Ç åõèåßá

Ãíùñßæïõìå üôé áðü äýï äéáöïñåôéêÜ óçìåßá Á,Â äéÝñ÷åôáé ìïíá-
äéêÞ åõèåßá. Ôçí åõèåßá áõôÞ ïíïìÜæïõìå åõèåßá ÁÂ Þ ÂÁ (ó÷.3).
Åðßóçò ìßá åõèåßá óõìâïëßæåôáé åßôå ìå Ýíá ìéêñü ãñÜììá
(å,æ,...) ôïõ åëëçíéêïý áëöáâÞôïõ åßôå ùò x´x.
Ðñïöáíþò äýï äéáöïñåôéêÝò åõèåßåò äåí ìðïñåß íá Ý÷ïõí äýï
êïéíÜ óçìåßá. ¢ñá èá Ý÷ïõí Ýíá ìüíï êïéíü óçìåßï Þ êáíÝíá.
Äýï åõèåßåò ðïõ Ý÷ïõí Ýíá ìüíï êïéíü óçìåßï ëÝãïíôáé ôåìíü-
ìåíåò åõèåßåò êáé ôï êïéíü óçìåßï ôïõò ëÝãåôáé ôïìÞ ôùí äýï
åõèåéþí, åíþ äýï åõèåßåò ðïõ äåí Ý÷ïõí êïéíü óçìåßï ëÝãïí-
ôáé ðáñÜëëçëåò.

Ôï åõèýãñáììï ôìÞìá

2.4 Ç çìéåõèåßá 

ÊÜèå åõèåßá Ý÷åé Üðåéñá óçìåßá êáé åêôåßíåôáé áðåñéüñéóôá
÷ùñßò äéáêïðÝò êáé êåíÜ. ¸óôù ìßá åõèåßá x´x êáé óçìåßï ôçò
Á (ó÷.4). Ôüôå ôï óçìåßï ÷ùñßæåé ôçí åõèåßá óå äýï ìÝñç ôá
ïðïßá óõìâïëßæïõìå Áx êáé Ax´ êáé ôá ïíïìÜæïõìå çìéåõèåßåò
ìå áñ÷Þ ôï óçìåßï Á.

Ç åõèåßá x´x ëÝãåôáé öïñÝáò ôçò çìéåõèåßáò Áx (ó÷.5).
Äýï çìéåõèåßåò Áx, Áy ìå ìüíï êïéíü óçìåßï ôçí áñ÷Þ ôïõò
Á, üôáí Ý÷ïõí ôïí ßäéï öïñÝá ëÝãïíôáé áíôéêåßìåíåò (ó÷.6).

2.5 Ôï åõèýãñáììï ôìÞìá

Óå åõèåßá å èåùñïýìå äýï äéáöïñåôéêÜ óçìåßá Á,Â.
Åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ Þ ÂÁ (ó÷.7) ëÝãåôáé ôï ó÷Þìá ðïõ
áðïôåëåßôáé áðü ôá äýï óçìåßá Á, Â êáé ôá óçìåßá ôçò åõèåßáò
å ðïõ âñßóêïíôáé ìåôáîý ôïõò.
Ôá óçìåßá Á êáé Â ëÝãïíôáé Üêñá ôïõ åõèýãñáììïõ ôìÞìá-
ôïò, åíþ ç åõèåßá å ëÝãåôáé öïñÝáò ôïõ ôìÞìáôïò. Ôá óçìåßá
åíüò åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò, åêôüò ôùí Üêñùí ôïõ, ëÝãïíôáé
åóùôåñéêÜ óçìåßá ôïõ ôìÞìáôïò. Áí ð.÷. ôï Ã åßíáé åóùôåñéêü
óçìåßï ôïõ ôìÞìáôïò ÁÂ (ó÷.7), ëÝìå üôé ôá Á,Â âñßóêïíôáé
åêáôÝñùèåí ôïõ Ã, åíþ ôá Â,Ã åßíáé ðñïò ôï ßäéï ìÝñïò ôïõ
Á. Äýï ôìÞìáôá, ðïõ Ý÷ïõí êïéíü Ýíá Üêñï êáé äåí Ý÷ïõí
êïéíÜ åóùôåñéêÜ óçìåßá, ëÝãïíôáé äéáäï÷éêÜ.
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2.6 Ìåôáôïðßóåéò óôï åðßðåäï

Ãéá êÜèå åðßðåäï ó÷Þìá äå÷üìáóôå üôé ìðïñåß íá ìåôáôïðé-
óèåß ìÝóá óôï åðßðåäï ðçãáßíïíôáò áðü ôçí áñ÷éêÞ ôïõ èÝ-
óç óå ìéá ïðïéáäÞðïôå Üëëç èÝóç êáé íá ðáñáìÝíåé áíáë-
ëïßùôï ùò ðñïò ôç ìïñöÞ êáé ôï ìÝãåèïò.
Ôï ôåëéêü ó÷Þìá ðïõ ðñïêýðôåé (äçëáäÞ ôï áñ÷éêü ó÷Þìá
óôçí ôåëéêÞ èÝóç) ëÝãåôáé ïìüëïãï (Þ åéêüíá) ôïõ áñ÷éêïý.

2.7 Óýãêñéóç åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí

� ºóá åõèýãñáììá ôìÞìáôá

Äýï åõèýãñáììá ôìÞìáôá ëÝãïíôáé ßóá, üôáí ìå êáôÜëëçëç
ìåôáôüðéóç óõìðßðôïõí.
Ãéá ôçí éóüôçôá åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí äå÷üìáóôå ôï ðáñá-
êÜôù áîßùìá:
¸óôù Ýíá åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ. Ôüôå ãéá êÜèå çìéåõèåßá
Ãx õðÜñ÷åé ìïíáäéêü óçìåßï ôçò Ä, þóôå ÁÂ = ÃÄ (ó÷.8).
¢ìåóç óõíÝðåéá ôïõ ðáñáðÜíù áîéþìáôïò åßíáé ç åðüìåíç
êáôáóêåõÞ.

� ÊáôáóêåõÞ åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò ßóïõ ðñïò äïóìÝíï
¸óôù ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ êáé ç çìéåõèåßá Ãx. 
Åöáñìüæïõìå ôç ìéá áêßäá ôïõ äéáâÞôç óôï Á êáé ôçí Üëëç
óôï Â êáé, óôç óõíÝ÷åéá, êñáôþíôáò óôáèåñü ôï Üíïéãìá ôïõ
äéáâÞôç ôïðïèåôïýìå ôï Ýíá Üêñï ôïõ óôï Ã, ïðüôå ôï Üëëï
Üêñï ôïõ ïñßæåé ôï óçìåßï Ä ôçò Ãx (ó÷.8). Ôüôå ôï ôìÞìá ÃÄ
åßíáé ßóï ìå ôï áñ÷éêü.

� ÃåùìåôñéêÝò êáôáóêåõÝò
Ç ðáñáðÜíù äéáäéêáóßá ëÝãåôáé ãåùìåôñéêÞ êáôáóêåõÞ. Èá
ëÝìå üôé Ýíá ó÷Þìá êáôáóêåõÜæåôáé ãåùìåôñéêÜ, üôáí ìðï-
ñïýìå íá ôï ó÷åäéÜóïõìå ÷ñçóéìïðïéþíôáò áðïêëåéóôéêÜ ôá
ãåùìåôñéêÜ üñãáíá, äçëáäÞ ôïí êáíüíá (÷ùñßò õðïäéáéñÝ-
óåéò) êáé ôï äéáâÞôç.

� ÌÝóï åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò

ÌÝóï åíüò åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò ÁÂ ïíïìÜæåôáé Ýíá åóù-
ôåñéêü ôïõ óçìåßï Ì ôÝôïéï, þóôå ÁÌ=ÌÂ (ó÷.9).
Äå÷üìáóôå üôé êÜèå ôìÞìá Ý÷åé ìïíáäéêü ìÝóï.
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� ¢íéóá åõèýãñáììá ôìÞìáôá
¸óôù äýï åõèýãñáììá ôìÞìáôá ÁÂ êáé ÃÄ. Ðñïåêôåßíïõìå
ôï ÃÄ ïðüôå ðñïêýðôåé ç çìéåõèåßá Ãx. Ìåôáôïðßæïõìå ôï ÁÂ
þóôå ôï Á íá ôáõôéóôåß ìå ôï Ã. Ôüôå èá õðÜñ÷åé ìïíáäéêü
óçìåßï Å ôçò Ãx, þóôå ÁÂ=ÃÅ.
� Áí ôï Å åßíáé åóùôåñéêü óçìåßï ôïõ ôìÞìáôïò ÃÄ, èá ëÝìå

üôé ôï ôìÞìá ÁÂ åßíáé ìéêñüôåñï áðü ôï ÃÄ. Óõìâïëßæïõìå
ÁÂ<ÃÄ (ó÷. 10á).
� Áí ôï Å ôáõôßæåôáé ìå ôï Ä, ôüôå ÁÂ=ÃÄ, üðùò ðñïçãïýìåíá
(ó÷.10â).
� Áí ôï Å äåí åßíáé åóùôåñéêü óçìåßï ôïõ ôìÞìáôïò ÃÄ, èá

ëÝìå üôé ôï ôìÞìá ÁÂ åßíáé ìåãáëýôåñï áðü ôï ÃÄ. Óõìâïëß-
æïõìå ÁÂ>ÃÄ (ó÷.10ã).

2.8 ÐñÜîåéò ìåôáîý åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí

¸óôù äýï åõèýãñáììá ôìÞìáôá ÁÂ, ÃÄ.

(i) Ìå ôç âïÞèåéá ôïõ äéáâÞôç ïñßæïõìå ðÜíù óå ìßá åõèåßá å ôá
äéáäï÷éêÜ ôìÞìáôá ÅÆ=ÁÂ êáé ÆÇ=ÃÄ (ó÷.11). ¸ôóé êáôá-
óêåõÜæïõìå ôï ôìÞìá ÅÇ, ðïõ ëÝãåôáé Üèñïéóìá ôùí ÁÂ êáé
ÃÄ êáé ãñÜöïõìå ÅÇ=ÁÂ+ÃÄ. Ç äéáäéêáóßá áõôÞ ëÝãåôáé
ðñüóèåóç äýï åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí. Óôçí ðñüóèåóç åõèý-
ãñáììùí ôìçìÜôùí éó÷ýïõí éäéüôçôåò áíÜëïãåò ìå áõôÝò ðïõ
éó÷ýïõí óôçí ðñüóèåóç áñéèìþí (âë. Äñáóôçñéüôçôá).

(ii) Áí ÁÂ<ÃÄ ôüôå õðÜñ÷åé åóùôåñéêü óçìåßï Å ôïõ ÃÄ, þóôå
ÃÅ=ÁÂ (ó÷.12). Ôï ôìÞìá ÅÄ ëÝãåôáé äéáöïñÜ ôïõ ÁÂ
áðü ôï ÃÄ êáé óõìâïëßæåôáé ÅÄ=ÃÄ�ÁÂ.

(iii) Áí í öõóéêüò áñéèìüò, ôüôå ïíïìÜæåôáé ãéíüìåíï ôïõ ôìÞ-
ìáôïò ÁÂ åðß ôï öõóéêü áñéèìü í ôï åõèýãñáììï ôìÞìá
ÅÆ, ôï ïðïßï åßíáé ôï Üèñïéóìá í äéáäï÷éêþí åõèýãñáì-
ìùí ôìçìÜôùí ßóùí ðñïò ôï ÁÂ (ó÷.13). ÃñÜöïõìå 

ÅÆ = í · ÁÂ Þ éóïäýíáìá ÁÂ = }
Å

í

Æ
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ÐÁÑÁÔÇÑÇÓÇ
Áí ÁÂ=ÃÄ, ôüôå ç äéáöïñÜ
ÃÄ�ÁÂ åßíáé Ýíá åõèýãñáììï
ôìÞìá, ôá Üêñá ôïõ ïðïßïõ óõ-
ìðßðôïõí. Ôï ôìÞìá áõôü ëÝãåôáé
ìçäåíéêü åõèýãñáììï ôìÞìá.

Äñáóôçñéüôçôá

Íá áðïäåßîåôå ôéò ðáñáêÜôù éäéüôçôåò ðïõ
éó÷ýïõí óôçí ðñüóèåóç ôùí åõèýãñáììùí
ôìçìÜôùí: 

i) ÁÂ+ÃÄ =ÃÄ+ÁÂ (áíôéìåôáèåôéêÞ)

ii) (ÁÂ+ÃÄ) +ÅÆ = ÁÂ+(ÃÄ +ÅÆ) (ðñïóåôáéñéóôéêÞ).
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2.9 ÌÞêïò åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò - Áðüóôáóç
äýï óçìåßùí 

� ÌÞêïò åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò

Åßðáìå ðáñáðÜíù üôé ìðïñïýìå íá óõãêñßíïõìå êÜèå åõèý-
ãñáììï ôìÞìá ìå Ýíá Üëëï åõèýãñáììï ôìÞìá. ¸íá ôìÞìá ìå
ôï ïðïßï óõãêñßíïõìå üëá ôá åõèýãñáììá ôìÞìáôá ëÝãåôáé
ìïíÜäá ìÞêïõò. Èá äïýìå óôç óõíÝ÷åéá (ÊåöÜëáéï 7) üôé ãéá
äýï ïðïéáäÞðïôå åõèýãñáììá ôìÞìáôá ÃÄ êáé ÁÂ õðÜñ÷åé Ýíáò
èåôéêüò áñéèìüò ñ (ü÷é áðáñáßôçôá öõóéêüò), þóôå ÃÄ = ñÁÂ.
¸ôóé, áí èåùñÞóïõìå ùò ìïíÜäá ìÞêïõò ôï ÁÂ, ôüôå ï áñéèìüò
ñ ëÝãåôáé ìÞêïò ôïõ åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò ÃÄ.

� Áðüóôáóç äýï óçìåßùí 

¸óôù äýï óçìåßá Á,Â (ó÷.14). Ôï ìÞêïò ôïõ åõèýãñáììïõ
ôìÞìáôïò ÁÂ ëÝãåôáé áðüóôáóç ôùí óçìåßùí Á êáé Â.

2.10 Óçìåßá óõììåôñéêÜ ùò ðñïò êÝíôñï

¸óôù Ï óçìåßï ôïõ åðéðÝäïõ. Ôüôå ãéá êÜèå óçìåßï Á, õðÜñ÷åé
ìïíáäéêü óçìåßï Â ôÝôïéï, þóôå ôï Ï íá åßíáé ôï ìÝóï ôïõ ÁÂ.
ÐñÜãìáôé áñêåß íá ðñïåêôåßíïõìå ôï ôìÞìá ÁÏ êáé óôçí
çìéåõèåßá Ïx íá ðÜñïõìå ôìÞìá ÏÂ = ÏÁ (ó÷.15). Ôï óçìåßï
Â ëÝãåôáé óõììåôñéêü ôïõ Á ùò ðñïò Ï. Ðñïöáíþò êáé ôï Á
åßíáé óõììåôñéêü ôïõ Â ùò ðñïò ôï Ï. Tá óçìåßá Á êáé Â
ëÝãïíôáé óõììåôñéêÜ óçìåßá ùò ðñïò êÝíôñï óõììåôñßáò ôï
óçìåßï Ï. Ðáñáôçñïýìå üôé ôá Üêñá åíüò åõèýãñáììïõ ôìÞ-
ìáôïò åßíáé óõììåôñéêÜ ùò ðñïò ôï ìÝóï ôïõ.
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ÔÁ ÂÁÓÉÊÁ ÃÅÙÌÅÔÑÉÊÁ  Ó×ÇÌÁÔÁ

Ó÷Þìá 14

ÓÇÌÅÉÙÓÇ

Ôï ìÞêïò ôïõ ôìÞìáôïò ÁÂ èá
óõìâïëßæåôáé ìå (ÁÂ) Þ áðëïý-
óôåñá ìå ÁÂ, üôáí äåí õðÜñ÷åé
ðåñßðôùóç óýã÷õóçò.

Ó÷Þìá 15

AÓÊÇÓÅÉÓ ÃÉÁ ËÕÓÇ

ÅñùôÞóåéò Êáôáíüçóçò
1. Äýï äéáöïñåôéêÝò åõèåßåò ìðïñåß íá Ý÷ïõí:
i) êáíÝíá êïéíü óçìåßï ii) Ýíá êïéíü óçìåßï
iii) äýï êïéíÜ óçìåßá iv) Üðåéñá êïéíÜ óçìåßá
ÁéôéïëïãÞóôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.
2. Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá ðïéåò çìéåõèåßåò ïñßæïíôáé:
i) ìå áñ÷Þ ôï Á,
ii) ìå áñ÷Þ ôï Â.

Ðïéåò áðü áõôÝò åßíáé áíôéêåßìåíåò;

3. Ôá óçìåßá Á,Â,Ã êáé Ä åßíáé óõíåõèåéáêÜ. Áí ôï Â
åßíáé ìåôáîý ôùí Á, Ã êáé ôï Ã ìåôáîý ôùí Á, Ä, íá äé-
êáéïëïãÞóåôå ãéáôß ôï Ã åßíáé ìåôáîý ôùí Â, Ä.

4. Ïé çìéåõèåßåò Ox´ êáé Ox ôïõ ðáñáêÜôù ó÷Þìáôïò
åßíáé áíôéêåßìåíåò;

5. Ðüóåò åõèåßåò ïñßæïõí ôñßá äéáöïñåôéêÜ óçìåßá;
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Ãùíßåò

2.11 Çìéåðßðåäá

Ãéá ôï åðßðåäï äå÷üìáóôå üôé: 
ÊÜèå åõèåßá å åíüò åðéðÝäïõ Ð ÷ùñßæåé ôï åðßðåäï áõôü óå
äýï ìÝñç Ð1 êáé Ð2, ôá ïðïßá âñßóêïíôáé åêáôÝñùèåí áõôÞò.

Ôá óçìåßá ôïõ Ð1, ìáæß ìå ôá óçìåßá ôçò å (ó÷.16) áðïôåëïýí

Ýíá ó÷Þìá ðïõ ëÝãåôáé çìéåðßðåäï.

Ãéá íá êáèïñéóèåß Ýíá çìéåðßðåäï, áñêåß íá îÝñïõìå, åêôüò
áðü ôçí åõèåßá å, Ýíá áêüìá óçìåßï ôïõ. ¸óôù Á áõôü ôï óç-
ìåßï (ó÷.16), ôüôå ôï Ð1 óõìâïëßæåôáé êáé (å,Á). ¼ìïéá ôï Ð2

óõìâïëßæåôáé (å,Â). 
Ãéá ôá çìéåðßðåäá Ð1 êáé Ð2 äå÷üìáóôå üôé:

Áí äýï óçìåßá ôïõ åðéðÝäïõ âñßóêïíôáé åêáôÝñùèåí ìßáò
åõèåßáò å, ôüôå ç åõèåßá å ôÝìíåé ôï åõèýãñáììï ôìÞìá
ðïõ ïñßæïõí ôá äýï óçìåßá.

¸ôóé ç å ôÝìíåé ôï ÁÂ óôï óçìåßï Ã, ðïõ âñßóêåôáé ìåôáîý
ôùí Á êáé Â, åíþ äåí ôÝìíåé ôï ÄÆ (ó÷.16).

14

ÊÅÖÁËÁÉÏ 2

Ó÷Þìá 16

ÁóêÞóåéò ÅìðÝäùóçò
1. Íá ãñÜøåôå ôá åõèýãñáììá ôìÞìáôá ðïõ ïñßæïíôáé
áðü üëá ôá óçìåßá ôùí ðáñáêÜôù ó÷çìÜôùí:

2. Ó÷åäéÜóôå ôñåéò åõèåßåò, ïé ïðïßåò íá ôÝìíïíôáé áíÜ
äõï, ÷ùñßò íá äéÝñ÷ïíôáé üëåò áðü ôï ßäéï óçìåßï êáé
âñåßôå: i) ðüóá åßíáé ôá óçìåßá ôïìÞò ôùí åõèåéþí, ii)
ðüóåò çìéåõèåßåò êáé ðüóá åõèýãñáììá ôìÞìáôá ïñßæï-
íôáé.
3. Óå åõèåßá å ðáßñíïõìå ôá äéáäï÷éêÜ óçìåßá Á, Â, Ã
êáé Ä þóôå ÁÂ = ÃÄ. Íá äéêáéïëïãÞóåôå üôé ÁÃ = ÂÄ.
4. Óå åõèåßá å ðáßñíïõìå ôá äéáäï÷éêÜ óçìåßá Á, Â êáé
Ã. Áí Ì êáé Í ôá ìÝóá ôùí ÁÂ êáé ÂÃ áíôßóôïé÷á, íá
äéêáéïëïãÞóåôå üôé ÁÃ = 2ÌÍ.

ÁðïäåéêôéêÝò ÁóêÞóåéò
1. Óå åõèåßá å ðáßñíïõìå ôá äéáäï÷éêÜ åõèýãñáììá
ôìÞìáôá ÁÂ, ÂÃ, ÃÄ. Áí  Å, Æ åßíáé ôá ìÝóá ôùí ÁÂ êáé
ÃÄ áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé:

i) , ii) AÃ+ÂÄ=ÁÄ+ÂÃ.

2. Óå åõèåßá å èåùñïýìå ôìÞìá ÁÂ,  ôï ìÝóï ôïõ Ì, Ã
ôõ÷áßï åóùôåñéêü óçìåßï ôïõ ôìÞìáôïò ÌÂ êáé Ä ôõ-
÷áßï óçìåßï åîùôåñéêü ôïõ ôìÞìáôïò ÁÂ. Íá áðïäåß-
îåôå üôé:

i) , ii) .

3. i) Íá áðïäåßîåôå üôé ãéá êÜèå ôñéÜäá óõíåõèåéáêþí
óçìåßùí Á,Â,Ã, éó÷ýåé ÁÂ # ÁÃ+ÃÂ.

4. ii) Áí ôá óçìåßá Á, Â, Ã, Ä åßíáé óõíåõèåéáêÜ, íá
áðïäåßîåôå üôé ÁÄ # ÁÃ+ÃÂ+ÂÄ.

Óýíèåôá èÝìáôá
1. Áí  Á,Â,Ã  åßíáé ôñßá óõíåõèåéáêÜ óçìåßá êáé Ä, Å
ôá ìÝóá ôùí ÁÂ, ÁÃ áíôßóôïé÷á, íá áðïäåßîåôå üôé 

ÄÅ = }
Â

2

Ã
} .

2. Áðü ìéá ðåñéï÷Þ äéÝñ÷ïíôáé ôÝóóåñéò åõèåßåò ïäïß,
Ýôóé þóôå áíÜ äýï íá äéáóôáõñþíïíôáé êáé áíÜ ôñåéò
íá ìç äéÝñ÷ïíôáé áðü ôï ßäéï óçìåßï. Ç ôñï÷áßá ãéá íá
äéåõêïëýíåé ôçí êßíçóç èÝëåé íá ôïðïèåôÞóåé Ýíáí
ôñï÷ïíüìï óå êÜèå äéáóôáýñùóç. Ðüóïé ôñï÷ïíüìïé
÷ñåéÜæïíôáé; Íá åîåôáóèåß ôï ßäéï ðñüâëçìá ãéá í
äñüìïõò (í $ 2).

ÄÌ
ÄÁ ÄÂ

=
+
2

ÃÌ
ÃÁ ÃÂ

=
-
2

ÅÆ
ÁÄ ÂÃ

=
+
2
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