
N· ‚ÚÂ›ÙÂ Ù· ·Ó·Ù‡ÁÌ·Ù·:
·) (x + 2)2 ‚) (y + 5)2 Á) (2ˆ + 1)2 ‰) (Î + 2Ï)2

Â) (3y + 2‚)2 ÛÙ) (x2 + 1)2 ˙ ) ( y2 + y)2 Ë) (2x2 + 3x)2

ı) (x + ��2)2 È) (��x + ��y )2 È·) (· + )2
È‚) (ˆ + )2

N· ‚ÚÂ›ÙÂ Ù· ·Ó·Ù‡ÁÌ·Ù·:
·) (x – 3)2 ‚) (y – 5)2 Á) (3ˆ – 1)2 ‰) (2Î – Ï)2

Â) (3y – 2‚)2 ÛÙ) (x2 – 2)2 ˙) (y2 – y)2 Ë) (2x2 – 5x)2

ı) (x – ��3 )2 È) (��x – ��y )2 È·) (· – )2
È‚) (ˆ – )2

XÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ Î·Ù¿ÏÏËÏË Ù·˘ÙfiÙËÙ· Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÈ˜ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜:
·) (��3 + 1)2 ‚) (��6 + ��5)2 Á) (��2 – 3)2 ‰) (1 – ��7)2

¡· Û˘ÌÏËÚÒÛÂÙÂ ÙÈ˜ ÈÛfiÙËÙÂ˜:
·) (x  ... .....)2 = ..... + ..... + 9 ‚) ( ..... ... 4)2 = y2 – ..... ... .....
Á) (..... – .....)2 = 16x2 ... 8x· ... ..... ‰) (..... ... 2ˆ)2 = ..... – 4x2ˆ ... .....

¡· ‚ÚÂ›ÙÂ Ù· ·Ó·Ù‡ÁÌ·Ù·:
·) (x + 1)3 ‚) (y + 4)3 Á) (2· + 1)3 ‰) (3· + 2‚)3

Â) (x2 + 3)3 ÛÙ) (y2 + y)3 ˙) (x – 2)3 Ë) (y – 5)3

ı) (3· – 1)3 È) (2x – 3y)3 È·) (y2 – 2)3 È‚) (ˆ2 – 2ˆ)3

¡· ‚ÚÂ›ÙÂ Ù· ·Ó·Ù‡ÁÌ·Ù·:
·) (x – 1)(x + 1) ‚) (y – 2)(y + 2) Á) (3 – ˆ)(3 + ˆ)
‰) (x + 4)(4 – x) Â) (x – y)(–x – y) ÛÙ) (–x + y)(–x – y)
˙) (2x + 7y)(2x – 7y) Ë) (x – ��2)(x +��2) ı) (��x + ��y )(��x – ��y )

¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ÙÔ ÔÏ˘ÒÓ˘ÌÔ ƒ(x) = (x – 3)2 + (3x + 1)2 – 10(x – 1)(x + 1) Â›Ó·È
ÛÙ·ıÂÚfi.

·) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ (· – ‚)(· + ‚)(·2 + ‚2)(·4 + ‚4) = ·8 – ‚8.
‚) ¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ: 9 � 11 � 101 � 10001.

¡· ÌÂÙ·ÙÚ¤„ÂÙÂ Ù· ·Ú·Î¿Ùˆ ÎÏ¿ÛÌ·Ù·, Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ¿ÚÚËÙÔ˘˜ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ¤˜, ÛÂ
ÈÛÔ‰‡Ó·Ì· ÎÏ¿ÛÌ·Ù· ÌÂ ÚËÙÔ‡˜ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ¤˜.

·) ‚) Á) ‰) 12
2��3 + ��6 

5
3 + ��2 

6
��7 – ��3 

1
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9

8

7

6

5

4

3

2
ˆ

3
2

2

4
ˆ

1
2

1

ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ – ΠΡΟΒΛΗΜΑΤΑ

49

1.5 AÍÈÔÛËÌÂ›ˆÙÂ˜ Ù·˘ÙfiÙËÙÂ˜



¡· ‚ÚÂ›ÙÂ Ù· ·Ó·Ù‡ÁÌ·Ù·:
·) (x – 3)(x2 + 3x + 9) ‚) (y + 2)(y2 – 2y + 4)
Á) (2ˆ + 1)(4ˆ2 – 2ˆ + 1) ‰) (1 – ·)(1 + · + ·2)

¡· Î¿ÓÂÙÂ ÙÈ˜ Ú¿ÍÂÈ˜:
·) (x – 4)2 + (2x + 5)2 ‚) (x2 – 1)2 – (x2 – 3)(x2 + 3)
Á) (x + y)2 – (x – 2y)(x + 2y) + (2x – y)2 ‰) (3x – 4)2 + (3x + 4)2 – 2(3x – 4)(3x + 4)
Â) (2· + 1)3 + (2· – 1)3 ÛÙ) (· + 2)3 – (· + 2)(·2 – 2· + 4)
˙) (·2 + ·)3 – (·2 – ·)3 Ë) (4· – 1)3 – ·(8· + 1)(8· – 1)

¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ:
·) (x – 2y)2 – (2x – y)2 + 3x2 = 3y2

‚) (· – 3‚)2 + (3· + 2‚)(3· – 2‚) – (3· – ‚)2 = ·2 + 4‚2

Á) (x – 1)(x + 1)3 – 2x(x – 1)(x + 1) = x4 – 1
‰) (·2 + ‚2)2 – (2·‚)2 = (·2 – ‚2)2

Â) (· – 4)2 + (2· – 3)2 = ·2 + (2· – 5)2

ÛÙ) (2x2 + 2x)2 + (2x + 1)2 = (2x2 + 2x + 1)2

AÓ x = 3 + ��5  Î·È y = 3 – ��5, Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÈ˜ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜:
·) xy ‚) x2 – y2 Á) x2 + y2 ‰) x3 + y3

·) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ (· + )2
– (· – )2

= 20

‚) ¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi x = (2005 + )2
– (2005 – )2

AÓ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞μ° Â›Ó·È ÔÚıÔÁÒÓÈÔ, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ
fiÙÈ Î·È ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ μ°¢ Â›Ó·È ÔÚıÔÁÒÓÈÔ. 

ñ ™ÎÂÊÙÂ›ÙÂ ‰‡Ô ·ÚÈıÌÔ‡˜ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎÔ‡˜ ·fi ÙÔ ÌË‰¤Ó.
ñ μÚÂ›ÙÂ ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ÙÔ˘ ·ıÚÔ›ÛÌ·Ùfi˜ ÙÔ˘˜.
ñ μÚÂ›ÙÂ ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ÙË˜ ‰È·ÊÔÚ¿˜ ÙÔ˘˜.
ñ ∞Ê·ÈÚ¤ÛÙÂ ·fi ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ÙÔ˘ ·ıÚÔ›ÛÌ·ÙÔ˜ ÙÔ

ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ÙË˜ ‰È·ÊÔÚ¿˜.
ñ ¢È·ÈÚ¤ÛÙÂ ÙÔ ÙÂÏÈÎfi ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· ÌÂ ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙˆÓ

‰‡Ô ·ÚÈıÌÒÓ Ô˘ ·Ú¯ÈÎ¿ ÛÎÂÊÙ‹Î·ÙÂ.
ñ ΔÔ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· Ô˘ ‚Ú‹Î·ÙÂ Â›Ó·È Ô ·ÚÈıÌfi˜ 4 ·ÓÂÍ¿ÚÙËÙ· ·fi ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜

Ô˘ ÂÈÏ¤Í·ÙÂ. ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· ÙÔ ÂÍËÁ‹ÛÂÙÂ;

·) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ‚Á = .

‚) ¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÔÚıÔÁˆÓ›Ô˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘, Ô˘ ¤¯ÂÈ ˘ÔÙÂ›ÓÔ˘Û·
10 cm, Î·È ÔÈ Î¿ıÂÙÂ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘ ‰È·Ê¤ÚÔ˘Ó Î·Ù¿ 2 cm.

‚2 + Á2 – (‚ – Á)2
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ŒÓ·˜ ·Ù¤Ú·˜ ÌÔ›Ú·ÛÂ ¤Ó· ÔÈÎfiÂ‰Ô
ÛÙ· ‰‡Ô ·È‰È¿ ÙÔ˘, fiˆ˜ Ê·›ÓÂÙ·È
ÛÙÔ Û¯‹Ì·. Δ· ‰‡Ô ÔÈÎfiÂ‰· Â›¯·Ó ÙÔ
›‰ÈÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ‹ Î¿ÔÈÔ ·fi Ù· ·È‰È¿
·‰ÈÎ‹ıËÎÂ;
¡· ·ÈÙÈÔÏÔÁ‹ÛÂÙÂ ÙËÓ ·¿ÓÙËÛ‹ Û·˜.

Το τρίγωνο του Πασκάλ
και το ανάπτυγμα των δυνάμεων του α + β

1 (·+‚)0= 1
1 1 (·+‚)1= 1· + 1‚

1 2 1 (·+‚)2= 1·2 + 2·‚ + 1‚2

1 3 3 1 (·+‚)3= 1·3 + 3·2‚ + 3·‚2 +1‚3

1 4 6 4 1 (·+‚)4= 1·4+ 4·3‚ + 6·2‚2 + 4·‚3 +1‚4

1 1 (·+‚)5= .... + .... + .... + .... + .... + ....

1 1(·+‚)6= .... .... ... .... ... .... ... .... ... .... ... .... ... .... .... ...

¶·Ú·ÙËÚ‹ÛÙÂ Ù· ·Ó·Ù‡ÁÌ·Ù· ÙˆÓ ‰˘Ó¿ÌÂˆÓ ÙÔ˘ ·ıÚÔ›ÛÌ·ÙÔ˜ · + ‚.

1. √È ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ÔÈ Û˘ÓÙÂÏÂÛÙ¤˜ ÛÂ Î¿ıÂ ·Ó¿Ù˘ÁÌ· Û¯ËÌ·Ù›˙Ô˘Ó
ÌÈ· ÁÚ·ÌÌ‹ Û’ ¤Ó· ·ÚÈıÌËÙÈÎfi ÙÚ›ÁˆÓÔ, Ô˘ Â›Ó·È ÁÓˆÛÙfi ˆ˜
ÙÚ›ÁˆÓÔ ÙÔ˘ ¶·ÛÎ¿Ï. ΔÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ·˘Ùfi ‹ÚÂ ÙÔ fiÓÔÌ¿ ÙÔ˘ ·fi
ÙÔÓ °¿ÏÏÔ Ì·ıËÌ·ÙÈÎfi Blaise Pascal (1623 - 1662) Î·È ÔÈ ·ÚÈıÌÔ›
ÙÔ˘ ÎÚ‡‚Ô˘Ó ÔÏÏ¤˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜. √ ÚÒÙÔ˜ Î·È Ô ÙÂÏÂ˘Ù·›Ô˜
·ÚÈıÌfi˜ Î¿ıÂ ÛÂÈÚ¿˜ Â›Ó·È 1.
ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· ·Ó·Î·Ï‡„ÂÙÂ ÌÂ ÔÈÔÓ ÙÚfiÔ ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó ÔÈ
˘fiÏÔÈÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Î¿ıÂ ÛÂÈÚ¿˜;

2. ™˘ÓÂ¯›ÛÙÂ ÙËÓ Î·Ù·ÛÎÂ˘‹ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·È ‚ÚÂ›ÙÂ Ù· ·Ó·Ù‡ÁÌ·Ù· (· + ‚)5 Î·È
(· + ‚)6, ·ÊÔ‡ ÚÒÙ· ·Ó·Î·Ï‡„ÂÙÂ ÌÂ ÔÈÔÓ ÙÚfiÔ ÁÚ¿ÊÔÓÙ·È ÔÈ ‰˘Ó¿ÌÂÈ˜ ÙÔ˘ · Î·È
ÙÔ˘ ‚ ÛÂ Î¿ıÂ ·Ó¿Ù˘ÁÌ·.

3. ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ Î·È ÙÔ ·Ó¿Ù˘ÁÌ· ÙÔ˘ (· – ‚)6, ·Ó ÁÓˆÚ›˙ÂÙÂ fiÙÈ Î·È Ù· ·Ó·Ù‡ÁÌ·Ù· ÙˆÓ
‰˘Ó¿ÌÂˆÓ ÙË˜ ‰È·ÊÔÚ¿˜ · – ‚ ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó ÌÂ ÙÔÓ ›‰ÈÔ ·ÎÚÈ‚Ò˜ ÙÚfiÔ, ÌfiÓÔ Ô˘
ı¤ÙÔ˘ÌÂ Ù· ÚfiÛËÌ· ÂÓ·ÏÏ¿Í, ·Ú¯›˙ÔÓÙ·˜ ·fi +.

.¯. (· – ‚)2 = ·2 – 2·‚ + ‚2,    (· – ‚)3 = ·3 – 3·2‚ + 3·‚2 – ‚3

4. ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‚ÚÂ›ÙÂ ÔÈÂ˜ ¿ÏÏÂ˜ È‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÎÚ‡‚Ô˘Ó ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ¶·ÛÎ¿Ï;
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