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Β΄ ΟΜΑΔΑΣ 
 

1. Έστω α


 και β


 δύο μη συγγραμμικά διανύσματα.  

(i)  Αν 0


 βyαx , να δείξετε ότι 0 yx . 

(ii) Αν βyαxβyαx


2211  , να δείξετε ότι 21 xx   και 21 yy  . 

(iii) Να βρείτε για ποιες τιμές του Rx  τα διανύσματα βαxu


 )1(  και 

βαxv


2)32(   είναι συγγραμμικά. 

  
2.  Θεωρούμε ένα παραλληλόγραμμο   και τα σημεία  και  , ώστε 

 
AκAE  και 

 
ABλAZ   με 0κλ . Αν 1

11

λκ

, να αποδείξετε ότι τα σημεία 

 ,  και   είναι συνευθειακά. 

3.  Να αποδείξετε ότι αν ισχύουν δύο από τις σχέσεις 
  

0


 KzKByKAx , 

  
0


  zByAx , 0 zyx , τότε θα ισχύει και η τρίτη (το σημείο K  είναι 

διαφορετικό από το  ). 

  

4.  Αν βα


,  και r


 είναι οι διανυσματικές ακτίνες των σημείων ,  και   

αντιστοίχως και 
λ

κ





, να αποδείξετε ότι αν το   είναι εσωτερικό του  , 

τότε 
κλ

βκαλ
r









, ενώ αν το   είναι εξωτερικό του  , τότε 
κλ

βκαλ
r
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5.  Δίνεται τρίγωνο   και ένα σημείο  . Βρίσκουμε τα συμμετρικά ,  και   

του   ως προς τα μέσα  ,  και   των πλευρών  ,   και   

αντιστοίχως. Αν G και G  τα βαρύκεντρα των τριγώνων   και  , να 
αποδείξετε ότι τα σημεία G,  και G  είναι συνευθειακά. 

  
6.  Δίνεται τετράπλευρο   και έστω   και   τα μέσα των διαγωνίων του   

και   αντιστοίχως. Να αποδείξετε ότι αν 
  

 BAMN 4 , τότε το τετράπλευρο 
αυτό είναι παραλληλόγραμμο. 




