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1.1 Πράξεις με πραγματικούς αριθμούς
(επαναλήψεις – συμπληρώσεις)

1.2 Μονώνυμα – Πράξεις με μονώνυμα

1.3 Πολυώνυμα – Πρόσθεση και
Αφαίρεση πολυωνύμων

1.4 Πολλαπλασιασμός πολυωνύμων

1.5 Αξιοσημείωτες ταυτότητες

1.6 Παραγοντοποίηση αλγεβρικών
παραστάσεων

1.7 Διαίρεση πολυωνύμων

1.8 Ε.Κ.Π. και Μ.Κ.Δ. ακεραίων
αλγεβρικών παραστάσεων

1.9 Ρητές αλγεβρικές παραστάσεις

1.10 Πράξεις ρητών παραστάσεων

Γεν ικές  ασκήσε ις  1ου κεφαλα ίου
Επανάληψη – Ανακεφαλα ίωση
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✔Θυμάμαι τους πραγματικούς αριθμούς, τις τεχνικές και
τις βασικές ιδιότητες των πράξεών τους.

✔ Εμπεδώνω τις ιδιότητες των δυνάμεων.
✔ Γνωρίζω τις ιδιότητες των ριζών και μαθαίνω να τις χρησιμοποιώ.

√È Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› Î·È ÔÈ Ú¿ÍÂÈ˜ ÙÔ˘˜ 
¶Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› Â›Ó·È fiÏÔÈ ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ÁÓˆÚ›Û·ÌÂ ÛÙÈ˜ ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓÂ˜ Ù¿ÍÂÈ˜.

¶.¯. ,  – ,  7,34,    ��2,    3,    ,    ,    ��4,    –0,5,    1 + ��3,    6,1010010001...

√È Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› ·ÔÙÂÏÔ‡ÓÙ·È ·fi ÙÔ˘˜ ÚËÙÔ‡˜ Î·È ÙÔ˘˜ ¿ÚÚËÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜.

ƒËÙfi˜ Ï¤ÁÂÙ·È Î¿ıÂ ·ÚÈıÌfi˜ Ô˘ ¤¯ÂÈ ‹
ÌÔÚÂ› Ó· ¿ÚÂÈ ÙË ÌÔÚÊ‹ ÂÓfi˜ ÎÏ¿ÛÌ·ÙÔ˜

, fiÔ˘ Ì, Ó ·Î¤Ú·ÈÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Î·È Ó � 0.

ÕÚÚËÙÔ˜ Ï¤ÁÂÙ·È Î¿ıÂ ·ÚÈıÌfi˜ Ô˘ ‰ÂÓ
Â›Ó·È ÚËÙfi˜.

∫¿ıÂ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ ·ÚÈÛÙ¿ÓÂÙ·È Ì’ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ¿Óˆ Û’ ¤Ó·Ó ¿ÍÔÓ·.

∏ ·fiÏ˘ÙË ÙÈÌ‹ ÂÓfi˜ Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ‡ ·ÚÈıÌÔ‡ · Û˘Ì‚ÔÏ›˙ÂÙ·È ÌÂ � ·� Î·È Â›Ó·È ›ÛË ÌÂ ÙËÓ
·fiÛÙ·ÛË ÙÔ˘ ÛËÌÂ›Ô˘, Ô˘ ·ÚÈÛÙ¿ÓÂÈ ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi ·, ·fi ÙËÓ ·Ú¯‹ ÙÔ˘ ¿ÍÔÓ·.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·: �–2 � = 2, � 2� = 2, �0 � = 0, � – � = 

√È Ú¿ÍÂÈ˜ ÛÙÔ˘˜ Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜
¶ÚfiÛıÂÛË
ñ °È· Ó· ÚÔÛı¤ÛÔ˘ÌÂ ‰‡Ô ÔÌfiÛËÌÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜, ÚÔÛı¤ÙÔ˘ÌÂ

ÙÈ˜ ·fiÏ˘ÙÂ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙÔ˘˜ Î·È ÛÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‚¿˙Ô˘ÌÂ
ÚfiÛËÌÔ, ÙÔ ÎÔÈÓfi ÙÔ˘˜ ÚfiÛËÌÔ.
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ñ °È· Ó· ÚÔÛı¤ÛÔ˘ÌÂ ‰‡Ô ÂÙÂÚfiÛËÌÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜, ·Ê·ÈÚÔ‡ÌÂ
ÙËÓ ÌÈÎÚfiÙÂÚË ·fiÏ˘ÙË ÙÈÌ‹ ·fi ÙË ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚË Î·È ÛÙË ‰È·-
ÊÔÚ¿ ÙÔ˘˜ ‚¿˙Ô˘ÌÂ ÚfiÛËÌÔ, ÙÔ ÚfiÛËÌÔ ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ Ô˘
¤¯ÂÈ ÙË ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚË ·fiÏ˘ÙË ÙÈÌ‹.

¶ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌfi˜
ñ °È· Ó· ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ‰‡Ô ÔÌfiÛËÌÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜, ÔÏÏ·-

Ï·ÛÈ¿˙Ô˘ÌÂ ÙÈ˜ ·fiÏ˘ÙÂ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙÔ˘˜ Î·È ‚¿˙Ô˘ÌÂ ÚfiÛËÌÔ +

ñ °È· Ó· ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ‰‡Ô ÂÙÂÚfiÛËÌÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜, ÔÏÏ·-
Ï·ÛÈ¿˙Ô˘ÌÂ ÙÈ˜ ·fiÏ˘ÙÂ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙÔ˘˜ Î·È ‚¿˙Ô˘ÌÂ ÚfiÛËÌÔ –

√È È‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜ Î·È ÙÔ˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡
°È· ÙËÓ ÚfiÛıÂÛË Î·È ÙÔÓ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌfi ÈÛ¯‡Ô˘Ó ÔÈ È‰ÈfiÙËÙÂ˜:

ÀÂÓı˘Ì›˙Ô˘ÌÂ ·ÎfiÌË fiÙÈ:
ñ · � 0 = 0.
ñ AÓ ·‚ = 0, ÙfiÙÂ · = 0   ‹ ‚ = 0.
ñ ¢‡Ô ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ¿ıÚÔÈÛÌ· ÌË‰¤Ó, Ï¤ÁÔÓÙ·È ·ÓÙ›ıÂÙÔÈ.
ñ ¢‡Ô ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙË ÌÔÓ¿‰·, Ï¤ÁÔÓÙ·È ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊÔÈ.

∞Ê·›ÚÂÛË – ¢È·›ÚÂÛË
√È Ú¿ÍÂÈ˜ ÙË˜ ·Ê·›ÚÂÛË˜ Î·È ÙË˜ ‰È·›ÚÂÛË˜ Á›ÓÔÓÙ·È ÌÂ ÙË ‚Ô‹ıÂÈ· ÙË˜ ÚfiÛıÂÛË˜ Î·È
ÙÔ˘ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡ ·ÓÙÈÛÙÔ›¯ˆ˜.
ñ °È· Ó· ‚ÚÔ‡ÌÂ ÙË ‰È·ÊÔÚ¿ ‰‡Ô ·ÚÈıÌÒÓ,

ÚÔÛı¤ÙÔ˘ÌÂ ÛÙÔ ÌÂÈˆÙ¤Ô ÙÔÓ ·ÓÙ›ıÂÙÔ ÙÔ˘
·Ê·ÈÚÂÙ¤Ô˘.

ñ °È· Ó· ‚ÚÔ‡ÌÂ ÙÔ ËÏ›ÎÔ ‰‡Ô ·ÚÈıÌÒÓ

(· : ‚, ‹ ÌÂ ‚ � 0), ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿˙Ô˘ÌÂ ÙÔ

‰È·ÈÚÂÙ¤Ô ÌÂ ÙÔÓ ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊÔ ÙÔ˘ ‰È·ÈÚ¤ÙË.

‹
· 1
⎯ = · � ⎯
‚  ‚

1   
·  :  ‚  = · � ⎯

‚ 

·
‚

· – ‚ = · + ( –‚)

· (‚ + Á) = · ‚ + · Á∂ÈÌÂÚÈÛÙ ÈÎ‹

1· � ⎯ = 1,    · � 0·· + (–·) = 0

· � 1 = ·· + 0 = ·√˘‰¤ÙÂÚÔ ÛÙÔÈ¯Â›Ô
·(‚Á) = (·‚)Á· + (‚ + Á) = (· + ‚) + Á¶ÚÔÛÂÙ·ÈÚÈÛÙ ÈÎ‹

·‚ = ‚·· + ‚ = ‚ + ·∞ÓÙÈÌÂÙ·ıÂÙÈÎ‹

¶ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌfi˜¶ÚfiÛıÂÛËπ‰ ÈfiÙËÙ·
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1.1 ¶Ú¿ÍÂÈ˜ ÌÂ Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜

+5 – 7 = –2
–5 + 7 = +2

(+5) � (+7) = +35
(–5) � (–7) = +35

(+5) � (–7) = –35
(–5) � (+7) = –35

5 – 7 = 5 + (–7) = –2

5 – (–7) = 5 + (+7) = 12

–5 : 15 = –5 � = – = –
1
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5
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1
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5
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4
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N· ˘ÔÏÔÁÈÛÙÔ‡Ó ÔÈ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜:

·) (–3) � (– ) – (– + 3) – (+ ) � (– )               ‚) 

Λύση
·) (–3) � (– ) – (– + 3) – (+ ) � (– ) = + + – 3 – (– ) =

= + + – 3 + = + –  + = = 2 

‚) = = = – = –

∞Ó · + ‚ = –3 Î·È Á + ‰ = –5, Ó· ‚ÚÂıÂ› Ë ·ÚÈıÌËÙÈÎ‹ ÙÈÌ‹ ÙË˜ ·Ú¿ÛÙ·ÛË˜

∞ = –(Á – 2·) + 2(‚ – ).
Λύση

∞ = –(Á – 2·) + 2(‚ – ) =
= –Á + 2· + 2‚ – ‰ = (ÂÈÌÂÚÈÛÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·)
= 2· + 2‚ – Á – ‰ = (·ÓÙÈÌÂÙ·ıÂÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·)
= 2(· + ‚) – (Á + ‰) = (ÂÈÌÂÚÈÛÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ·)
= 2(–3) – (–5) =
= – 6 + 5 =
= – 1

¡· Û˘ÌÏËÚÒÛÂÙÂ ÙÔÓ ·Ú·Î¿Ùˆ ›Ó·Î· ÛËÌÂÈÒÓÔÓÙ·˜ «x» ÛÙËÓ Î·Ù¿ÏÏËÏË ı¤ÛË.

¡· Û˘ÌÏËÚÒÛÂÙÂ ÙÈ˜ ÈÛfiÙËÙÂ˜:
·) –3 + 7 = ..... ‚) –6 + 6 = ..... Á) –2 – 9 = .....

‰) (–2) � = ..... Â) 0 � (– ) = ..... ÛÙ) (– ) � (– ) = .....

˙)(–6) : (– )= ..... Ë) (– ) : (+4)= ..... ı) (– ) : (+ )= .....4
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∞Î¤Ú·ÈÔ˜
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73,14��16��3–0,80,�361
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ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ – ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ
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¡· Û˘ÌÏËÚÒÛÂÙÂ ÙÈ˜ ÈÛfiÙËÙÂ˜:
·) (–3 � 2 – 5)x = ........ ‚) –3(2 – 5x) = ........          Á) –3(2 – 5)x =........
‰) –2(x ... .....) = ..... + 6 Â) (3 + x)(2 + y) = ........ ÛÙ) 4(... + ...) = 12x + 8

¡· ÂÈÏ¤ÍÂÙÂ ÙË ÛˆÛÙ‹ ·¿ÓÙËÛË:
i) AÓ ‰‡Ô ·ÚÈıÌÔ› Â›Ó·È ·ÓÙ›ıÂÙÔÈ, ÙfiÙÂ:

·) Â›Ó·È ÔÌfiÛËÌÔÈ ‚) ¤¯Ô˘Ó ›ÛÂ˜ ·fiÏ˘ÙÂ˜ ÙÈÌ¤˜
Á) ¤¯Ô˘Ó ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÌË‰¤Ó ‰) ¤¯Ô˘Ó ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙË ÌÔÓ¿‰·.

ii) AÓ ‰‡Ô ·ÚÈıÌÔ› Â›Ó·È ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊÔÈ, ÙfiÙÂ:
·) Â›Ó·È ÂÙÂÚfiÛËÌÔÈ ‚) ¤¯Ô˘Ó ¿ıÚÔÈÛÌ· ÌË‰¤Ó
Á) ¤¯Ô˘Ó ›ÛÂ˜ ·fiÏ˘ÙÂ˜ ÙÈÌ¤˜ ‰) ¤¯Ô˘Ó ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙË ÌÔÓ¿‰·.

¡· ¯·Ú·ÎÙËÚ›ÛÂÙÂ ÙÈ˜ ·Ú·Î¿Ùˆ ÚÔÙ¿ÛÂÈ˜ ÌÂ (™), ·Ó Â›Ó·È ÛˆÛÙ¤˜ ‹ ÌÂ (§), ·Ó
Â›Ó·È Ï·Óı·ÛÌ¤ÓÂ˜:

·) √È ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Â›Ó·È ÔÌfiÛËÌÔÈ.

‚) ΔÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ‰‡Ô ÔÌfiÛËÌˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ Â›Ó·È ıÂÙÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜.

Á) ∏ ·fiÏ˘ÙË ÙÈÌ‹ Î¿ıÂ Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ‡ ·ÚÈıÌÔ‡ Â›Ó·È ıÂÙÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜.

‰) ¢‡Ô ·ÚÈıÌÔ› ÌÂ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ıÂÙÈÎfi Î·È ¿ıÚÔÈÛÌ· ·ÚÓËÙÈÎfi Â›Ó·È ·ÚÓËÙÈÎÔ›.

N· Î¿ÓÂÙÂ ÙÈ˜ Ú¿ÍÂÈ˜:
·) 2 + 3 � 4 – 12 : (–4) + 1 ‚) 2 + 3 � (4 – 12) : (–4 + 1)
Á) –3 � (–2) – 5 + 4 : (–2) – 6 ‰) –8 : (–3 + 5) – 4 � (–2 + 6)

Δ· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· ÙˆÓ ·Ú·Î¿Ùˆ Ú¿ÍÂˆÓ Û¯ËÌ·Ù›˙Ô˘Ó ÙÔ ¤ÙÔ˜ Ô˘ ¤ÁÈÓÂ ¤Ó·
ÁÂÁÔÓfi˜ ÛÙË ¯ÒÚ· Ì·˜ ÌÂ ·ÁÎfiÛÌÈÔ ÂÓ‰È·Ê¤ÚÔÓ.

–(5 – 4) – (+2) + (–6 + 4) – (–7) =
4 – (– 2 + 6 – 3) + (–9 + 6) =

14 + (–6 + 5 – 3) – (– 4 – 1) � (–2) =
(–3) � (–2) + 4 – (+5) – (–1) : (–1) =

ŒÓ· ·˘ÙÔÎ›ÓËÙÔ ÍÂÎ›ÓËÛÂ ·fi ÙË ı¤ÛË √, ÎÈÓ‹ıËÎÂ ¿Óˆ ÛÙÔÓ ¿ÍÔÓ· x�x ÚÔ˜ Ù·
·ÚÈÛÙÂÚ¿ ÛÙË ı¤ÛË μ Î·È ÛÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ÚÔ˜ Ù· ‰ÂÍÈ¿ ÛÙË ı¤ÛË °. ∞Ó Â›Ó·È √∞ = 5
km, ÙfiÙÂ Ó· ‚ÚÂ›ÙÂ fiÛÔ ‰È¿ÛÙËÌ· ‰È‹Ó˘ÛÂ ÙÔ ·˘ÙÔÎ›ÓËÙÔ Î·È fiÛÔ ÌÂÙ·ÎÈÓ‹ıËÎÂ
·fi ÙËÓ ·Ú¯ÈÎ‹ ÙÔ˘ ı¤ÛË.
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ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ – ΠΡΟΒΛΗΜΑΤΑ
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1.1 ¶Ú¿ÍÂÈ˜ ÌÂ Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜

O A °B

–1–2–3–4–5–6 0 1 2 3 4 5 6x� x



¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÈ˜ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜:

·) – (– ) + (– ) – (+ ) ‚) – (– + – ) + (– + – )

Á) –5 � – – 5 � ( – ) ‰) (1 – ) � ( – ) – : (– + )

¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÈ˜ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜:

·) ‚) Á)  –7 + 

√È ÂÏ¿¯ÈÛÙÂ˜ ıÂÚÌÔÎÚ·Û›Â˜ ÌÈ·˜ fiÏË˜ ÙÔ ÚÒÙÔ 
‰ÂÎ·‹ÌÂÚÔ ÙÔ˘ ¤ÙÔ˘˜ ‹Ù·Ó:
1,    –3,    0,    2,    1,    –2,    –5,    0,    –3,    –1.

¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙË Ì¤ÛË ÂÏ¿¯ÈÛÙË ıÂÚÌÔÎÚ·Û›· ÙË˜ 
fiÏË˜ ÙÔ ‰ÂÎ·‹ÌÂÚÔ ·˘Ùfi.

¡· Û˘ÌÏËÚÒÛÂÙÂ Ù· ·Ú·Î¿Ùˆ ÎÂÓ¿ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙÔ Î·Ù¿ÏÏËÏÔ Û‡Ì‚ÔÏÔ (+ ‹ –).
·) 12 ... 5 ... 20 = –3 ‚) –8 ... 9 ... 1 = 0

Á) ... ... = 3 ‰) –0,35 ... 6,15 ... 8,50 = 2

¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ ÙÈ˜ ·Ú·Î¿Ùˆ ÈÛfiÙËÙÂ˜:
·) 8 – (· – ‚) + (· – 5 – ‚) = 3
‚) 2 – (· + ‚ – Á) – (4 + Á – ‚) – (–2 – ·) = 0
Á) –2 � (· – 3) + · � (–7 + 9) – 3 � (+2) = 0

∞Ó x + y = –5 Î·È ˆ + Ê = –7, Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÈ˜ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜:
∞ = 4 – (x – ˆ) – (y – Ê) μ = –(–5 – x + Ê) + (–8 + y) – (ˆ – 4)

∞Ó ·, ‚ Â›Ó·È ÔÈ ‰È·ÛÙ¿ÛÂÈ˜ ÂÓfi˜ ÔÚıÔÁˆÓ›Ô˘, Ô˘ ¤¯ÂÈ ÂÚ›ÌÂÙÚÔ 56 Î·È Á, ‰ ÔÈ
‰È·ÛÙ¿ÛÂÈ˜ ÂÓfi˜ ¿ÏÏÔ˘ ÔÚıÔÁˆÓ›Ô˘, Ô˘ ¤¯ÂÈ ÂÚ›ÌÂÙÚÔ 32, Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙËÓ
·Ú¿ÛÙ·ÛË ∞ = · – (9 – 2Á) – (15 – ‚ – 2‰).

¡· ÙÔÔıÂÙ‹ÛÂÙÂ Î·ı¤Ó·Ó ·fi ÙÔ˘˜
·Ú·Î¿Ùˆ ·ÚÈıÌÔ‡˜

–7,    –6,    –5,    –3,    1,    2,    4,    5,    9

ÛÂ ¤Ó· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ, ÒÛÙÂ Ù· ÙÚ›· ·ıÚÔ›ÛÌ·Ù·
Ó· Â›Ó·È ›Û· ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜.
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